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M AE M O R O 6. P. D. 



ANTE ALIQVOT ANNOS,MI MORI, 

mihi ciim argentarijs negotium interuenifiet, 
nec fatis inter nos de ratione conuenirct:vt fraudem 
mihi magnopere fufpe&am vitarem, coactus fum ra 
tiones non admodum expeditas paulo propius infpi 
cere,atque artem fupputandi quondam adolefcenti mihi degufta- 
tam iterum repetere.qua ratione cum me a callidorum hominum 
moleftia explicuiflem,cccpi mecum cogitare,futurum mihi in re- 
liqua vita non modicum operaeprecium, fi numerandiartem fic in 
promptu tenerem^vtiquantunuis vcrfuto falli attentus non pof- 
fem.Itaque vt penitius rem cognofcerem,omnes omnium fcriptos 
de ea re hbeIlos,eruditos,ineptos,Latinos,barbaros, quorum calle 
rem linguasCnam nulla pene 1 natio eft qua: non eam arte vulgi lin 
gua fcriptam habeat) perlegi.& ne fsepius toti libelli, quorum ma 
gna pars interdum non placebat, non fine faftidio relegedi eflent: 
fiquid in his alicubi, quod gratum eflet,occurreret,obiter annota- 
ui. Quo faftumeft,vt ex multis muJtorum fcriptis*multa etiam i- 
pfc colligerem:qu<c dum repofita apud me aliquandiu afleruaflem, 
fubibat animum,conducibilc fote fi fermone Latino,paulo magis 
perfpicua reddere ea poflem.fdque dtim tentarem,& res paru pro- 
cederet, fatigatione deuictus libellos fjcpe abfeci , defperans quod 
deftinaramjji me prazftari pofle,tum qudd res ipfa per fe obfcura ef 
fet,tum quod multa fsepe occurrerent, qua: nec Latinu fermonem 
nedum eloquentiam admittere videbatur.Contra incepto defifte- 
re poft aufpicatum opus oneri fuccumbetem pudebat.Itaque fub- 
inde tentabam,fiquid virium addcret repetitus labor.Interdum eu 
ipfis certare difficultatibus iuuabat. & qtiae moleftiam non modi- 
cam afferebantjContrd quim fieri folet,obftinatum ad laborem au- 
gebant animum.Nonnunquam cogitabam,poftquam id quod ma 
xime optabam, confequi non poflem,vt cufta cum gratia quadam 
niterentmon inutile futurum, fi qus barbarie quada incultafqua- 
Iebant,minus horrida redderem.Sic tandem certus propofiti deuo 
raui taedium , ac per multas difficultates elu&atus, e compltiribus 
cxcerpta ha:c qualiacunque notaui,qua: apud me iam diu de indu 
ftria prefii,cogitas ad vrfi cxemplum fcetus ipfos informcs aliquan 
do per odium lambendo figurare. 

a.ij* 
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Nunc ad pontincatum Londinenfem vacantem homo omnium 
maxime eo honore indignus, benignitate tamen regis cum de om 
nibus bonis,tum de me fupti quam dici poteft meriri,defignatus, 
& quod fupereft vita:,facris addi&ur 9 literis,prophana omnia fcri 
. pta longe releganda putaui. atque in pnmis illos apud mc rccon- 
ditos dc numerandi arte comentarios Vulcani quam Mineruse fcri 
nijs digniores abijciendos cenfui.Neque enim vel dignos efle qui 
in dottorum venirent manus, vcl vllam in pofteru vitse mea: par- 
tcm facris fuffurari literis,vt limam eis inducere, fas efle exiftima- 
ui.Rurfus in mente venit, aliquid m his non mutile Arithmeticae 
operam daturis pofle deprehendi: nec fatis cortfultum fore, fi quse 
mihi tot no&ium lucubrationibus coftiterunt,fiammis abfumen- 
da committercm.Nec tamen vt regi longe fupra regum fortunam 
crudito,deque me fupra omnes mortales merito, rude atque impo 
litum opus dcdicarcm, animum mducere potui: ne publica tanti- 
fper negocia remorarer:dum ille ineptijs his legendis daret opera: 
nevegratia quam referedi fpes ncquaquam datur, ingrato orricio 
corrupifle viderer.ltaque circunipicicti mihi, cuinam potifiimu ex 
amicorum cohorte colle&anea ha:c dicarcm,tu pro noftra conlue 
tudine atqueanimi tui candore vifus e*ex ommbus maxime ldo- 
neus,qui,fiquid m hoc opere placeret, giatum habere: fiquid eflet 
ieiunius,boni confulere:fiquid vftuam oftcnderet,ignofcere para- 
tus efles.Cuienim aptiom ha*qudm tibieflepollunt,qui totus m 
fupputationibus excut*«mfcs occupatus in rcgni xrario poit pra»- 
feftum pnmas tenes: quique hberistuis, quos Iibcralibus mftitui 
difciplinis curas,Iegenda ea relcgare potesf iliis enim vel maxime 
profuennt,fi modoeflcnt lc&u digna, cum nulia re luuenum ma- 
gis vegetctur ingenium quam numcrorum aitc dilcenda. Vale. 1 



CVTHEBERTI TONSTALLI IN JLIBRVM D E AR- 
TE SVPPVTANDI PRAEEATID. 

RTEM SVPPVTANDI STVDIOSIS EDI- 

turus in primis illud praefandum opercepretium ef- 
a fe putaui , fythagoram & veteres phiiofophos ple- 
rofqueomnes vim quandam diuinam numeristri- 
buifle: id quod non abs re fecifle exiftimantur.Nam 
cum Mathematicae difciplinar quatuorexiftant: Arithmetica,quae 
numerandi artem atque vniuerfam numerorum vim explicat,Mu 
fica,quae fonorum concentus atque harmoniam difcernit,Geome- 
tria , quae terrae & aliarum rerum metiri magnitudinem inftiruit 
Aftrologia , quae caeli atque afl;rorum motus certa naturae lege in- 
uariabiles docet: harum ad notitiam peruenire cupienti,primum 
Arithmeticam, quae cacteris aditum pandit , deguftare necefle eft, 
fine qua nunquam ad illas penetrare licebit . Haec nanque ab illis 
nihil fumit mutuum , fuifque contenta dotibus nihii alienum re- 
quirit:illae contrs\,ab hac praefidia faepe petunt. Itaque cum dei na 
tura fit eflentia fubftantiaque fimplex,quae omnia intra fe comple 
xa nihil extra fe quamt,ab omni cgncretione corporea terrenaque 
femota: illam etiam difriplinam, quae de incorporeis tra&ans ni- 
hil aliunde petit, par eft arbitrari diuinam. Hac veteres ipfi totam 
philofophandirationemputauerunt efleconclufam . Nectamen 
propterea quod hsec omnium prima tentanda eft, intelleftu quo- 
que facillima deprehedetur,cum in illis multa effingi poflint,qua» 
nos per fenfus corporis veluti per manus in cognitionem ducant. 
quippe in Mufica,fonorum in muficis inftrumentis concentus au 
ribus applaudit,& fe dat cognofcendum. In Geometria Iineas cir 
culos,quadratas triquetrafque figuras,& pyramides oculis fubij'ci- 
mus. Similiter in Aftrologiacaclum,fpha2ras,axes,rodiacos, figna 
duodecim, aftra etiam ipfa nobis fingimus: atque haec quidem o- 
mnia vel lignea,vel acrea, vel fi magis libet,depifta. quae fane for- 
mae,cum omnis noftra cognitio i fenfu oriatur, plurimum ad ca- 
rum rerum cognitionem , quarum funt fimulachra, rudes animos 
iuuabunt. At in Arithmetica ficubi haercbis,quas, quafo,numero 
rum ideas excogitabis,vt tete explicesfNumeros nihil corporeum 
exprimitmihil oculorum, nihil aurium fenfus ad numerorum no- 
dos foluendos iuuat : nulla numerorum fimulachra, nifi numcri: 
tantum acri ingenio^firma memoria,& mente in fe collcfta com- 

a.iij. 
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prehenduntur. Atque ideo moriones, guifsepe natura duce mocnj 
latos imitantur cantus,& omnigenas rerum formas in confpe&u 
delatas agnofcunt, multaque exfenfu communi tam apte in fcr- 
mone loquuntur, vt prudentes videri poffint : fiquid de numeris 
paulo tortuofius qua:ras,continuo deprehenduntur rationis egen 
tes,fine qua nihil in numeris cxplicari poteft . Quocirca cum vita 
noftra tota in terrenis verfetur,adquorum adfequedam notitiam 
fenfus corporis non parum iuuant : cognitionem vero cadeftium 
qua?foIa ratione fcctanda funt,maximcpetamus:cum Mathcma- 
ticse difciplinx medium inter vtraquc gradum teneant : ad cazle- 
ftium cognitionem nulla re melius exercitamur,quam animum £ 
terrenis tantifper abftrahendo , dum mathefibus intenti fumus: 
quas nimirum hominibus ipfa rerum natura videtur edidifle,vt ef 
fet quo fe ad cadeftium meditationem cxercercnt . quod quum o- 
mnes difciplina: Mathematicse praiftent,tum longe omnul maxi- 
me Arithmetica : qux nullis adiutacorporum imaginibus,mente 
fola fc colligcnte nititur. Ha;c, pra?terquam quod in numeris abf- 
condita quaedam , & altioribus phiiofophia: venis abftrufa rima-J 
tur.-communem etiam fupputandi rationem,fine qua vita tranfigi 
nullo modo poteft,mortales dpcet. Etenim fiucfeceflui quis, fiut 
foro fefe parat:fi numerorum rationem non tenet,frcquenter erit 
in vita non fine damno dcrifus.nam quifupputantem per dolum 
defraudabit, maiorcm cx deccpti inertia, quam cx parto per frau-] 
dem lucro, voluptatcm capiet : quem rifum nemo ingenuus ferrc 
arquoanimo poflTct. Itaque vel negocio vel ocio fe dedcntibus nir 
hil magis neceflarium erit qudm numerandiartcm tcnereprom-j 
ptam. Et vt ea quse in Arithmetica funt altius rccondita philofo-1 
phi magis callent t ita quod ad fupputandi rationem attinet, quas 
pars eius humillima cft, a negociofis longe fuperantur . tam acres 
addit ftimulos ftudium pecuniae. Quemadmodum autem caeteris 
Mathematicis dilciplinis Arithmetica ianuam aperit: ita in huius 
abdita penetrare fine computandi ratione perfpecl:a,facile non da- 
tur. Cui rei perdifcendx ctim aliquando impenfe opera daremus,* 
& varijs ad id pra:ceptoribus,alijs cruditis, alijs negociofis vtere- 
mur.-multorumque libros,qui de ca tentarunt fcribere, perlegere-. 
mus: vifum cft opercpretium, qusc nos £ multiscollegimus, ftu-] 
diofis legenda tradcre . Id quo magis faccrcmus: alioium obfcura 
fcripta,aliortim imperfccta,quorundam vcro ctiam crrata nos im? 
puleruntivt quas diu multumqus nos torfcrunt,vel pex nos emen 



r datiora,veI magis fa&a peri*picua,ad pofterorum venirent manus. 1 
Quid vcro praeftiterimus , aliorum fit iudicium : certe cona ti fu- 
mus,vt ne quis in pofterum,qui modo Latinefciat,ad artem fup- 
putandi difcendam prarccptorecgerct.Etquoniam in fupputatio- 
nibus fxpe cucnit vt cadem res cxpediri multiphariam poflfitmo- 
ftri mPrituti non cft,omnes omnmo corum qui fcrif ferunt,pra?ce 
ptiones enarrarc: quod fane, praterquam quod inutile eMet, fafti- 
dium afrciict legentibus , fed cx multis & varijs modis eos maxi- 
me moftrare qui vifi funt expeditiffimi,quique nullis inuoluti am 
bagibus cxitum ftatim dabunt.Qua?dam ctiam Icuicula compen- 
dia trademus,hac"r,cnus a nemineCquod fcia)fcripto prodita.Qua- 
obrcm,Iec*r.ores candidi,lucubratiunculas noftras vos boni confu- 
Icre eo ajquius eft, qudd in re per fe obfcura plurimum defudaui- 
mus,vt luce patilulu indufta, vobis inoffenfa le&io renideret. cui 
noftro propofito , quantuluncunquc prseftitimus , gratia a bonis 
viris habenda cft . Ulud demum prsemonendum efie duximus: 
quifquis hunc librum in manus legendum fumet , nifi mauult o- 
peram perdere,ci a capite eflc ordiendum. ncquc enim vbiuis inci- 
pienti,tanquam in hiftoria, fefe offeret fenfus: quandoquidem ita 
contextum eft opus,vt fingula qux praecedunt, ad ea quae fequun 
tur,inftar elementorum habeant. Supputandi autem ratio partes 
has habetprxcipuas, Numerattcmem,Additionem, Subduttione, 
Multiplicationem,Partirionem,Progrefffo^ 
gationem,dc quibus fingulatim fuo ordine dicemus. 




DI N V M E R A T I 0 N E? 
NITIVM N VMER ATIONIS AB VNO PRO- 

ficifcitur : procedere autcm ea poteft etiam in infini- 
i tum. Veruntamen numeri primarij, & fimplicia ha- 
bentes nomina, apud omncs gentes funt tantum de 
cemrvidelicet vnum,duo,tria,quatuor,quinque,fex, 
feptemjofto^nouem, decem: quibus in fingulis nationibus primi 
nominum impofitores varie,pro fuo quifqu e arbitrio,nomina in- 
diderunt.Quicquidvltra decem numeraucris: compofitum exho- 
rum in fe replicatione reperies. nam vnum ad decem addimus, & 
numeramus vndecim : duo ad decem , & duodecim producimus: 
tria ad decem, & procreamus tredecim : atqtie ita reliquos nume- 
ros primarios cum decem coponimus,nempe quatuordecim,quin 
decim,fexdecim,feptemdecim, decem & ofto, decem & nouc":do- 
^ ' / ' nec iterum ad decem ventum fuerit:ibi quia bis dena collegimus, 
H*** ' viginti ea vocamus,quod bis decem fignirTcat,quafi bis ginta;b li- 
tera? fono in u tranfeunte propter vicinam quanda earum in pro-; 
(tfffa. ' nunciatione cognationem . nam vt genta centum, ita ginta de- 

'frr*fa ' CCm apUd vetcres in com P°fitione fignificat. Rurfus in numeran- 

f do progredimur,& fingulos numeros primarios, cum viginti con 

iungimus:quoufquead terdena veniamus,qua? triginta,hoc eft ter 
dece,voeamus:quibus denuo primarios numeros accumulare per- 
gimus,donec ad qiiatcr dena perueniamus, qua: quadraginta vo- 
camus. Atque hac numcrandi ratione feruata,quinquaginta,fexa- 
ginta,feptuaginta,oftoginta,nonagintaprocreamus:femper prio- 
ribus denis primarios numeros aggregantes,donec alia collegeri- 
mus , quibus ipfis nomina a numeris primarijs fecundum deno- 
rum colle&orum numerum denominata tribui manifeftius eft, 
qu^m vt fit admonendum. Dccics dena centum primi nomencla- 
tores latine vocauerunt. Deinde alia dena rurfus procreantes,ip- 
fa centena crefcente numero coaceruarutrquoufque ad decies cen- 
tena venirent.-quibus nomen indiderunt Mille. Is fummus nume 
rus apud Latinos eft , qui vno vccabulo exprimipotcft . Reliqui 
autcm omnes in infinitum numcri ex his in fe replicatis & repe- 
titis apud Latinos,atque itidcm apud omnes omnium gentiu lin- 
guas,fiia habent collefta nomina. £xempli gratia, decies millena, 
centies millena,millies millena,decies millies millena:atque id ge 
nus reliqua.prctcrqua qudd Grseca lingua multo c«tens locuple-; 
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tior,no folum decies denis,& decies centenis,fua vocabula Heca- 
ton,& Chilia dedit,vt cartera: nationes: fed etiam decies millenis aj 
fpeciatim indidit nomen,vt Mvria dicerentur,& Myriades. 

v i d £ s itaque in magno numerorum corpore id efle dena ip- 
fa ex primarijs colle&a numeris, quod in corpore noftro funt ar- ^ 
tus,qui maiora exiftunt membra.Et quemadmodum in arundini- 
bus internodia paribus diftin&a fpacijs proceritatem ipfam pro- 
ducunt calamorum: fic in maioribus numeris alia alijs aggregata 
dena,velut numeroru internodia, crefcentem magnitudinem co- 
ne&unt.Igitur omnem numerum necefleeft,' vel primarium elTe: 
vel ex denis coaceruatis collcttum:vel partim ex denis, partim ex 
primarijs compofitum. 

Numeros fuis literis & notis Latini, fuis Graeci varie fcribut:qua» 

qui latius nofle veltt,apud Latinos Valerium Probum Iegat,apud 

Grarcos Herodiani dc numeris libcllum. Noftri inftituti e ft eum * / 

folum numeros fcnbendi morem nunc attingere, qui a Chalda:is cA*W£4> 

primum in finitimos,deinde in omnes pene gentes fluxit: vt fuis 

numeri chara&eribus,non literaru elementis notarentur rqui mos 

fignadi numeros,ta apud eruditos & Arithmetica? peritos,quam 

apud omnes omnium getium mercatores & negotiofos fic obti- 

nuit,vt non alius magis per orbem terra; nunc feruetur. 

D £ c £ m itaque funt numcronim nota?,quas Arithmetici figu- 
ras vocant:figna etiam appellare cas iicet.qua? omnes omnino in 
infinitum numeros,varie pro locorfi ratione pofita?,i7gnificare pof 
funt. Haru nouem fuos denotant quaeque numeros,videIicet pri- 
ma i,vnum fignificat. fecunda 2,duo. tertia 3,tria. quarta 4,qua- 
tilor.quinta f,quinque.fexta 6,fex.feptima 7,fepte.o£taua 8,o£to. 
nona 9,nouem.Decima vero o nota ad formam literx circulari rT* 
guraeft,quam alij circulum, vulgus fiphram vocat.-quae nihil ip- 
fa fignificat,vetum alijs praepofita numeris, eoru omnium qui fe- 
quuntur,auget in decuplum fignificationc.ExempIigratia. o pri- 
mae nota? fiue figura» i, a dextra parte iun&a, eam qua> vnum ex- 
prelTerat,decem fignificare facit,io.atqueitidem in reliquis. 

i l l v d in primis animaduertendum \ cum omnes Latini, & 
Gra>ci, atque horum armuli casteri aliquid fcripturitS lxtia recepto 
more incipiant , atque ita in dextram tendant : quifquis his notis 
numcros fcribere velit,^ dextra paginar parte incipere debet:& nu 
meros casteris minores a dextra parte ponere, atque ita in larnam 
tendendo progredi:vt quo maiores accedunt numeri, eo magis in 
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la?uam femper eos promoueat.Id quod itidem iri riumeris obfer- 
uant Latini, Gr*ci,& alij,vt maximum quenque numerum ille- 
ua,minimum quenque & dextra collocent. Vnde coftare penitius 
infpicienti poteft,numeradi artem a* Chaldsis cfle profeftam.-qui 
dum fcribunt,a* dextra incipiunt, & in Iscuam progrediutur.dex- 
tram appello paginae partcm,qua; propofita ante nos charta,dex- 
tra: noftra: propior eft: laeuam,quze (Tniftnc. 

h ae nouem notae & figurae omnes, quibus numeros fuos de- 
notarl diximus,cum non femper eafdcm fedes occupent,varie pro 
locorum pofitione fignificant.Nam earu vnaquarque primo loco, 
qui ad dextram eft,tantu fuum numerum enunciat.Secundo loco 
lseuam verfus pofita,decies tatundem. Tertio loco lauiam verfirs, 
tantundem centies.Quarto loco lscuam verfus,millies tatundem. 
Quinto loco teuam verfus,tantundem decies millles. Sexto loco 
Jaruam verfus,centies millies tantudem. Septimoloco laruam ver- 
fus, millies tantundem millies.O&auo loco lauiam verfus, decies 
millies tantundem millies.Nono locolaruaverfus,centies millies 
tantundem millics.Decimo loco laiuani verfus,millies fupra mil- 
lies tantunde miilies. Vndccimo loco ia?uam verfus,decies millies 
fupra millies tanrudem millies.Duodecimo loco la?ua verfus,cen-] 
ties millies fupra milliestantunde millics. Tertiodedmo loco lar- 
tiam verfus,millies fupra millies tantunde millies,atqueidquid£ 
tnillies.ad quem modu vltcnus etiam ininrTnitu progredi licet. 
Poftremum autem in numeris locum circulus nunquam obtinct, 
quando nihil eum fequitur cuius (Tgnificationem augeat.Alioqui 
fiqua flgura i tergo ei erit, omnes numerorum fedes occupare po 
teft. Exemplum fubdamus, in quo omnes numerorum notas fuo 
ordine ponamus,cum aliquarum repetitione vfque ad tertiumdcr 
cimum locum,hoc modo, 

3*10927614}** 

Huius feriei numerum & eiufmodi fimilcs, qui in immefum crc^ 

fcunt,recenfurus, nequa tibi inter numcrandum oriatur cofufio, 1 
quartum locum qui mille repra?fcntat,pun&o fupri pofito nota- 
bis. Deindequintoloco & fcxto intermiflis , iterum fupra fepti- 
mum locum pun&u adijcies. Rurfus oftauo loco & nono intcr-; 
mifiis , decimum locum pun&o fuprd adiefto fignabis. Similiter 
vndecimo Ioco & duodecimo prajtermiflis , fupra tertiumdecimrl 
locum pufhim apponcs.Atque itnfi maior fuerit numerus, duo- 



l 
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bus locis d quarto femper intermiffis, tertium quenque pun&o fu 
pra* pofito notabis.Haec punctorum adie&io non mediocrem nu 
merandi facilitatem pariet. nam punttis fignataioca, millenaria 
demonftrant.-ad quaj, velut ad quofdam gradus, inter numeran- 
dum fiftere licet.neque enim longa numerorum feries vno fpiri- 
tu pronunciari poteft.Quartus itaque Iocus exhibet mille. Septi- 
mus millena millia,vulgus millione barbare vocat: Latine reddi- 
deris,vt nunc fit fupputatio,vel millena millia,vel millies milJe- 
ru.Prifci,decies centena millia dixerfit;ficut paululu infra moftra- 
bimus.Decimuslocus capitmillies millcnamillia,vulgus millio- 
nes millionuvocat: Latine dixeris,vtnunc moseft loquendi, vel 
millics miJJena millia,vel milliesmillena milIies.Prifci,decies mil 
lies centena mlllia numeru illum vocauerunt. Tertiufdecimus lo 
cus cxprimit millies millena millia millies, vulgus millionem de 
millionibus millionu vocat:Latine,recepto nunc fupputandi mo 
re,enunciabimus,velmillies miilenamillenorum millia, velmil- 
lies millena millia millics. Prifci eum numerum decies millies ce- 
tena millia millies appellarunt . Numeros inter hos medios fiue 
centenarios , fiue denarios promptum eft cuiuis enunciare: cum 
ftatim ante oculos nobis occurrat inter qua? generamillenarioru 
funt Jocati.Quod poftquaanimaduertimus,ilIud in primis obfer 
uare debemus,vt numeri illi c?tenarij & denarij inter pun&a ad- 
iec"U medij, fccundum nunc receptu fupputandi morem,ea fem- 
per exprimant millenariorum genera quse proxime d dextra par- 
te punctis funt notata,quoufque ad prima millcnaria venerimusj 
i g i t v r numerum hunc immenfum,pun£tis fupra* pofitis in 
locis praedic*fa's notatum, Latine fic enunciabimus,3 poftremis & 
maximis incipientcs numeris,& in minimis ac primis definentes, 
qui mos eft apud omnes gentes, verbis numeros eloquendi. 

• • • • 
32109876^431 1 
Ter millies millena millia millies,ducenties decies millies mille-] 
na millia, noningenties o£togies iepties millena millia , fexcenta 
quinquaginta quatuor millia, trecenta viginti vnum. Aliud ex- 
emplum totidem notarum,conuerfo figurarum ordine ; ponamus: 
quo magis,quod dicimus,legentibus innotefcat. 

• • • • 
it?4?<7S9oiz3 
Hunc etiam numerum punttis,vt fupri di&um eftjnotatum,La-- 
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tinc fic reddemus.Millies millena millia millies, ducenties tricies 
quater millies millena millia , quingenties fexagies Ccptics mille- 
na millia, o&ingenta nonaginta millia.centum viginti tria. 

e x h i s,quos pofuimus,immefis numeris per notas fuas fcri- 
ptis^punftifque notatis,& Latine redditis,facile erit cuiuis nume- 
rum quemlibet minorem tum fcribere,tum pun&is fignatum, La 
tine enunciare. 

Si vero maior occurret numerus,eade erit re ipfa facilitas.fed ver- 
ba,millies,& milIia,toties in fingulis maioribus numeris repetita, 
quoties ea addi pro loci augmento neceflTe eft , auribus faftidium 
non leueparient.Et vixvnquam in negocijs humanis maior oc- 
currit numerus,quim quem fupra* pofuimus. 

i n huiufmodi autem immenfis numeris,ad fingula loca pun- 
ftis fignata verbis enuncianda,toties vocabula hsec,vel millia,vel 
millena,vel millies,repeteda funt, quoties pun£ta,ab eo loco vni 
etiam conumerato,in tota ferie vfque ad primam notam reperien» 
tur.id quod in exemplis iam explicatis licet cernere. 

v e R v m, ne quis exempla faciliora in Iibro noftro defyderet, 
eiufmodi quoquefubiungemus. Atque ideo notis,vt libet,vfque 
ad feptimum locum pofitis (nam infra nihil eft opus dcfcendere^ 
illudexemplum efto. 

6* 8 y 4 ? 7 5 

Hoc exemplum,puncl:is.prius fignatum,fic Latine reddes, Sexics 
millenamillia, oftingenta quinquagintaquatuor millia, nonin- 
gcnta feptuaginta tria^ Aliud exemplum vfque ad decimum lo- 
cum addo. 

. • • 

Numerumhunc,punftis fupra* pofitis prius diftin£tum,Latine(Tc 
reddemus , Septies millies millena millia , noningenties vicies 
quater millena miilia, oftingcnta quinquaginta tna millia, cen- 
tum fexaginta. 

Plura numerorum exempla nihileft opus adfcribcre,quandoqui- 
dem ea quae pofuimus , facile indicant , quomodo numeri quiuis 
alij,& fcribi & Latine enuntiari debeant. 

n o n m e latet Romanos veteres, prifco more, fuos nummos 
Seftertios computantes, numerum tranfcendentem ccntum mil- 
lia (qui numcrus fextam apud Arithmcticos fedem occupat) La- 
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tine non ehunciafTc,nifi per aduerbia,decies,vndecies, Bc qux fu- 
prd funt,vfque ad centies & millies, atque etiam vJtra 1 in immen- 
fum: per qux numertim iJlum centum milJium in fe replicabant: 
in quo velut in limitc quodam numerandi fiftebant,itcrum ince- 
pturi. Interdum etiam vocabula hacc,centena milJia,quodam fer- 
monis compendio omittebant.-vtdicerent, Decies feftertiiim pro 
decics centenis miJlibus fcftertium. quinumerus millena millia 
feftertiorum nummorum exprimit,& feptimam apud Arithmeti- 
cos fcdem tenetXenties feftertium, pro centies centenis miJlibus 
feftertiorum.qui numerus decies millena miJJiafeftertioru num- 
morum Indicat , & fedem apud Arithmcticos occupat oftauam. 
Millies fcftertium,pro milJics centenis millibus feftertioru num- 
morum.qui numerus ceties miJlena milJiafeftertiorum nummo- 
rum fignificat, & Jocum apud Anthmeticos nonu poffidet. & fic 
vltenu« vfque in immenfum vctercs ad eam rationem Latine fuos 
nummos computabant. id quodBudaeus vir cum primis aetatis 
noftrae cruditus, in hbro fuo de Afle,mira fagacitate plenius an- 
notauit.Caeterum Arithmeticivltra cetena millia tranfcendetes , 
magis ad millena milJiagradum quendam fiftendi faciunt:quem 
tamenipfum tranfihunt,& per decies,& centics,au£tis Iocis,rur- 
fus ad millies miJlena millia denuo figunt gradum: atque vltra e- 
tiam ea,proccdentes m immenfum, millena millia millenis accu- 
tnulant,quemadmodum antediximus.quimosfupputadiper or- 
bem terra? nunc eft receptus.Itaque inter pnfcos & recentiores ni 
hiJ mtercft aliud,nifi quod hi millenariorum loca obferuates miJ- 
lenamilhamillenisaggregant. atprifci, centenorum Ioca,veJut 
gradus quolidam facientes, centena millia centcnis vfque in im- 
menfum accumujabant,femper ea m fe replicantes. Cseterum lo- 
corum augmenta tam cum prifca fupputationc, qualm cum nunc 
recepta confentiunt.Quamobrem nihil video cur prifcam compu 
tationem , poftqua apud omnes nationes eft antiquata, mordicus 
tenere debeamus:quando mos nunc receptus maiorc ratione niti- 
tur.Etenim cum MiJle, maximus fit apud Latinos numerus, qui 
vnico vocabulo poteft exprimi:magis progredi cogruit, doncc ad 
millcna millia ventu ent,quam ad centena millia,qusc infra funt, 
facere gradum . Verum fiquem magis iuuat pnico more numcril 
aliqucm lmmenfum Latine reddere,breue adid quoquecompen- 
dium tradcmus : vt numerum notis fcriptum pun&is lupra vcr- 
ticem fig net,tertio,fexto, nono,& duodecimo Joco, caetenfc^ qui 



j^; d« additione 

deinccps,cIuoDUs femper intermiiTis/equenturTillndquc ooferuet? 
vt d poftremis incipiens,fingulas numerorii notas vfquead loctl 
fextum, ea fignificatione quafedes fuppeditabur,peraduerbiaex^ 
primatrqua? vero fextu locu pnrcedut,reddat per vocabula. Cu au 
tem ad punttis fignata Ioca ventum erit: vocabtila ha:c , centena 
millia 3 ad fingtila pun&a pronuntiet. veluti in primo exemplo per 
nos fupra* pofito,fiquis prifco more numeros enuntiare velit, 

5 iio9*7<i*4*.*i 
Tricies bis millks centena millia millies , centies nouies millics 

centena millia,o&ingenties feptuagics fexies cetena millia,quin- 
qtiaginta quatuor millia,trecenta viginti vnum. 

itidem inalijs numeris quantunuis immenfis cuiuis erit 
facile prifcos imitari,veluti in fecundo fupra* pofito, quem prifco 
more fic exprimes, 

I i 3 4 S * 7 « 9 ° « * ^ *. . 

Duodccies millies centena millia millies , trcccnties quadragies 

quinquies millies cetena millia, fcxceties feptuagies ofties cetena 
millia,nonaginta millia,cetu viginti tria. Ad horu exemplu cazte- 
rosntimeros oncsprifco more Latine reddere nullfi eft negociu. 

c r ae c 1 aute ftipputando qucndi fiftcndi gradfi faciut ad My 
riades,qu* decemillia figmficat,quintamqtie occupant fede: quo 
maiorem numeru vno vocabulo no exprimunt. dcinde m K riades 
tam multas fibi aggregant,vt ipfaru etiam mvriadum Faciant my. 
riadem: qu* fumma millies centena millia , ficut loquuntur pri- 
fci velcenties millena millia, ficut nuc Arithmetici,ngnincat, 8c 
nonum locft tenet . vltra quem numcru Grarci vocabulis caretcs, 
rurfus myriades in fe rcplicant: donectotidem myriadu myriades 
accumtilauerint quot propofiti numeri magnitudo fuggerit. 
Ha£tenus de numeratione dixiffe fufficiat. 

DE ADDITIONE, 1 ^ , ^ 

d d 1 t 1 o ntimerortim eft duorum pluriu mve numero- 
A rum in vnam fummam colle&io.Id autem fieri poteft,fi J 

ue minores quiuis numeri maioribus addantur,fiue eco- 
tierfo fiue sequales sequalibus. Illud ftimmopere obferuadum eft: 
vtfiu'cduo,fiuepIuresfintnumerorum ordines,quos invnarn 
fummam colligcre velimus : ita eos omnino fcribamus, vt fub pn 
ma nota primi ordinis piimx reliquoru ordinum figura: direfte, 
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Velutad perpendiculum locentur.-fubrccundafccuncJaf/ub tertia 
tertiJE,6c fic deincepsrvt in fingulis ordinibus Iociquoque nume- 
rorum,velut fub vna linea perpendiculari fibi rcfpondeant.Nam 
alioqui fi numerorn ordines obJique fcripti fucrint, & ipfi eorum 
loci ali/ alijs permixti fe mutuo dirette non refpcxerint,vt nefcia- 
tur quis cui locus rcfpodeat.magna fequetur in coputando con- 
fufio . Idque non modo in numerorum additione, verum etiam 
in dedu&ione,multiplicatiom: J & partitione cucniet.Quare ne in 
huiufmodi labyrinthum incidamus,in vmuerfum prxcipiendum 
eft in tota numerandi arte , vt accurate antc omnia ponantur di- 
refti numerorum ordines,vt primi in fingulis loci p~rimis,fecun- 
difecundis,tertijtertijs,& fic deinceps rcfpondeant. 

A d h ae c in numeroru addmonc,dedu&ione,multipIicatio- 
ne,partitione,per vniuer/as numcrorum fedes, fiuefecundas, fiue 
tertias,fiue quartas,fiue viteriorcs^illud perpetuo feruarc dcbcm?, 
Vt tantifper dum numeros addimus, deducimus, multiplicamus, 
partimur, omnes omniu locoiu notas pro primarijs numeris,no 
autem pro denarijs,centenarijs,millenarijs, aut vlterioribus acci- 
piamus.Pera&o vero opcre,quado fummam vcl colleftam,vel de- 
duc"lam,vel mulciplicata,vel partitam recefemus:fingulis nume- 
rorum fedibus fuam vim i eftituimus, vt tum notae in exprirncda 
fumma eam fignifTcationem habcant quam loci fuppeditabunt. 

0.V i numeros numeris additurus es : fi duo tantum fint ordi- 
hes, poftquam alterum numerum fupra 4 , altci um infra fcripferis, 
fub ambobus linea caiamo ducito.Deinde £ dcxtra parte,vbi mi- 
nimi numeri Iocatifunt,incipiens, inferiorem primi loci numern 
fupcriori eiufde loci adde,& numeru ex his duobus co- 4 
pofitu,fi vna nota fcribi polTit(quod certe erit,fi minor 5 
cjudm dece fuerit)fub Iinea dire&e fub primo loco ponc' jT 

Sin fuerit numerus denarius,aut eo maior,vt duab* notis ad e- 
ius exprcfiionc fit opus.-prima figura, etia fi circulus fit, fub Iinea 
dirette fub pf imo loco figna. Et fccudae figura: numeru memori- 

tertenesadfecDdulocuprogredere.Vbificirculos 309 
ta in fuperiore,qua inferiore ordine reperismume- 204 
ru mcmoria retetu fub linea fecudo loco fubfcribe. "j — i" — 3" 

Sin neutra figura circulus fuerit:ante omnia repofce i memoria 
numerum depofitum : ne eius obrepat obliuio 11 rcliquos nume- 
ros prius addas , quam ilium repetis : eumque ad infenorem eius 
loci notam memoriter adiungens, illam ipfam fic au£lam,ad fu- 



j£ de additionb 

periorem fecudi Ioci figuram adde:& numerum ex eis f 9 
furgentem,(i vna nota fcribi poflit , fub linea dire&e 3 4 
fub fecundo loco fcribe. ' 9 3 " 

Si vero altera tatu fecudi loci nota circul 9 fuerit,altera figuraflr 
gnificas,numeruipfumemoriaretltuexmemoria 389 
promes adde fignificati figurae:& ex eis furgete nu 104 
meru fi vna nota fcribi poffit.fccudo loco fubfcribe. 9 3 

Sin ad efi numeru exprimendu,qui fecudo loco reperitur, dua- 
bus notis opus erit:prima eani,etia fi circulus crit, fub linea dire- 
cte fub fecundo locopone: & fecudas notar numeru memoriafer- 
uans,ad tertifi locu progredere. Vbi itide per omnia facies vti fe- 
cudo loco fecifti, & numerum exaddirione re- 389 
pertum tertio Ioco repone.fc fic vltcrius vfque 264 
ad poftremum locum pergc. 6 $ 3 

Qu6 cum ventum erit : numeru ex additione repertum , G vna 
nota fcribi poteft,poftremo loco deponc. 7 3 8 9 

1164 

8 6 s 3 

Sin duabus figuris ad eum exprimendu opus erit: numcrus qui 
fupcreft memoriaretctus^afiniftrapoftreminu- 7 3 8 9 
meri/ub linea ponatur. <> * 6 4 

i3<?53 

Illa generaliter in omni numeroru addendi Ioco obferuare de- 
bemus: vt quoticfc»*^ in ordinibus addendis omncs notse eiuf- 
demloci^circulifiicrintjfinuUusnu 20 401 

merus mente fit retentus , qui linea: J c^ 3 o I 

fubdatur/ubfcribaturcirculus. 30 703 

Et fimiliter quotiefcuqj in ordinib* addedis circulus & nota fiN 
gnificas eiufde loci fuerintmullufque numerus fupereft memoria 
retetus qui fignificanti notae addaturnlla ip- 4072 
fa nota figmficas,fiue fuperioris,fiue inferio- 3 6 o t 
ris ordinis fuerit,Iinea: fubfcribatur. 7 6 5 3 

Pneterea quotiefcuque fupra linea du£ta plures funt fuperiora 
ordinu qudm inferioru loci,notae illae quae fu- ' 4 3 2 I 
perfunt,eifdem locis fub linea fubfcribi debet 1 o 

quibusfupra lineam fteterunt. • 4 3 3 1 

Exemplu duoru ordinum petamus quod ea omnia contineat, 
quaefupra docuimus.Id 73°°?894 
autem erit eiufmodi. 60x03643 

1 3 3 * 0 9 f 37 
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Quifquishos duosnumeros in vnu copofiturus eft,vel meteco 
gitet,vel verbis enunciet ea qux fcquutur. Primo loco in inferio- 
ri ordine reperio tria.addo ea ad quatuor quae lut in fuperiore or- 
dine.fiuntfepte.ea fub linea duftafubfcnbo primo loco.Deinde 
tranfeo ad fecundu.reperio infrd quatuor,fuprd noue.-addo, fiunt 
tredecim.qua» quia duabus notis fcnbi necefle eft: prima figuram 
qtia* tria demonftrat,fubfcribo fecundo loco: altera verd qua» vnu 
repra»fentat,memontertenes,progredior ad tertium locu.Vbipri 
mum exoneras memoria,vnu quod mete teneo,adingo ad fex,qui 
numerus inferioris ordmis primus occurrit: fiunt feptem.ea addo 
ad ofto,qua; funt in fuperiori ordine. fic prodeunt quindedm. & 
quonia ea duabus notis fcribeda funt , prima tertio loco fubfcri- 
bo,quinque.a!teraqua: vnu indicat, feruans mcmoria, tranfeo ad 
quartum loeu.Vbi primu promens ex memoria vnu mente reten- 
turn,id adiugo ad tria que inferiori ordine funt fcripta: fiunt qua- 
tuor.qua» addo ad quinque in fuperiori ordine,& fubfcribo quar- 
to Ioco noue. Pergo ad quintu locu,vbi fupra & infri circuli oc- 
currut.nihil habeo quod adda.-atque ideo fubfcribo circuIu.Sexto 
loco infri duo,fupra" circulus occurrut.nihiieft cui adda duo.fub- 
fcribo duo. Accedo ad feptimu locum.ibi infd circulus,fupra" tria 
funtmihileft inferius quod adiungaad tria.fubfcnbo tria.Feftino 
ad oftauu & poftremu locu.rcpcrio infrafex.-adiugo ad fepte que 
fuprd funt.exeut tredecim.is numerus^uia duabus notis fignan- 
dus eft:pnma,nempe tria,o£tauo loco fubfcribo:& alia,qua> vnu 
fignificat,3 finiftra eiufde Iociquipoftremus eft,pono. atque ita 
fub Jinea facio nonu locu.Numerus itaquefub lmea,que duos fu 
pra linea numeros addetes e6pofuimus,c6tinet in vniuerfum, Ce 
ties tricies ter millena millia,ducenta noue millia.quingeta trigin 
ta fepte. Qua» de duobus ordinibus coponendis diximus, pene no 
bis inftitucdis fuffecerint,fi plures numeroru ordines in vna fum 
ma redigere velimus. Veru vtpaucis pra-cipiedis re magis aperia- 
mus,Multos ordines in vnu colleauri^numeros primas fedes oc- 
cupates primo colligere fic dcbcmu s ,vt ab inferioribus ordinibus 
incipietes ad fuperiores afcedamus,& numeru ex additione reper- 
tum,fi primarius erit,primo loco fub linea ponamus.Sin ex dena- 
rijs numeris aliquis fuerit , circulus eo loco fubfignetur : & nota 
qtia» denariu illu,fccundu fua denominatione reprscfentare debet, 
memoria» comendata,fecundaru fediu figuris,fi infra centu nume- 
rus fuent,annumeretur.Na alioqui fi numeru* cetenarius.aut eo 
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maior vfque ad millefurgct,vt in magnis additionibus nonnun- 
quam euenit.cetena tertium locu,& qua» fuperfunt dena,fecundu 
occupent. Verutame vbi numerus vnius fedis vfque ad centu aut 
fupra afcedit,& nota qux illu fignificatura eft,memoriter retenta 
in tcrtiu ab illa fede locu trafferri debet: ne nobis circa fccudi loci 
additione occupatis,obrepat obliuio numeri reteti,ftatim eu fub 
linea paulum fub tcrtio locoalicubi notemusrvt cu ad illu veneri- 
mus,admoneamur eum reliquis fui loci numeris adiugere.Si vero) 
numerus ex primario & denario copofitus critmumer? primarius 
fub lineafubfcriba!,& denarius memoria retetus iecundu fuade- 
nominatione figuris fecudi loci c6numcretur,ficut de duobus or- 
dinibus eft fupra" dictu. Expedito fecudo loco ad tertiu trafeunda 
eft?& itide peromnia faciendu,queadmodu in fccndo. Deinde ad 
quartu locum fimiliter pergendu,& deinceps ad reiiquos omnes: 
in quibus obferuetur quse de fecudo Ioco diximus. Vbicuque aute 
eandem fede circuli aliqui & notse fignificantes occupant:circuhs 
omiflis,reliquje figurae fimul additae fub linea fuo iocoponantur. 
ftu* diximus, magis iliuftrabuntur fequentibus exemplis. 
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e x h i $ tot numeris vnu colleaurus,fic cogitabis tacitus,vel 
f <4drZ&T, fi mauis, verbis enunciabis. primo loco prajter circulos nota» reli- 
///v/* /i- qu« ofto coftituunt. igitur fub linea fcribatur 0^0. Secudus lo- 
f *\i fi* y ^ . rcuIos habef fub linca noto drculu.TeiTij loci not* praetet 

CB l CtAltS circulos exprimunt dece. vno igitur memoriter feruato pro dena- 
~~~*Lr,r no numero,atqueeo adiufto ad ^uartiloci figuras, fiutquinqua 3 
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gfrita quinquet horfi quinque fub Iinea quarto loco riotantu r : 8c 
quinque mete retcta quinti loci notis,qua» circulis permixtse funr, 
aggregata faciut noue.ea lineae fubduntur.Sexto loco,quia Circuli 
funt,circulus linea» fubi/cietur. Septimo loco notse omnes Copo- 
fita» producutcentu 8c ofto.fubfcributur itaque o£o,& cetenarij 
numeri nota,in nonu locum.qui conumerato feptimo, tertius ab 
eo eft,fub Iinea reponeda fcruatur. Oftauo & poftremo ordinum 
qui fupra linea funt,loco ex numeris colle&is furgut nonaginta. 
noueigitur memoria» mandatur. circulus o&auo loco reponitur. 
Nono loco fub linea ex memoria promo noue ab oftauo loco de 
lata . ibi reperio vnu pro centenanj numeri nota ex feptimo loco 
ante reconditum.-quae fimul adiun&a fiunt dece.nono igitur loco 
circulum fiibnoto,& ab eius finiftra vnu deponorquod decimum 
locu facit.Numer* igii ex additione fub linea colle&us erit, Mil- 
lies millena millia, o&ics millena millia nonaginta qB twg miJIia 
Sc oCto. Aliud exemplu multoru ordinu magis intricatu iubi/cio* 
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omnes in hoc excplo primi loci notse fimul iun£ta» centu & 
duo coftituunt.duo fub linea primo loco fcribantur,& cetenarius 
numerus per vnitatis nota fcribendus tranfferatur in tertiu locu.' 
In fecundo loco,quia nihil habes nifi circulos, fubnotetur circu- 
lus.Tertio Ioco,quia omnes figurse circuli funt: & nihil eft quod 
addas ad vnu ex primo loco pro cetenario numero trallatu, fub-' 
fcribatur vnu.Quartus locus iun&is fimul notis centu continet: 
quamobrem fubfcribere oportct circulum:& in tertium ab eo lo- 

b.ij. 
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cum qui quarto etia connumerato fextus eft , feruare reponendu 
vnu.Quintus locus centu & o£lo cotinet. fubnotentur o&o.ite- 
rum vnu in tertium locu, qui feptimus eft dquinto conumerato, 
feruetur.Sextus locus,quia not* omnes funt circuli, vnum habet 
fubfcriptu,ex quarto loco pro cenario numero feruatu. Septimus 
locus quia multas habet notas,repeto primo £ memoria vnum,ex 
quinto loco pro cetenario numero feruatu.adiungo reliquis eius 
loci figuris: nunt nonaginta fepte. ideo fub linea fubfcribo fepte, 
feruans noue memoriter.Demu ad o&auum & poftremu fupra li- 
ncam locii properans, noue ante recodita iungo numeris eius lo- 
cir furgunt centu.quamobrcm circulum vnu o&auo loco,alium A 
pniftra loco nono fub linea repono , & centenarij numeri notam 
m dccimu locum,qui connumerato o£tauo,ab eo tertius eft,traf-. 
fero. Cotinct aute hic numerus coaceruatus,Millies millena mil- 
lja,fcptic&ixullena millia,centu o&oginta millia,ccntum 6c duo. 

q.v i numeros numens addere prompte velitrante omnia me-' 
moriter cdifcere dcbet quos numeros procreent (inguli fub dece 
numcri primarij,vel ipfi geminati,vel reliquis primarijs adiun£ti.' 
quod certe tam fcitu racile eft, vt pueriadhuc impuberes id ferme 
no ignorent. Veru fiquis adco ruftice eft educatus vt id nefciat:po 
terit vna hora,modo operam dare velit,id edifcerc. Verbi gratia, 
Noucm & noue faciunt dece Sc och>- nouem Sc octo, dece & fe- 
ptem.nouem & feptem creant fexdecim. noue & fex, quindccim.. 
nouem Sc quinque,quatuordecim.noue & quatuor,tredecim.no- 
uem Sc tria,ditoderim.nouc Sc duo,vndecim.Deindeo£t,o& o£lo 
producunt fexdecim.ofto & fepte,quindecim. o£to & fex,quatu- 
ordecim. o&o & quinque, tredecim. otto &quatuor, duodecim. 
ofto & tria,vndccim.o£to & duo,decem. Rurfus fepte & feptem 
creant quatuordccim.feptem & fex,tredecim.feptem &quinque, 
duodccim.fepte & quatuor, vndecim. feptem & tria,decem.feptc 
& duo,noucm. Deindefex & fex faciunt duodecim. fex & quin- 
que,vndccim.fex & quatuor,decem.fex & tria,nouem.fex & duo, 
o£to. Praterea quinque & quinque producunt decem.quinque & 
quatuor,nouem.quinque &tria > o£fco.quinque & duo,feptem. Ad 
ha:c, qiiatuor & quatuor procreant o£to. quatuor & tria,ieptem. 
quatuor & duo,fex. Denique tria & triacoftituut fex.tna & duo, 
quinquc. duo Sc duo,quatuor. Nam vnum ad reliquos numeros 
adiungere, pueriomnes infantiam egrelTi fciunt . Quse diximus, 
figuiis notatafub oculis pofita fequuntur. 



DB ADDITIONL 

s i Q„v i s apud f« fcrutari velit cut hxt ita fe habentjVt du pS 
fingulos locos notas addimus,eafque proprimarijs cpmputamus, 
numerus tamen fub lineacolle&us, quando locis fua fignificatio 
redditur,re£r.e in vniuerfum refpondeat: In promptu ratio eft.nl 
quemadmodum in primo numerandi loco,primarias notas,(i re- 
fte copulatx funt,numerus fub linea colleftus continet: ita necef 
fe eft vt per fingulos locos figuras omnes, fi re£fce coiunttx funt, 
numerus fub linea coaceruatus exprimat.Et fiquis numerus,dum 
addimus,memoria retentus, a loco vbi repertus eft,in alium traf- 
fextur: id fit quia maior eft quim vt eo loco quo natus eft,reponi 
debuerit:& quando in fuum locu re&e tranflatus eft, velut illius 
loci fcetus numeratur.Ad hxc cu per omnes quide locos figuraru 
forma eade fit,fignificatio ver6 pro augmento loci longe diuerfa: 
denominatione tamen omnes i primo loco recipiut, vt quot lllic 
vnitates fingulx reprxfentat,totidc kcudo loco dena,tertio cen- 
tena,quarto millena,& fic deinceps,exprirnant.Quado igitur fin- 
gulis numeroru fedibus , numeru lbi colkchim fub linea fubijci- 
mus,eade per omnes fedes ratio cft qux de primo loco:vt ficut ibi 
omnes numeros numerus fub linca locatus continet,ita in omni- 
bus locis colle&os numeros reprxfenter. Et cum omnium locoru 
notx denominationem a primo loco mutuentur,fignificationem 
autem diuerfam finguli loci fuppeditent.-numerus fub linea colle 
ftus totidem fecundo loco dena,tertio ccntena,quarto millena,& 
fic deinceps nobis denominabit, quot vnitates locorum illorum 
notx,fi primo loco fuiflent pofitx,reprxfentarent. 

s i s c i R e cupis an re£te numcros collegeris,numerorum ad- 
ditionem rette faftam efle , pcr deduclionem probabis. Itaque fi 
poftquam numerorum additoru ordinem aliquem £ fumma coa- 
ceruata deduces , reliquorum ordinum non deduftorum fumma 
ex deduttionefurget.-tunc in addendo nihil eft erratu. Nam cum 
partes complures ad cuiuluis rci compofitionem cocunt , fiqua 
earumfolafublatacrit,cxterasremanerenecef- 4 S 5 
fe cft.Id manifeftius fict,cu dc deduftione prx- ? 4 * 
cepta dederimus:ad quam nunc properamus. 7 9 5 

4 5 3 

et c»voNiAM nullanatioeft qux varia numilmatum ge- 
hera non habeat,alia pluris pretij,alia vilioris: ideo ad tam vario- 
rum additionem facicndam, fingulis & nummoru" & fummarum 
gencnbus fux clalTes in abaco defignandx funt, vt ynaquxque fi- 
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ue iumma fiuc pccunia.quo maior eft alijs^ migis Gmftram occu- 
petrquo vi!ior,magis dextram. Veluti fi in vnam fumma colligen 
di fint aurei,valentes finguli denarios vicenos quinos:denari/,va- 
lcntes finguli 4 nummos feftem'os:feftertij,valentes finguli duos 
afles & femiflfem.cuiufmodi funt vetera numifmata Romana: au- 
rei finiftrarri occupcnt: denarij in dextram vergentcs,medium lo- 
cum teneant: feftertij vero dextram. Deinde genera ha?c tam va- 
ria additurus, & prima clafledextra feftertiorum incipe: numerof- 
que omnes co!ligens,atque obferuans quot quaternarij reperiun - 
turrfiquis numerus excurrit,qui quaternarium non perficit, illum 
ibi fubfignato. Ipfos autcm quaternarios memoria tenens tranf- 
fcr in proxima denariorum claflem.continuoque memoriam cxo- 4 
nerans, & denarios illic repertos cis adiungcns, per omnes ipfius 
daflis numeros difcurreratque animaduerte quot viceni quini fnt 
bbui/.numeru autem excurrcntem,qui 2? no implet,ibi deponito. 1 % 
At viceni quini memoria reconditi, in proximam aureorum claf- 
Ifem tranlTerantur,cum illis primum coputandi: & numerus om- 
nium collectus illic fubnotetur . Itidem fi in quauis alia natione 
aurei,denarij',nummi viliores illius regionis fupputandi funt,eo- 
dem modo curandum, vt fingulis fua claflis detur. Viam tantum 
monftramus,ea*era facile dabit frcquens excrcitatio. 

Exemplum ante oculos fpe&andum hic fubnotauimus, quod 
quiuis facilc fine praeeunte explicabit. 

Aurei Denarij Seftertij 

904 1 * 6 
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v b dv c t 1 o numerorum eft minoris numcri £ mafore, 
s vel sequalis ab aequale fubtra&io. Hac autem eandem, vel 

deducVonem , vel fubtra&ionem appellare Latine licetJ 
Vfus eius eft , i toto fubdu&a parte, reliquam totius partem co- 
gnofcere: & vt apcrtius dicamus, duobus propofitis numeris,alte 
rum ab altcro demcre,vt videatur quid fit reliquum, & quantum 
alter alterum fuperet. Verbi gratia.fume duos numeros, alterum 
feptem , alterum tria. fi & feptem tria deducas , rcliqua funt qua- 
tuor.totidem itaque ynitatibus tria fuperantur. In fubdu&icH 

b.iiij. 
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nc necefle omnino eft vt duo fint numeroi u ordines i alter d quo 
fieri debet dcduc*r,io:alter,qui fumma deducendam contineat. O- 
portet aute fempcr vel minore fumma a maiore , vel ajqualem ab 
aequale fubducere.nam maiorem a minore fubtrahere,c6tra rero 
naturam eft.Qui de coputandi fcripferunt arte,varia prxcepta de 
fubducedis numeris dederuntrqtioru alij nonunqua numeri pro- 
pofiti notas inter fubtrahendu putauerut efle delendas. Alij logis 
ambagibus obfcura quseda docuerut,vt pene difficilius no eflet nu 
meros diuidere,cj deducere. Qua: dum legeremus,& eoru proba- 
rcmus nihil,quod vel tortuofos haberet anfraftus,vel multis litu 
ris figuras cofundcrentrdiu multumque inueftigates fiquid aper- 

tJr*??rt£t tius inuenire poflemusjtadem Iohanis Garthi philofophi eruditif 
fimi atqj in Arithmetica loge peritiflimi auxilio,16ge facillima & 

*y certI fli m a viam in fubductdis numeris inuenimus: qua certe nu- 

£ ' •b*} 0 merusomnisquantuuismagnus,quatumuis intncatus,manenti- 
bus notisvniuerfis,nullo negocio fubduci poteft.Et ne multa ex- 
pettatione le&ore torqueamus,ea fubducendi ratio eft eiufmodu 
Poftqua maior numerus £ quo fieri debet dedu£rio,fupra,& mi 
nor numerus qui deducedus eft,infra ita fcribetur vt loci numero 
ru locis rcfpodeant, primi primis,fecudifecudis,tertij tertijs,& fic 
deinceps:iineac£ fub ambobus numeris a keua in dextra perdu&a 
erit,ficut in numerorum additione fupni docuimus:tum a dextra 
parte,vbi minimi numcrilocati funt mcipietes £ primo loco,pri- 
mu numeru inferioris ordinis a primo fuperiore,fi llle 7 
ipfe fuperior maior fuerit,fubducam9:& quod ex dedu 
ftione reperietur, fub linea primo loco ponamus. 4 

Si vero numerus inferior fuperiore maior erit,vt ab eo deduci no 
poflit.-tunc fuperiori numero decem mcmoriter adiungamus, co- 
putantes fuperiorem illum minorem numeru velutex primario& 
denario numero copofitum: & ab eo fic au&o maiorem numeru 
inferiorem deducamus. Exempligratia. fuperior numerusefto 
tria , inferior nouem. nemo deducere notiem a tribus poteft. ad 
tria igitur mente adiungamus decem:& noue a tre- I 3 
decim auferamus:tum quatuor fuperfunt.is eft nu- J? 
merus quem requirimus,qui fub linea locetur. 4 

Quod fi fiipcriorordo circulu habeat,vt inferior numerus,qUa- 
tulufcuque fuerit,ab eo demi no poflit,illum ipfum circulum pro 
dece memoriter numeremus, & ab eo inferiore nota,qua> femper 
dcnario numero minor erit,auferamus.Exemph gratia.fit circulus 
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fupra, infra feptem . fieri non poteft vt feptem a nihilo de- o 
ducamus.circulum igitur pro decem animo c5putemus,& a 7 
decem fubducamus feptem.reliqua erunt tria. "y 

Quotiefcunque aute denario numero memoriter adie£to,fupe- 
riorem numerum augebimus,vt inferior qui maior eft,ab eo demi 
poflit.toties per omnes numerorum iocos, vnum ad fcquentis lo- 
ci infcriore numeru e veftigio memoriter addemus , iJJumque ip- 
fumadie£tavnitateficau£tum,dfuperioreeiuslocinu- 4 o 
mero,fi maior fit,fubducemus:& quod reliquum erit,eo 2 7 
ipfo loco fub linea reponemus vnde id fubtraximus. " i 3 ' 
Sin minor crit illius loci numerus fuperior,quam vtab eo demi 
poffit numcrus inferior vnitate illa auttusrrurfus de- 240 
nano numero adiecto augeatur numerus ille fuperi- 1 c 7 

or,vt inferior ab co abduci poffit. ' g~~ — 

Idque per omnes numerorum locos femper eft obferuandum. 

Sic primo loco expcdito,ad fecundum tranfeundum: vbi per o- 
mnia faciendum eft itidem vt in primo.Sic cum ad tertium,quar- 
tum,vIterioremve locum venttl erit,eadem perpetuo feruada funt. 

a t s 1 quibufvis numeroru fedibus in inferiore demedo nume 
io circulus, in fuperiore autem a quo fit fubduftio,nota fignificas 
reperiaturrfinihiHpriorelocopropterdenariumnu- 432 
merummutuofumptummemoriarctetum eritquod $ o 1 
deducidebeat.-numerusille fuperior integer fubfcri- "1 3~T~ 
betur. D 

Quando vero in vtroque numerorum ordine circu- 402 
lus nobis occurret, fi nihil ex memoria promi poteft 301 
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quod fubfcribatur,fubnotetur circulus. 

Vbicuqueautem in qtiouis numerorum loco numerus inferior 
fuperiori aequalis erit : cum nihil fit reliquum, fubfcribatur circu- 
lus,praeterquam poftremo loco.ibi enim fi numerus fubducendus 
ci par fit a quo fit fubtra&io, nihil omnino fubnotari debet.quia 
tuncpercaeterapera£t,aeftfubdu£ho:&cir 341 341 
culus in numeris poftremum locuoccupa- 241 320 
re nunquam poteft. 1 — o~~ o~ ~f 

Quod fi fuperior numeroru ordo numeris aliquot & notis infe 
riore tranfcendat:poftqua inferioris ordinis numeros omnes £ fu- 
periorefubduximus:quicquid defuperiore ordine rcliquu erit,eif- 
dem locis & notis fub linea numeris reli&is adiun 6^47 
gatur quibus fupra lineam fuo ordine ftetit. r 2 3 

6 J * 4 
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Npnc cx£pla pctamus,qua> viam dcmoftratam cjariui illuftrcnt> 

% 7 * 9 14 9° 
4 8 7 * f * 9 7 

q v i s q.v i $ £ quinquagies fepties milenis millibus, dueentis 
nonaginta quinque millibus,quadringentis nonaginta/ubducere 
cupit quadragies ofties millena millia,feptingenta fexagintaquin 
que millia,ducenta nonagintafeptem : depofitis notarum ordini^ 
bus,lineaque dufta,eiufmodiqus fequuntur,tacitus fecum confy- 
deret, d piimis aufpicando numerorum fedibus, Septem £ circulo 
fubducere non poltum. computo igitur circulum pro dcccm: & £ 
dece demo fepte.-fuperfunt tria.ea lub linea loCatur.Tranfco ad fe- 
cundam fedem . numerus inferior fubducendus occurrit, nouemJ 
huicvnum addo,quiaad circulum in primo loco aflumpfidecem,' 
& pro decem computo. ea a nouem demere non poffum. mutuor 
igitur alia decem: & addens ea fuperioribus noucm , computo de 
cem & nouem, £ quibus deduco decem: reliqua funt nouem, qu« 
fubfcribo.Pergo ad tertium locumrvbi quia in priore fede fum de- 
cem mtituatus , vnum adiungo ad numerum inferiorem , nempe 
duo,& fiunt tria.ea fubduco £ quanior,qu* fupri funt: reliquum 
cft vnum, id fubfcribo. Progrcdior ad quartum locum. numerus 
vterque quinque continct.& quia alter alterum exhaurit.-nihil erit 
reliquUm.pono igitur fub linea eirculum.Quinto loco fex £ nouc 
fubtraho. tria relinquuturrqua» lineae fubijcio. Sexto loco,quia fe-5 
ptem £ duobus demi non poffunt.-aiTumptis ad ea,dece,fiunt duo- 
decim:i quibus aufero fepte,& quinque fuperfunt,crua? linca? fub- 
do.Septimo loco,quia io in priore fede fum mutuatus,inferiorem 
numerum o£to,vno augeo,& nouem computo:ea,quia £ fepte au 
ferre non pofium,ad feptem alTumptis decem, £ feptcmdecim aute 
ro nouem. reliqua manent ofto: ea fub linca depono. Propcro ad 
poftrcrau locum,quo mcmoria aftert vnum,quia ex fupcriore fede 
fumpta funt decem mutua.eo ad inferiorem numerum quaterna-i 
rium iunfto, fiunt quinque. quibus £ quinque fuperioribus dem- 
. ptis , nihil fupereft reiiquu. nihil igitur omnino fubfcribitur. tum 
quia fubduaio iam pera&a eft, tum quia poftremus locus circulu 
nunquam capit.Reliquum igitur fuperioris numeri,d quo inferio 
rem fubduximus,fub linea reperietur,Ofties millena millia,quin- 
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genta triginta millia, centum nonaginta tria7 Iteruni aliud exem- 
plum plurium locorum magis impeditum ponamus* 
1000081007100 
4840C748oo87 

• • • 

ci(Jo235" 27015 
Primo loco,quiafupra feptem eft circulus, aflfumanturdecemri 
quibus fepte deduc*h's,tria fuperfunt.Secundo loco occurrut o&o, 
qua* vnitate ex memoria augentur: & fiunt nouem.fi ea £ dcce ad 
circulum allumptis fubtrahantur,remanet vnum.Tertio loco vnfi 
fupra,infra circulus eft. vnu ex memoria promitur: quod fuperius 
cxhaurit.cV quia nihil fupercft:fubfcribemus circulum. Quarto lo 
co,quia infeiius circulus eft,fupcrius fepteal quihus nihil eft quod 
fubducamus, ipfa feptem fubfcribuntur. Quinto loco quia ocl:o £ 
circulo demi nequeunt : a deccm qua: mutuamur , ea deducimus-' 
duo reftant.Sexto loco adquatuorqua; infra funt,vnum addimus 
ex priore fede memoria fumminiftrante:quae ftmul addita fubduci 
mus a decem ad circulum fuperiorem aflumptis. remanent quin- 
que.Septimo Ioco,feptem vno auc"fca,quia ab vno demi nequeunt, 
ab vndecim tolluntur.-fumptis decem,triafubnotamus.O£tauo lo 
co,quinque qua> funt infra,vno ex priore fede delato augemus: & 
fcx ab oclo fubtrahimus.duo manent reliqua.Nono loco fuprd & 
infra* circulus eft, igitur fub linea ponitur circulus. Decimo Ioco, 
fublatis quatuor a decem, quia a circulo nequeut eximi: fex fubfi- 
gnandafunt.Vndecimo loco, o£to qua* inferius funt, vno in me- 
moriarcc6ditoaugemus.& nouem,quia a circulo non poflumus, 
£ decededucimus.fic vnum manet reliquu.Duodecimo loco pro- 
mimus vnum ex memoria,& addimus ad quatuor.quae,quia iupri 
circulus eft,auferimus a decem:& quinque nobis fuperfunt:ea fub 
linea deponimus. & quoniam vnum adhuc fupereft menterecon- 
ditum,quod vnitatcm illam fuperioris ordiais poftrema exhaurir, 
circulus fubfcribi deberet, niii poftremus eflet locus qui eum non 
capit.igitur nihil amplius apponitupquia peractum eft opus.Re- 
liqui fumma eft,Quingeties iedccies millies millena millia, vicies 
ter millena millia,quingenta viginti feptem millia,& tredecim.Si 
quis expedite fine vlla mora numeros velit fubducere:primu me- 
moriter edifcat quatum eritreliquu,fi finguli numeri primarij mi 
nores a maioribus fubducantur:id quod pueri plerique omnes te- 
nent:& rurfus quid fupererit^fi numeri fimplices, maiores a mino 
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ribus cu denario numcro infra viginti copulatisfuerintfubdu&fr 
Et queadmodum in additione pr2ecepimus,in primis in memo- 
tia tecondendu efle quos numeros procrearet finguli numeri pri- 
marij fibi inuicem copulati, ita h!c c conucrfo perneceflariu puta- 
mus vt expedite quis teneat quos telinquant numeros finguli nu 
meri primarij,vel inuice a fefubdu£ti, vel dptocreatis perfui addi 
tionem numeris extra&i. Quod fiquis ignorat,vnius hotje labor, 
modo intentus fit animus,id fuppeditabit. Verbi gratia,dece £ de- 
cem & noue deduc"tis,fuperfunt noue.nouem d dece & ofto dem . 
ptis,reliqua funt nouem.nouem a feptedecim fublatis.manent o- 
fto.fi nouem tollas a fexdecim,temanent fepte.fi nouem demas £ 
quindecim,teftant fex.fi nouem auferas £ quatuordecim,fupererut 
quinque. nouem exemptis a* tredecim,quatuor reli&a funt. fi verd 
nouem extrahas £ duodecim,tria remanebunt. ab vndecim fubla- 
tis noue,duo fuperefle pahim eft. Deinde octo £ feptedecim tollan 
turmouem remanebut.ofto demantur ifexdecim,ofto relinquun 
tur.oftofubducatura quindecim,ftptem erunt reliqua.o&o aufe- 
tantur a quatuordecim,fex adhuc fupcrfunt.fi oftodeducas £ tte- 
decim,quinque manent.fi o&o a duodecim exttahas,quatuor cxi- 
ftunt reliqua. fi o&o tollas ab vndecim, triafunt reliqua. Rurfus 
feptcm a fexdccim tolle,nouem deprehedes. feptem aufer a quin- 
dccim,ocl:o reperies. feptem fubtraheiquatuordecim.videbis fu- 
perefle fcpte. feptem deme a tredecim,fex inuenies. feptem £ duo- 
decim demptis, quinque fuperfunt feptem ab vndecim fublatis, 
cuatuor relifta funt.Tam fex £ quindecim depta^noucm relmquut. 
fex £ quatuordecim fubduais , fuperfunt ofto . deme fex £ trede- 
cim, remanebunt feptem. tolle fex £ duodccim, reliqua erunt fexj 
aufer fex ab vndecim, quinque tamen fuperfunt. Age,fi quinque 
£ quatuordecimfubduxeris: nouem fuperefle inu^nies. fi quinquc 
£ tredecim tollas , o&o deptehendes . fi quinque £ duodecim de- 
mas: tepeties feptem . fi quinqueab vndecim fubducas, reliqua c- 
runt fcx. Iam vero,fi quatuor a tredecim deducanturrelinquentur 
noue. fi quatuor tollantur a duodecim,o£fco remancbunt. fi qua- 
tuot ab vndecim auferantut,feptem erunt teliqua.Rurfus tna de- 
mantur a duodecim,nouem nobis occurrunt.fubducantut tria ab 
vndecim,ocT:o fcfe offerunt.Denique duo fublata ab vndecim,no- 
bis telinquunt nouem. ^ 
Hacc,qux pluribus vcrbis edocuimus, figuris annotata fub ocu- 

lis fubiccimus. 
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m v l ti qui de fubtra&ione antehac fcripferut,p«eripiut, quo-. 
'Y-ties numerus maior in aliqua numerorum fede deducendus eft, 
quam is a quo deduci debeattftatim ab vlteriori loco proximo dc- 
cem efle petenda,de|endaque efle notam vnde fuerunt petita,& a- 
liam vnitate minorem eius ioco reponendam.Quod fi circuli (Tnt 
medij, iubent omnes efle delendos,& eorum Ioco figuras nouena- 
rias apponedas. Sin vnitas fit figura qua? decem commodat, iilam 
incirculummutadam.Etquianoninutileadmul- 1 9 10 ro 
ta erit qua: illiprodunt cognofcere : quanuis prio- \ o V o 
rcs deleant notas, corum exempla figuris annotata I f I I 
fubiecimus. i 8 9 9" 

Numerus fuperior & quo dedu&io fieri debeat, figneturrtriamil 
lia & decem.infcrior,mille cetum & vndedm. Principio quia vnfi 
a circul o non pofTunt deducere,decem & fecundo loco fumut:& fi- 
gura vnitatis ibi deleta, circulum reponunt. ab illis decem exem-' 
pto vno,nouem fuperfunt.Secudo loco,quia vnum & circulo fub- 
ducerenon licet,& tertius itidem locus circulum habetrex quarto 
Joco vbi tria notata funt 5 decem petut: & pro nota ternaria quam 
delent,binariam ibi reponunt, circulumque tertij loci medium in 
figuram nouenariam mutant. Deinde vnum fecundo loco extra-J 
hunt a decem:& fub linea reponunt nbuem.Tertio loco vnum au 
ferunta 4 nouem.manent ofto.Quarto loco vnum i duobus dedu. 
cunt:& vnum quod eft reiiquum,fub linealocant.Hsec dcducen^ 
di viaquanquam certa cft,& memoriam feruadis vnitatibus non 
onerat : numeri tamen maioris a quo fit dedu&io, notas eonrun- 
dit:vt (i cui propter errorem in fubducendo admiflum repetedum 
cflet opus,numerum primo datum agnofcere no poflet. AIij,quo- 
ties numerus fubducendus maior eo eft & quo fit fubtra£Oo,pra»- 
cipiunt inferioris numeri diftantiam a denario , ad fuperiorem & 
quo fieri debet dedu£lio,addi: & numerum ex additione llla pro- 
creatum linea» fubdi.Et quandocunque diftantiam accipiunt,fem-' 
per fubtrahenda; proxim^e figura? vnitatem mente reconditam ad- 
dunt: vt illa nota fic au&a deducatur ab ea,quae fupra eam pofita 
eft:idque per omnes numcrorum locosferuant.vt fi feptem a qua- 
tuor eflent demenda s quia feptem a decem per tria diftant, tria ad 
quatuor addunt:fcptemqueficprocreatafubfcribunt: & } 4 
vnum mcte feruatum in proximi loci numerum inferio- _9 _7 
rem,qui deducendus eft traniTerunt. 7 

Si ver6 nota cui addendum eft vnum mcmoria retentum,noue-' 
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nariafuerit,quia vno au&a fit decem,& nihil a* decem diftatmume 
rum ftipra verticem pofitum, a quo fuiffet fafta dcdu&io, integru 
fubfcribunttvt fi nouem fecundo loco, quibus vnitas ex primo lo 
co feruata addenda eft,fubducenda effent a tribus in fuperiore or- 
dine pofitis.quia notiem vno aufta fiunt decem:& nulla 3 4 
eft diftatia quse capi poflit:tria,qua; fupra verticem funt, 9 7 
ftib linea reponunt. J 7" 

Sin figura cui addeda eft vnitas, fit circulus: cu nihil fit cui ad- 
datur:eam ipfam a" fuperiore figura auferunt,& reliquum 2 4 
fubnotant. o 7 

Si vero fuprd etiam circulus fit:nouem,qua» 204 
diftantiaeft a decem,linesefubdunt. o 7 

Vbicunque vero fuperior nota circulus eft,inferior figura Ggni^ 
£cans,diftatiam inferioris a dccem fubfcribunt.vt fi duo 1 o 
a circulo deduci debeant, quia duo a decem per oclo di- 2 
itantjoclo fubfcribuntur. JT" 

Cstera qua: tradunt,cu his omnino confentiunt qua: nos fupri 
pra?cepimus . Hic quoque fubducedi modus quauis nemine fallat, 
tame dum frequenter aucupamur diftantia, dum eam inuetam ad 
fupcriore numeru addimus,diu nos moratur,& pene plus de addi 
tione cj de fubtractione refert.Quamobre via per nos fupra* tradi- 
ta magis erit fequeda.-qux cum fit certiflima^tum longe caeteris eft 
& breuior,& expeditiormec vlla affert fubduceti mora,notas quo 
que primas relinquitfemper inta£tas;vt fi cui^ppter errore in fub- 
trahedo admiffum,repetedu ciTet opus, primus numerus antc ocu- 
los praefto illi maneat. fiuod fiq uis inueftigarc pergat quare quo- 
ties dece ab aliqua numerorufede mutuamur,toties ad infcriorcm 
fequetis loci numeru,qui deduci debcat,vnum addamus:cum pri- 
ma facie cuiuis videri poffit , vnitate illa ad fuperiore fequetis loci 
numeru a quo fit fubtra&io,poti 9 addi debere:ne prarcepta dare vi- 
deamur,quoru leftori non conftet ratio,caufam aperiemus cur ita 
fieri neceffe fit.Nam omnis numerus vltra primu locum vel nume 
ros denarios cotinet,vel ex denarijs colle&os. vnde cum in aliquo 
numeroru loco maior occurrit nota in ordine inferiori,quim quae 
ex minori fuperioris ordinis deduci poffitmcceffe eft fuperiorc or- 
dineab vlteriori aliqua numeroru tede eum numeru mutuari qui 
fufficae poffit. is aute exit denari 9 a £>xima vltcriori claffe petitus; . 
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qui iun&us ad minorem illu Drimarium fupcrioris ordinis nume- 
rum, ad cuius accerfitur auxihum, magnitudinem fuperabit illius 
maioris numeri,qui prius dminori non potuit fubduci. Quocirca 
cum denarium aliquem numerum ab vlteriori fede petimus, illius 
notam fecudum prseceptionem noftram ibi relinquentes inta&a, 
fi nihil ad inferiorem illius loci figuram vnde decem fumpfimus, 
adderemtis, quod denarij numeri commodati notam adhuc reftan 
tcm exhauriret, decem ibi redundarent, quae ante memoriter fuif- 
fcnt illinc deprompta. Quamobrem,vt illa decem fumpta mutuo, 
quorum adhuc figura nihil mutata ibi manet , cum ad illum locu 
vetum erit,exhauriamus, vnifatem femper ad fequetis loci inferio 
rcm numeru qui fubducendus eft,addimus, quar numerum illum 
denarium ibi redundantem fubducat. Idque fit per omnes nume- 
rorum fedes , quoties decem vel ad circulum, vel ad alium prima- 
rium alTumimus. 

Siquis experiri vult an re£re fubdu&io fafta fitid quod fummae 
reliquum eft,ad numemm fubtra&um addat.& fi ex illa numero- 
rum adiunctione maior numerus a quo minorem fubduximus,ite- 
rum furget.-tum necefle eft fubtra&ionem re&e perafta efle.Quod 
fialium ntimerum qtiam eum a* quojjrius minorem abftulimus, 
additio illa producct: errorem calculi interuenifle paldm eft.Nam 
quemadmodum totum omnibusiuis partibusfeiunctis par efttita 
partes omnes compofita: fuo toto funt pares . Cum itaque maior 
numerus totus dquofubdu&io fafta eft,minorem quifubtra&us 
eft,& reliquum quod fupereft,partes luas habeat.-eifque par fitrfie- 
ri no poteft quin partes illse rurfus compofitse fuum totum, id eft 
primum numerum dquo minorem abftulimus, denuo procreent. 
Et fi partes illse fimul pofitae alium numerum creant: error mani- 
feftus eft. nam omnes partes colIec"cas,a' fuo toto diflidere reru na 
tura no patitur. Vfum aUtem fubductionis efle iam ante* diximus, 
vt indicet quid fit reliquum , & quantum maior numerus minore 
fuperet. Quod quum per prsecepta qua? tradidimus inucntum fue 
rit,fimul deprehenfum erit quantu ipfi numeri inter fe diftabunt. 
Nam quantum alter numerus alterum fuperabit,tantu inter fe di- 
ftare coperientur,vt quot vnitatibus minor a maiori fuperatus fue 
ritCquod femper ipfum reliquum indicabit) totidcm diftent. Ver- 
bi gratiarfumeduos numeros,alterum fcptem,alterum tria. deme 
tria £ feptem,reliqua funt quatuor.feptem enim tria fuperant qtia- 
tuoi vnitatibus. diftant igitur inter fe totidem. Qudd fi duos nu- 
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meros jequales fumas , & alterum demas ab altero: quia nihil erit 
reliquum,nihil interfc diftabunt.Itaque fi perfcrutari velisquan- 
tum duo quiuis numeri inter fc diftabunt : poftquam altero ab 
altero fubdu&o,comperifti reliquum.vna opera differentiam de- 
prehendifti. 

q, v 6 d s i varij gcncris numeri fubducedi funt:defcriptis in fu- 
as clafles,vti in additione diximus,eorum generibus, veluti aureis t/^ t^urrrt^ 
valentibus fingulis denarios i% denarijs valentibus fingulis feftcr <T>erv**-Ut4 
tios 4,fefterti)S valetibus fingulis duos affes & femiflemicuiufmo- - 
di funt vetera nummifmata Romana.-numeroru fubdu&io a dex- 
tra fumat initium:fubtrahanturque numeri prima? nummoru claf 
fis inferiores a fuperioribus, fi id fieri poteft. Cazteru fi id fieri ne- 
quit,d proxima denariorum claffe fumptus mutuo denarius, & m 
4 feftertiosrefolutus,numerum feftertiorum fuperioris numeri au 
geat:vt tum demum mferioris fubdu&ioni fufficiat. & quotics nu 
merus aliquis mutuo fumetur , toties ad claiiisfequentis proximu 
numerum fubducendum vnitas eft addenda.Similiter fi denarioru 
numcrus fubducendus maior fit^quam vt & fuperiore dcmi poflit: 
aureum mutuum a proxima finiftra clafie pctamus: vt is in dena- 
rios 15 refolutus, numerum denariorum,^ quibus fiet fubdu&io, 
augeat.fc cum ad illam claflem ventum eritrad numeru proximii 
fubducendum vnitatem adiungamus. Itidem fiat de quibufcuque 
varijs nummifmatum generibus cuiufuis nationis fubducendis, 
Veluti aureis,denarijs, & nummis vilioribus.Exeplum hic fubno' 
tauimus,quod folus facile fine prareunte explicabis. 

Aurei Denarij Scftertij 
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vltiphcatio numcrorum eft vnius in alteru du 
m £r,u tertij numeri maioris procreatiorqui tories numerum 
multiplicatum contineat,quoties numerus multiplicans 
capit vnitatem . Etvtapertiusdicamus, Numerorum multiplica- 
tio eft maioris numeri procreatio per alicuius numcri ad feipfum 
rrequentem accumulationem,crebramque additionem toties repe 
titam quoties numerus multiplicans continet ynitatem. Vfus eius 

cj. 
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no modo Aftrologis pro redu&ione fignoru ad gradus, graduum 
ad minuta,minutoru ad dimidia,& fic deinceps,veru etiam ad vi- 
tam humanam degendam mcrcatoribus , & omnium hominum 
conditioni perneceflarius eft: Verbi gratia , Si quis centum tritici 
modios,decem nummis vnumquenque:aut cetum vini doha,de- 
cem aureis fingula emit:& fcire cupit quid ei pro vniuerfis fit fol- 
uendum. In multipiicatione peragenda tres omnino numeri rc 
quiruntur,Primum numerus multiplicandus,quem per aliu mul- 
tipIicaredeftinamus.Deinde numerus multiplicans,qui toties eu 
numerum quem multiplicare decreUimus,colligat, quoties in fe- 
ipfo continet vnitatem . Nihil autcm refert an minor numcrus 
multiplicet maiorem,an e conuerlb minorem maior. Nam ex eo- 
rum mutuo in feduftu idem vtrobique numerus femper furget. 
Sicut ter feptem,&fepties tria,eundem numerum creant. Facilior 
tamcn longe multiplicandimodus eft,cum numerus minor mul- 
tiplicantis partes occupat,& numcrus maior multiplicandirqudm 
cum cotrd fit. Tertius numerus quem requirimus,ex numeri mul- 
tiplicantis in eum qui multiplicandus eft, du&u, velut amborum 
fcctus procreatur,per multiplicationem nobis inueftigandus.Nu- 
merus is qui multiplicat,ab eo quem multiplicarc volumus,eo di- 
nofcitur , quod numerus multiplicans per aduerbium fcmper ex- 
primitur,multipiicandus autem per nome. vti fi terfeptem dicas, 
ternarius numerus multiplicas cft:feptenarius,multiplicandus. II 
lud in primis animaducrtendum eft-.Vnum ncc feipfum neque a- 
lium numerum multiplicare.Nempefcmel vnu nihil eft nifi vnn: 
quatuor femel , nihil amplius funt quam quatuor. Et vt facillima 
quique primiim expcdiamus: Si quis aliquem numerum per de- 
cem multiplicare velit, vnum folum circulum a dextra ei prscpo- 
nat,qui fequcntem numerum augebit in decuplum . Si numerum 
qtienuis per ccntum multiplicare voles,duos i dextra pra?pone ei 
circulos , & numcrus qui fequitur , augebitur in centuplum . Sin 
per mille numerum quemlibet multiplicarc cupimusttribus d dex 
tra adiettis circulis, auftus eft in millccuplu. Atque itidem fiquis 
per eum numerum, quemaliquis quantumuis vlterior numeroru 
locus fignificat,alium numerum multiplicare deftinat: is totidern 
eidem afcribens circulos,quot Iocum illum repracfentare poflunt, 
multiplicationem abfoluet. 

Principio ad numcros omnes expcdite multiplicandos non pa- 
rum nobis coducetin memoriareconditumhaberc,qucm nume- 
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rum finguli primarij infra dccem , alius in alium du£fci procreent: 
id quod ex numerorum velut in tabula depi&orum tjuadam de- 
fcriptione facile deprehendi potcft.Ea autem eft huiufmodi, A fi- 
niftra ab vno incipicns , ac naturali numerorum ferie in dextram 
progrediens,fingu!os primarios vfque ad decem,modicis interual 
lis fcribe.Deinde ab illo ipfo vno ad finiftram pofito,ve!ut 4 quo- 
dam vertice iterum incipies,eandem numerorum feriem,deorfum 
verfus tendedo,modicis & paribus interuallis diftingue:fingulbf- 
que primarios vfque ad decem ita fcribe , vt numerorum vtraque 
feries velut Pythagorae normam angulum re&um facientem no- 
bis depingat . Pofteafub prima ferie,qua? a lseua in dextram ten- 
dityi binario numero incipiens , aliam decem numerorum feriem 
contexcin qua finguli numeri,qui in dextram progrediuntur,bi- 
narij incrementum accipiant. ea feries dcfinat in viginti. Tertius 
rurfus ordo decem numerorum a ternario numero ad finiftram 
exordium fumens definat in triginta,fingulique numeri in dextra 
protenfi incremento ternarij augeantur . Quartus itidem ordo a 
quaternario initium capiens , atque per decem numeros in dextra 
progrediens, fingulis auctis adijciat quaternarium , definatque in 
quadraginta.Quinta fimiliter feries a quinario procedens per dece 
numeros quinario quenque auftos,finiatur in quinquaginta.Sex- 
tus ordo £ fenario ad Iaeuam orfus,per dece numeros fenario que- 
que au&os,ad fexaginta pertedat.Septima quoque feries i feptena 
rio exorfa,fingu!is au&is numeris feptenarij incremetu adijciat,in 
feptuaginta definens.O&auus ordo ab o&onario ad octoginta per 
ueniat:o£r,onarij augmetum ad fingulos auctos numeros accomo 
dans.Nona feries fimiliter a nouenario progrediens ad nonagin- 
ta, per numeros decem nouenario quenque crefcentes protenda-' 
tur.Decimus ordo £ denario procedens fequentes numeros,dena 
rio fingulos augeat , definatque in centum . Deinde numeris ita 
fcriptis , lineae parallela» inter fingulos ordines dirette fic ducan- 
tur,tam a fummo vertice ad imum cadentes,quam trafuerfa» £ laz- 
ua in dextram, vt eiufmodi linearu du&u finguli numeri quadra* 
tis Joccllis ybique conciudantur. 
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h ae c mjmerorum figura mira qiiadam propnetate pnma- 
riorum numerorum muitiplicatione nobis ante oculos e veftigio 
demonftrar.Nam (Tfcire cupis quem numerum duo quilibet pri- 
marij in fe ducti creentrprimum illorum alterum in ferie fuprcma 
a finiftra in dextram protenia perquire.deinde alterum veftiga in 
prima ad finiftra ferie defcendentc.quos ambos cu inucneris , ab 
altero intcr parallelas lineas refta ftmita defccndens, ab altero in 
tranfuerfum parallelas duces fequens,progrcdere: donec ad linea- 
rum in quadragulare foima coeuntiu loctilu angulare peruenias: 
in quo numera quem rcquiris,ex amboru in fe duftu procreatum 
dcprehcndes.Verbi gratia,fi vis fcire quem numerumfepties ofto 
procreent: in altera fcrie feptem , in altera o&o quserc^parallelaf- 
que vtriufque numeri , altcras dciccndentes , alteras tranfuerfas , 
velut duces fcquere,donec in quadrangularem cocant figuram . 
in cuius angulari locello quinquaginta iex notatainuenies. Atque 
itide in reliquis numeris primanjs. Verutame,vt ante dixi,qui fine 
vlla mora numcros multiplicare velit,pnmarioru inter fe multipli 



cationem in memoria,velut in niimero,reconditam habere dcbet 
y t expedite, cum res pofcet,fingulos numeros ex primariorum in 
fe duttu generatos,tanquam ex thefauro depromat.id quod pau- 
cis hor is quiuis vel infirma memoriafacile poteft edifcere . Alio- 
qui fi ad numerorum figuram fupra nobis depictam identidem re 
fpiciendum erit: quid fiet quando librorum non adeft copia ( Ne 
igitur in leuiculis femper fit haerendumrpaucarum horarum indu 
ftria longi temporis tedium deuoret ; vt quoties vfus poftulabir, 
numerorum primariorum multiplicationem mente prius repofi- 
tam memoria fuppeditet.Id quod ad numerorum quoque partiti- 
onem no minus coferet: vti latius dicemus quado eo vetum erir. 

qv 6 d s i cui eft animus eiufmodi numerorum figuram in ta- 
tam amplitudinem dilatare,vt magnos etiam numeros per linea- 
rum infpe&ionem copendio quodam multiplicare poffit: Ab vno 
cxorfus, quemadmodum ante diximus, naturalem numerortl fe- 
riem,quantum ei libuerit, quannimque in immenfum velit,tam a 
liniftra in dextram progrediens, quam avertice deorfum defcen- 
dens extendat:fingulbsquecontexens ordines illud femper obfcr- 
uet,vt a quo numero initium feries noua capiet, illius incremen-r 
to fingulieius numerifequentes augeantur. 

Pra?ter ca?teras quoque egregias huius figur« dotes ab Arithmc 
ticis traditas,quas nunc altius attingere noftri inftitut»non eft:il- 
la infignis habetur; Qu6d fi ab vno,<jui numerus ad lacuam fum- 
mus eft, ad centu qui ad dextra habetur imus,per angulos oppo- 
fitos linea ducaturmumeri omnes quos fecabit , quadrati reperien 
tur,qui ex cuiufque eorum in fcipfum duttu procreatur . id quod 
eueniret,fi quantumuis in immenfum pertendcrct figura.Adhxc 
vbicunque occurrunt numeri quadrati , idem ex duftu anguloru 
oppofitorum in oppofitos producetur,vt fi tria per tria multipli- 
centur,perinde fit acfi vnum in nouem ducatur.quod quia ad ra- 
dicum in numeris inueftigatione,(de qua fuoloco difturifumus.) 
pernouiffe eft vtilethtc deguftafle,non alienum eft vifum. 

O. v i de numerandi fcripferut arte^de fimplicibus numeris in- 
ter fe multiplicandis,certam hanc dederunt regulam:qu2e fane* & 
breuis cft,& fupputationem aufpicatibus admodum vtilis:vt duo 
quiuis numeri primarij multiplicandi fumantur.maionsque nu- 
meri , fi alter maior fuerit, a denario diftantiacapiatur . Deinde 
quot in ea diftantia reperientur vnitates, toties minor numerus a 
fuo denario quem ipfe denominat, fubtrahatur : & numcrus rcli- 

c.iij. 
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ttus eritis quemqu_rimus.Verbi gratia,Scire volens quotu nu- 
meru componatquinquies feptem: fume tria,diftantiam feptena- 
rij,qui maior cft numerus.ac ter aufer quinque, numerum mino- 
rem, & denario, que denominat,hoc eft a quinquaginta.fuperfunt 
tnginta quinquerquae ex horum in fe du£tu procreantur. Sin nu- 
meri a:qualesfucrint;nihil refert vtrius i denario diftatia aflumas: 
vt quot in ipfa diftantia deprehedas vnitatesjtoties _ dcnario, quc 
alter denominabit,altcru numerum demas.vti fio&ies ofto mul- 
tiplicandifunt: fume duo, diftantiam vtriufque a dcnario: bisque 
aufer o&o ab oc"toginta. reliquu crit fexaginta quatuor.is eft nu- 
merus quem requirimus,ex illorum in fedu£hi gencratus.Alijau 
tcm admultiplicationc numeroru primariorum,quorum duo qui- 
uis additi maiorem denario numerum procreant , alia docuerunt 
regula : vt vterque numerus ad finiftra,alter fub altero fcribatur. 
deindc vtriufque £ denario diftatia & rcgione ad dextram ponatur: 
diftantiazque altera per alteram multiplicentur:& quod produftu 
crit,fub linea ducta notetur.Deinde altcrutrius diftantia ab altc- 
ro fubtrahatur:& prius adie&o, fiquid memoria feruat,fubfcripto 
numero,cx diftantiaru in fe duftu procreato,_ finiftra locetur. vti 
fi fexies otto multiplicare velis: fupra* o£fco, infrd fcx repone. Po- 
ftea cotra o£to oppohe pro diftantia ad dextram duo.cotra fex op 
ponequatuor.duc poftea duo in quatuonfiunt ofto.ea fubfcriba- 
tur.Exime deinde per oppofitos angulos, vel duo _fex:vel fi ma- 
uis,quatuor ab o&o.fupcrfunt quatuor.ea _ finiftra numeri prius 
fubfcripti locentur.Quod fi numcri primarij fimul additi numcru 
dcnarium non trafcendat(hi autc funt omnes minores infra fex) 
eos fine vllo praccepto pueri pleriqtie omnes multiplicare fciunt; 

N v m e r o s mulripiicaturi,fuprcmo loco cum lcribamus quc 
multiplicare deftinamus : tum dcinde inferius alterum per quem 
multiplicare fuperforem volumus, ita reponamus,vtprimanj nu- 
meriillius ordinis primarijs fuperioris,deni denis, centeni cente* 
nis, & fic deinceps refpondeant. Et fi numeri fint ina:quales:ma- 
ior femper fupra pro multiplicando ponatur,minor infra pro mul 
tiplicante.Quo fiet,vt multiplicationis modusfit expeditior.Po 
'ftea ftib ambobus numeris a lseua in dextram calamo 415 
linea ducatur. _ 1 2 

Deinde prima nota multiplicantis numeri in prima multi 3 
plkadi ducatur:& fi id,quod ex multiplicatioe proueniet,in _ z _ . 
fra decem exit,ad dextram primo loco fub 1 jnca reponatur. 6 
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Si vero furgat numcrus aliquis ex denis colIettusjfuDfcriba $ 
turcirculusr&denoro illorum denominatio memoria? com- Jt_ 
mendetur,ad fequentis Joci multiplicationem addenda. a o 

sin prodeat numerus aliquis ex denis & primari/s com- 
pofitustprimarius primo loco deponatur,denorumque de- f 
nominatio mcntc recondatur : vt ad fequetis loci numerum 
exmultiplicationeprocrcandum coniungipofliit. . j 

Iterum nota prima numeri multiplicantis ducatur in multipli- 
candt fecudam:& quod inde creatum erit , poftquam ei additum 
fuerit id quod mente retetum eft , fi quid tale ex prio- 2 
re loco tranflatum fupercft ^fecundo loco fubfcribatur. 

Rurfus eodem modo in tertiam,quartam, & reliquas quantum 
libet vltcriores multiplicandi numeri figuras eade prima nota nu 
mcri multiplicantis ducatur : & quod ex ipfis in fe du&is crcabi- 
tur,eifdem locis fub Iinea reponatur quibus enatum crit.Demum 
prima illa multiplicantis nota,quz fuum peregit z 1 2 * 

opus:ne amplius turbam faciat , obelifco tranffi- 

gatur. 6 5 7 y 

Poft hjec fecunda numeri mulriplicantis nota in primam multi 
plicandi,& deinceps in omnes reliquas,eo ordine,eodemque mo- 
do ducatur quo de prima nota fieri debere diximus. Et numeri ex 
corum in fe du£tu prouenietcs ita fub linea & fub figuris ex prio 
re multiplicationc produ&is ponantur , vt primus eorum fub fe- 
cunda multiplicantis nota, fecundus fub tertia, tertius fub quar- 
ta,& fic deinceps in finiftram procededo locetur. Et quanuis pau 
ciores notse numeri multiplicantis, quim mul- 2 1 2 f 
tiplicadi fuerint.-femper tame progreflius in 1«- 1 ^ 

uam a fecunda nota multiplicantis exorfus,mi- 637 f 
nimum per totidem feruetur locos , quot figu 2129 
rse fuerint in numero multiplicando . poftea fecunda nota fuum 
enixa fcetum calamo tranffigatur. 

Tertia deinde & quarta ac reliquse omnes , quotquot fuerint 
multiplicatis numeri nota: in fingulas multiplicandi numerieo 
dem modo ducenda: funt : numerique ex multiplicatione nafcen- 
tes fub linea & fub ordinibus ex priore multiplicatione proaea- 
tis ita reponenda?,vt tertiae nota? multiplicantis fcetus i tertio lo 
co,quarts a* quarto,& fic deinceps, progreffionis in finiftram ca- 

ciiij. 
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piat exordiumrper totidcmque notas mini- 212$ 

mum protendatur , quot reperientur in nu- 1*13 

meromultiplicado.Singulique not2E,poft- <>$ 7 S 

quamofficiofuntfunft2c,obelifcis induc"be 2125 

caJamo tranfligantur. 4 2 c o 

2 I 2C 

Pera&a demum figurarum omnium multiplicatione,rurfus fub 
omnibus numerorum ordinibus ex multiplicatione procreatis al 
tera linea a lseua in dextram ducla, ad primum locum pertendat. 
Deinde a primo loco exorfi,omnes illos nu- 2 1 2« c 

meros ex ngurarum in fe du£hi natos fimul i z i '3 

addamus, numeibfque ex locis fingulis col- 6 3 7 c 

lectos eifde locis fub linca fubfcribamus. Ita 2 1 2 c 

numerusfub hnta repofitus is cntquc mul- 42 c o 

tiplicatio nobis procreabit. 2125 

2 C7 7 6 2 c 

De circulis autem illud przmonendum putamus ,vt quoties in 
numero multiplicante nobis occurrit circulus,toti- 1 2 3 
de fub iinea circulos reponamus quot fuerint figu- I o 

numen multiplicandi. 000 

Quod fi numerus multiplicandus circulum aliquem habeat,is 
etiam fub hnea fuo ponatur loco :mii ali- 102 104 
quid in memoria retentum fupcrfit quod 1 3 1 jj 
illic deponi debeat. 306 $12 

nvkc e a quae diximus, illuftremus exemplis. 

Multiplicemus feptem milia nonin- 7 9 £ 3 

genta fexaginta tria, permille oftin- 1 y ' 2 

geta quinquaginta duo. Poftquam nu ~i 5026 

meri fcripti , 1 ubicttaque linea f uerit: 3 9 8 I c 

ficnobifcu tacite meditemur, Primo 63704 
loco bis tria creat fex. ea fub linea pri- 7 9 6 1 
mo loco noramus . Iterum bis fex ta- 1474 7476 
ciunt duodecim.duo fub lineafecundo loco ponimus: vnum pro 
denarij denominatione mente retinemus.Rurfus bis nouem pro- 
creat dece & o&o.quibus vnum ex memoria addimus : fiunt deCe 
& nouem.nouem igitur tertio loco lineje fubdimusrvnum mentc 
recondimus . Demum bis feptem producunt quatuordedm,qua» 
quum augentur,vno ex memoria deprompto,fiunt quindecim. fic 
quinque quarto loco reponimus: vnitatem in quintu locum traf- 
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ferimus : atque ita primam illam notam multiplicantis numeri, 
quae fuum peregit opus, obelifco tranffigimus. Poftea fecundam 
multiplicantis notam,nempe quinque, m primam multiplicandi 
ducamus,intra nos itamuflitantes , Ter quinque creant quinde- 
cim.quinque fecundo loco fub linea ponimus: vnum mente fer- 
uamus.Iterurn,quinquies fexfaciut triginta.quibusvnum ex me- 
, moria depromitur, fiunt triginta vnum. ex his vnum tertio loco 

I reponimus:tria mente feruantur. Rurfus, quinquies nouem pro- 

ducunt quadraginta quinque:quibus tria ex memoria addita,qua- 
draginta ofto faciut.o&o quarto loco fubfcribimus,quatuor me- 
te retentis.Demum quinquies feptem funt triginta quinque. his 
ex memoria quatuor adiungantur;fient triginta nouem.ea fub li- 
nea ponantur ad finiftram.ita fecunda multiplicantis nota fuum 
enixa fcetum obelifco fignatur. Tertiam dcinde multiplicantis fi- 
guram aflumentes, fic ducimus in primam multiplicandi, Otties 
tria funt viginti quatuor.quatuor tertio loco lineae fubdimus:duo 
mete retinem 9 .Iteru,oc*ties fex fut quadraginta o&o.ad quae duo- 
bus ex memoria additis fiunt quinquaginta.circulus igitur quar- 
to loco fubfcribitur: & quinque memoria feruat. Rurfus, otties 
nouem funt feptuaginta duo.-quibus memoria fumminiftrat quin 
que, fic fiunt feptuagintafeptem.fubnotanturfeptem loco quin- 
to,depofitis apud memoriam feptem.Denique oftiesfeptem funt 
quinquaginta fex: ad qux quum feptem ante repofita iunguntur, 
proueniunt fexaginta tria.ea fexto & feptimo loco fubfcribuntur: 
tranlHgiturque ita calamo tertia multiplicantis figura. Tandem 
ventum eft ad quartam & poftremam multiplicantis notam: quas 
cum fit vnitas,& nullum numcrum multiplicare poflit,omnes fi- 
gura» numeri multiplicandi,eo ordine quo funt fcriptae,femel fub 
reliquis enatorum numerorum ordinibus fic ponantur, vt prima 
quarto loco fub ipfa vnitate notetur : reliquarque omnes in fini- 
ftram, nempe fecunda in quintum locum,tertia in fextum, quar- 
ta in feptimum,promoueantur. His ita peraftis, acfub omnibus 
enatis numeris linea a lseua in dextram ad primum vfque locum 
perdu£la,vniuerforum numeroru ex multiplications prouenien- 
tium fumma colle£U fub linea deponatur. eaerit , Quater decies 
millena millia, fcptingenta quadraginta feptem millia, quadrin- 
genta feptuaginta fex. 

s e d quoniam in hoc exemplo quod iam explicauimus, nulli 
interuenerunt circuli: altcrum adiungamus } in quo tam in nume- 
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ro multiplicante,quam multiplicando ; circuli fint admixti.id au- 
temfiteiufmodi. 6 o c o $ 

Multiplicemus fexaginta millia 4010 
quingentatria,perqtiatuormil- • 00000 

lia&viginti.Poft numctosfcri- i 1 1006 

ptos lineamque fubicfta, primu 00000 

nobis occurrit in numero mul- 142012 

tiplicante circulus.totide igitur 243222060 
circulos fub linea reponamus quot funt nota» numeri multiplica 
di.Deindefecunda nota multiplicantis in primam multiplicandi 
ducatur,inde fex enafcentur.ea fecudo loco fubfcribantur.Et quia 
fecunda figura numeri multiplicantis circulus eft,ex quo nihil gi- 
gni poteft:is tertio loco fubnotetur.Rurfus fecunda multiplican- 
tisnotaintertiam,nempe quinque,ducatur: &fientdecem. fub- 
ijcitur igitur quarto loco circulus, vnumque memoria» feruadum 
commendatur.Et quia quarta figura numeri multiplicandi circu- 
lus eft, & vnum adhuc memoria feruat : idfub lineaquinto loco 
reponatur. Deinde fecunda ipfa multiplicantis nota in quintam 
muItiplicandi,nempefex,duaa,duodecim proueniunt.ea fexto & 
feptimo loco ftatuantur. poftea fecunda ipfa multiplicantis nota 
fuo funfta officio calamo tranffigatur. Iterum tertio loco in nu- 
mero multiplicante alter occurrit circulus. quamobrem totidem 
circuli quot reperiuntur figur* numeri multiplicandM tertio lo- 
co incipientes,in hcuam promotientur.Quarta nota numeri mul- 
tiplicantis quatcrnaria in primam multiplicandi ternariam du&a 
duodecim producit.duo quarto loco fubfcribuntur: vnum mente 
reconditur.& quia fecunda numeri mtiltiplicandi figura circulus 
eft,vnum illud mente rctcntum quinto loco deponitur. Rurfus 
quarta mtiltiplicantis nota in tertiam , videlicet quinque , duci- 
tur.prodeuntviginti. circulus itaquefexto loco fubditur,duobtis 
memoria repofitis . Et quia in numero multiplicando alter iti- 
dem circulus eft obuius:duo illa mente recodita feptimoloco fub 
linea locatur.Demum quarta nota ntimeri multiplicatis in quin- 
tarn & poftrema multiplicandi ducatur: & enafcetur viginti qua- 
tuor.ea oftatio loco & nono dcponantur.Poft abfolutam multi- 
plicatione,fub omnibus ordinibus linea perducatur,fub qua vni- 
uerforum fcetuu collefta fummac6tincbit,Ducenties quadragics 
tcr millena millia^ducenta viginti duo millia,& fexaginta. 
Quxret fortaife quifpia,cur ita linguli numeri ex mulciplicatione 
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procreati fempcr ad lania oblique promoueanrur:& no potius di 
refte fub numero multiplicado eolIocetur.Sed quifquis multipli- 
cationis natura altius confyderabit,ftatim mirari definet. Na cum 
multiplicatio toties numeru qui multiplicatur, fibi ipfi addat at- 
que accumuIet,quoties numerus qui eu multipJicat,continet vni- 
tatem: oportet omnino alium numerum maiorem inueftigari,ad 
quem is qui mtiltiplicatur, vicem habeat vnitatis. Et quonia vni- 
tas natura primu in numeris locum tenet , fequentcs autem eam 
numeri in vlteriores fedes fecundum fui augmentum truduntur: 
quifquis numerus vnitatis vicem occupabit,is primam itidem fe- 
dem habeat necefle eft, & qua* ipfum fequuntur in vlteriores fe- 
des promoueat . Cum itaque numerus multiplicans no folum in 
omnes multiplicandi notas ducatur, vcruetiam ei ieges pra?fcri- 
bat quoties ad inueftigatione numeri maioris , vnitatis vicem Irt 
fubiturusmeceffe eft omnino & tot maioru numerorum procrea- 
dos ordines poni, quot funt nota? numeri multiplicatis: & rurfus 
lilos ipfos ordines a fingulis numeri multiplicantis notis qua? re- 
prafentandis vnitatibus legem dant,nouas fubinde primas fedes 
accipere. Atque ita fi primus locus qui dux caeteris eft, ab ea fede 
incipiet vbi nota multiplicans fita eft,fiue fectinda,fitic tertia,fiue 
vlterior fuerit: omnes omnino lod , qtii eius duftum fequuntur, 
vlteriores erunt. Et cum maiorcs numeri ex notarum in fe du&u 
femper quserantur.-ftatim vt funt inuenti,in finiftram,qua: maio- 
rum numerorum fedes eft, promoueri debent. 

Multiplicationem recte faclam efle certa ratione probabimus,tl 
numerus ex multiplicatione procreatus per numerum multipli- 
cantem diuidatur,& fettio nobis numcrum qui multiplicatus eft, 
inftauret. Quodfialiumnumerum rcddat , erratum efle necefle 
eft.Hocautem manifeftius fiet , poftquam numerorum partitio- 
nem explicuerimus. . 

dvplicatio numerorum eft eorum per duo multiplica- 
tio.Fitautem quando nota binariapofita fubpnmoloco nume- 
ri multiplicandi,ducitur in omnes eius figuras eo modo quo an- 
te dictrt eft. de qua,cum fit fpecies multiplicationis atque ea qui- 
dem loge omniu facillima, nihilattinet feparatim praccepta dare, 
ficut quidam fecerunt:non magis quam de triplicatione, quadru- 
plicatione,reliquifque multiplicationis fpeciebus, quae funt inrV 
nitx . Dequibtis adhuc nemo quicquam fpcciatim edidit. quan- 
quam in multis earu,quod fint difficiliores,maior videri potiuflet 
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ratio fiquis id attigiffet. Veru in his omnibus quomodo multipli 
catio fit facienda;ea,quae iam di&a funt,abundc fumminiftrant. 

DE PARXlTlONir 

artitio numeroru eft numeri diuidendi per nume- 
p rum diuiforem feltio in quafuis partes: quarum quaelibet 

toties cdtineat vnitatem,quoties numerus diuidcndus ca 
pit diuiforem . Numerus autem diuifor,vel minor diuidendo,vel 
ei xqualis effc debet. Porro maior numerus non diuidit minore: 
cum in minore maior no contineatur. Et vt manifeftius fe&ionis 
natura explicemus,Numcrorum partitio eftpartium quarumuis, 
quotxcunquc fuerint,procreatio ex numeri diuidedi feclione per 
numeru diuifprem, partes illas quas quarrimus, denominantem. 
Quantitas autem illaru partium ita deprehenditur : fi £ numero, 
qui diuidendus cft^diuiforem toties fubtrahamus quoties fieri po 
teft,diligenter obferuantes quoties id faciemus.nam quoties fub- 
tra&io repetita erit,toties numetus quem qua?rimus,vnitate con- 
tinebit.Ita nihii aliud eft numeros partiri,qudm per numeri diui- 
ibris crebram,ab eo qui diuiditur,fubduc"t,ionem, tertium nume- 
ru procreare: qui ex tot coftet accumulatis vnitatibus, quot repe- 
titis iteratiombus diuifor numerus a diuidedo fubdu&us eft.Par- 
titionis enim officium eft, nobis aperire quantum quazlibet pars 
numcri diuidendi,quotacunque fit,in fe cotinet ,& quoties in nu- 
mero diuidendo numerus diuifor includitur. 

0.VEMADMODVM aute in multiplicatione prsediximus non 
mediocriter coducere fiquis memoria teneret quos numeros pro- 
crearent primarij numeri in fe dufti : ita hoc loco admonendum 
putamus, numeros partituris fupd quam dici poteft, conferrc, fl 
fine vlla mora dicere poffint quibus ex numeris compofiti fint, 
quafque in partes foluantur finguli numerifub centum. Nam fi- 
cut primariorum interfe multiplicatio numeros maiores crcat, 
quorum tamen maximus centenarium no tranfcendit: fic e con- 
uerfo procreatorum ex primarijs numeroru partitio ipfos in par- 
tcs,exquibus conftant,diffoluit : numerbfque oftcndit minores, 
ex quibus maiores funt accumulati.Et quanuis fufficere poffit ad 
vtrunquc pernofcendu multiplicationis tabula fupra* a nobis de- 
fcripta, fiquis eam ordineretiogrado confyderet,& ab imis & ma 
ximis numeris cotemplari incipiens ad fummos & minimos ten- 
dat; tamen quo magisrem fubi/ciamus oculis, qubdque pro faci- 
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liori partitione mente cocepimus, exprimamus, aliam partitionis 
tabulam non abfimilem,ordine tantu numerorum conuerfo,dc- 
fcribemus.quar in fumma parte,& ad finiftram numeros maiores, 
in ima & ad dextram minorcs cotineat. Ea fiet ad hunc modum, 
Ab ima parte ab vno incipientcs,naturalique numerorum ferie in 
laeuam progredientes, fingulos primarios vfque ad decem modi- 
cis mteruailis fcribamus. Iteru ab illo ipfo vno ad dextram repo- 
(itOjVelut a quada bafi capientes exordium, eandem numerorum 
feriem ad dece vfque furfum verfus afcendendo, modicis & pari- 
bus mteruaJlis diftinguamus:vt velut norma quandam re&a ha- 
bentem angulum vtraquc feries referat. Deinde fingulos ordines 
ftruentes illud obferuemus,vt a quo numero mitium feriei alicu- 
ius fumemus,fiue binarius, fiue ternarius,fiue vlterior fuerit: eius 
incremento fingulos eum fequentes numeros in finiftra promo- 
tos augeamus . Parallelx deinde linca: inter fingulos ordines du- 
£kx ta a fammo faftigio ad imu cadentes,qua^n tranluerfsc £ lxua 
in dextra,fingulos notatos numeros quadratis includantlocellis. 
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ita contra quam in multiplicationistabuia defcriptum 
eft,fummas & finiftras partes maiores numeriftatim oculis occur 
rentes tenebunt. Quorum fiquem per minorem partiri volemus, 
parallelas & maiori numero diuidendo, tam ad imum marginem, 
quam ad dextrum latus ducentes , oculis fequamur : vbi fe nobis 
contuendos offerent numeri (ex quibus coftat)minores. quorum 
altcr diuifor erit,alter qui nobis indicet quoties a diuidendo diui 
Tor ipfe fubduftus eum totum exhauriat. Verum enimuero quif- 
quis huius tabellse defcript* vim memoria recondita tenet, vt no 
folum quos numeros generent multiplicati primarij,dicere expe- 
dite poffit:fed etiam in quos primarios generati ipfi foIuanturOd 
quod plurimum bidui exercitatione aiiuis licet affequi) i* nne 
la mora, ntimeros quantunuis magnos in partes quafcunque ve- 
tit facile partietur.Idque ita effe argumeto eft,quod qui alioqui rn 
diuidendis numeris h*rent,propofita multiplicationis tabclla fe- 
fe confeftim explicant.quam fi ordine retrogrado mente repolita 
haberent,nihilo facilior illis effet multiplicatio quam partitio. 

m o d v s autem expeditus quofcuque partiendi numeros ciul- 
modi eft,vt primum numerus diuidcdus a dextro latere fcnbatur, 
& ab eius finiftra numerus diuifor.inter quos hnca cadcns media 
ponatur.Deinde fub numero diuidedo du* linee parallcte modi 
co interuallo inter fe diftantes a l*ua in dextra ducantur.fub qui- 
• busiterumdiuifornumerusficfubnotW 

ris ad finiftram fub vltima diuidedi,& penulttma fub penultima, 
& fic deinceps locetur. Atque id quidem ita fiet,fi totus numerus 
diuifor a diuidendi notis fupra fe repofitis fubduci poteft. 

c ae tervm fi maior fucrit diuifor , quam druidendi numert 
not* fupra fe Iocat*,vt ab his non poffit totus fubtrahittunc po- 
ftrema diuiforis figura fub penultima diuidendi ponatur. 
. H i c quidem numerus parallelis fubie^us, diuifor ambulans 
^S^f*v k non abs re did poteft: quod ad finiftram femper incipiens poft- 
1 ?W<> ' * " ^ diu , den F do numero f ubduftus eft ,figuris fuis deletis pro- 
M ' crediatur ad dextram . ille ver6 ad lsuam lines cadentis pofi-. 

r tus diuifor ftans non immerito vocatur , quod manens nos ad- 
> ut«if*r' rfefnoneatquis numerus fit diuifor . Inter parallelas vero numerus 
•/ is ponatur medius , qui nobis indicat qiioties in diuidendo nu- 

mero diuifor continetur,vt ab illo toties huius fiat fubduftio. vul 
gus hunc numerum quotientem barbare vocat,participium effin- 
gensabaduerbio.isnobis videtur apte appellari poffenumerus 

\*mhh> ~**4ias*tn\b ^yhh-M ^\ivrry^mi Grl-ynd - 
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partitionis,aut fi mauis, numerusfe&ionis, qu6d cx maioris nu- 
meri fe&ione gencretur. 

et vt^ facillimis primiim incipiamus:Si qucm numcrum in 
decem partes diuidere voIemus,primam a dextra parte notam,per 
lineam cadentem mediam feparemus a caeteris:& perafta eft par- 
titio. fi in centum:duas primas feiungamus notas.fi in milleUe- 
ponamus tres. fi in decem millia.-quatuor diftinguamus. Et vt in 
vniuerfum praecipiamus, Quandocunque maiores numeros par- 
tiri volumus, per minorem numeru vnitatis nota & vno circulo 
aut pluribus fcriptum , qucm aliqua numerorum fedes fignificat, 
totidem & dextra per lineam cadentem notas feparemus, quot lo- 
cum illum prarcedunt.& abfoIueturpartitio.Notaeautem a 4 caste- 
ris feparatae reliquum indicabunt quod ex diuifione fupereft: & 
fupra diuiforem ftantem linea interpofitanotentur.is locus cft e- 
ius reliqui,quod poft partitionem perattam remanebit. Id ita efle 
palam eft.nam fi vna nota ad dextram appofita fequentem numc 
rum vltra id quod ipfa fignificat,augebit in decuplum,du3c addi- 
tx eodem modo in centuplum, tres in millecuplum , & fic dein- 
ceps:illae ipfaz fublatae datum incrementum omnino tollent. 

s i v e r 6 diuifor numerus per quem partiri velis,vnicam no 
tam habet , is fub vltima diuidendi numeri figura , fiue ipfi diui- 
dendo aequalis, fiue co minor fuerit,ponatur.Et fi diuifor ipfe di- 
uidendo numero arqualis eritrquia tantu femel ab eo fubduci po- 
teftrvnitatis notafub diuidedo inter parallelas inferatur. Statim- 
que tam diuifor fub Iineis , qudm prima diuidendi figura calamo 
tranffigatur: & diuifor in dextra ambulans fub penultima diuidc 
di nota iteru reponatur. Quod fi diuidendo numero minor erit 
diuifor,c6fyderandu erit quoties diuidendus eum cotineat, an fe- 
mel,an bis,an fa;pius,numerufque id indicans inter lineas paral- 
lclas fub diuidendo ponatur.fi femel, vnitatis nota reponenda. fi 
bismota binarij.fi ter,ternarij.& fic deinceps.Tum per illum nu- 
meru intqr parallelas repofitu diuifor multiplicandus eft, nume- 
rufque ex multiplicationc proueniens*fub parallelis infra diuifo- 
remCprius tame,ne rationes coturbet,deJetn)ponatur. ifque nume 
rus a* diuidedo fupra parallelas locato fubduca*. & fiquid reliqufi 
erit,fupra diuidedi figuras,d quibus fit fubtra£r.io,prius deletas ne 
ratione c6turbcnt,fcribatur.Quofafto,deIeaturetia numer 9 fub- 
du&us fub parallelis repofit?: & diuifor in dqxtraprogredics ite- 
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rum fub pcnultima diuidendi figura locetur. Vbi animaduerten- 
dum erit,quoties penultima diuidendi cum toto reliquo fupra vl 
timam diuidendi pofito(fi quod fuerit)contineat diuiforem. Ip- 
fum autem reliquum ad refpe&um penultimse diuidendi,& quo- 
ties in progreflu occurret,ad fequentium refpe£tum,denarium ll- 
lum numerum quem nota ipfum exprimens denominat , femper 
fignificabitrvt fi vnitatis nota in reliquo fit,decem exprimat:fi bi 
narij,viginti:fi ternarij,triginta: & fic deinceps.Numerus vero ip 
fe indicans,quoties penultima diuidendi cum reliquo capit diui- 
forem,inter parallelas eft reponendus. Illud tamen perpetuo eft 
obferuandum,Quandocunquc diuifor in diuidendofsepius qudm 
nouies continetur,nouem inter lineas tantum funt reponenda. 
Per numerum autcm ipfum inter parallelas pofitum multiplica- 
dus eft diuifor:& numerus ex eo prouenies,fi vna nota fcribi pof- 
fit,fub diuifore prius deleto,ne rationes conturbet,reponatur. 

s i n numerus ille proueniens ex denario & primario fit copo- 
fitus,vt duabus notis fignari debeat:primarius femper fub diuifo- 
re ponatur: dcnarius auttm ab eius finiftra fub rehquo diuidendi, 
fi quod fuerit , aut fub alia ipfius diuidendi figura fupra fe pofita 
ftatuatur.numerufque is ab lpfis diuidendi figuris fupra fe pofitis 
fubducatur: poftea deleantur notae,tam quae fubduftse funt,qusUn 
4 quibus fit deduftio.cV fiquid ex hac fubduftione itcrum erit re-; 
liquum, fupra penultimam diuidendi notetur. 

d e i N D £ diuifor in dextram obambulans fub nota proxima 
pcnultimae diuidendi rurfus collocetur : & itidem per omnia fiat 
quemadmodum in penultima . Atque ad hunc modum diuifor 
promoueri debet , donec ad primam diuidendi figuram ventum 
crif.vbi fiqtiid ex dedu£tione reliquum fupererit, id fupra diuifo- 
rem ftantem linea interpofita notetur . qui locus eft eius reliqui 
quod poft diuifionem pera&am remanet. quod certe femper mi- 
nus erit quam diuifor, nifi in partitione fuerit erratum. 

Quotiefcunque aute poft priorcm fubduftionem inter partien- 
dum cotinget diuifore maiorem efle notis diuidedi fupra fe loca- 
tis,vt ab his fubduci no poflit,toties inter iineascirculusponatur. 
& per vnum locum progrediatur diuifor,notseque illa; diuidendi, 
& quibus fieri fubdu&io non potuit : ad refpe&um illius, fub qua 
diuifor locatus eft,vel denorum,fi in fecundo ab ea loco,vel cen- 
tenoru,fi in tertio pofita fuerinf.ui fequenti diuiforis fubtrattio- 
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ne femper habebutur. Et vt magis ea qux diximus aperiam' exe- 

plo,diuidamusfcptemmilliao£t,in- i_ i t 

gcnta viginti quinque per fex. Scri- (, | y j 1 y 
ptis primu diuidendo & diuifore cu 130 4. 
parallelis medijs,eo modo quo dixi- 5 | g — 

mus:ficpartitur?fecucogitet,Sexin i i i \ 

feptem femel tantum reperio. vnitatis igitur nota inter parallelas 
repono.& quia illa vnitas,fex non multiplicat:ipfa fex fubduco £ 
feptem: fuoereft vnu reliquum. id fupra feptem calamo tranffixa 
ftatuo.delebque fex diuifore: & fub penultima diuidedi iterum ea 
pono.Ibi occurrut in reliquo & penultima diuidedi,dece & o£lo. 
fex in his ter habentur.igitur tria inter parallelas depono:per qua» 
multiplico fex, & fiunt dece & o&o. deccm fub reJiquo, o£to fub 
diuifore prius deleto ftatuo.deinde ofto ab o£fco fubduco,& nihil 
fupereft.vnitatis autem nota decem repnefentantem fubtraho ab 
vno fupra fe pofito reliquum fignante. Iteru promoueo diuifore 
&fub proxima penultima; eum colloco.ibi quia diuifor maior eft 
diuidendo,circulu inter lineas inferordelcoque diuiforem, ac rur- 
fus fub prima diuidedi figura eum repono. Illic in diuidendo,vi- 
gintiquinque deprehendo. quoru viginti ideo manent,quia diui- 
for proxime,cum circulusMineis eft infertus,ab his fubduci n5 po- 
tuit.in quibus,quia quaterfex habentur,quatuor inter lincas fcri- 
bo :per qux multiphco fex,& fiunt viginti quatuor.Itaque fub di 
Uifore deleto^quatuor fubnoto:& fub proxima diuidendi fcquen- 
te pono nota binarij,qua: viginti fignificat.tunc quatuor 4 quin- 
que in diuidedo numero fupra fe repofitis dcduco : & vnu fuper- 
eft. duoque £ duobus demo. poftea tranfiigo calamo tam fubdu- 
ftos numeros,qudm a quibus fubdu&i funt. Vnumquc quod poft 
diuifionem pera£tam manet reliquum , fupra diuiforem ftantem 
linea interpofita colloco. lta numerus indicans, quotics facta fit 
fubdu£r.io,furgit inter lineas,Mille trccenta quatuor. 

praetbrea fi diuifor numerus vnicam notam fignificatem 
cum vno circulo aut pluribus habeat, totidcm diuidendi numeri 
figuras linea cadente mterfcrta fcparemus a dextra,quot circuli in 
diuifore nota fignificantem pnecedunt. Deinde per illam figmlff- 
cantem notam folam amotis circulis, diuidendu numerii eo mo- 
do partiamur, quo cu vnica nota ficri debere diximus: prcterqua 
quod partitio,cu ad feparatas per linea figuras ventum erit,ccfla- 
bit.& fiquid rciiquum fupcrcft cx udiuiforis fubdu£tione,quae £ 
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figura diuidendi proxime fep'aratas precedente Fafta eft , id \n£ 
cum ipfis figuris feparatis totius partitionis reliquum erit. Atque 
tded fupra dimforem ftantem,linea interpofita,notetur. 

' — L*_*J , i | 
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qv 6 d s i diuifor numcrus duas aut plures habeat ffgnificates 
notas, vnumque aut plures in fine circulos : totidem in diuiden- 
do numero fimiliter a dextra feparandx funt figurse, quot circuli 
in diuiforefiguras ipfas antecedunt : & per ilJas flgnificantes no- 
tasjolas amotis circulis , diuidendum numerum eo modo partiri 
oportet , quo cum pluribus notis fieri debere mox prsecipiemus. 
cefletquepartitio quando adfeparatas figuras veniemus:quas,vti 
iam di&um eft,afcribemus in reliquum. 

* * i I l * I 
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Q.V a n d o autem diuifor duas aut plures ITgnificantes notas 
habet : fub diuidendo numero duftis parallelis ita fingula* fcri- 
bantur, vt vltima diuiforis fub vltima diuidendi , penultima fub 
penultima,& fic dcinccps,omnino reponantur. mft totus diuifor 
numerus maior eflet totidem diuidendi figuris fupra fe Iocatis, vt 
ab his fubduci non poflet. nam tunc diuiforis vltima fub penul- 
tima diuidendi,& penul&ima fub antepenultima, in initio ftatui 
deberet, ficuti ante di&um eft. Quo peratto , confyderandum eft 
vtrum quoties vltima diuiforis in vltima dixxid^ndi fupra fe po- 
fita reperitur , toties diuiforis penultima in diuidendi penulti- 
ma,& reliquo vltimaz,fiquod poft diuiforis fubtra&ionem fuper- 
erit,& antepentiltima diuiforis in antepenultima diuidendi,& re- 
liquo, fiquod erit, & fic per cseteras diuiforis notas reperiri poflit. : 
& (1 id poflit fieri , numerus indicans quoties diuifor continetur, 
inter parallelas ponatur:& per eum finguke diuiforis notx mul- 
tiplicetur,fuo quseque ordinemumerique ex multiplicationepro- 
uenientes fub ipGs multiplicatis diuiforis notis fic ponantur,vt fi 
figuris pluribus fcribendi erunt, prima earum fub nota multipli- 
cata , reliquae poft eam fuo ordine locentur. fingulique numeri a 
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figuris diuidendi fupra fe pofitis, & i reliquo,fi quod erit/uBdu- 
cantur.-deletis tam diuiforis quim diuidendi notis, eo modoouo 
ante diftumeftcumdediuifore vni- 3*1 | _ 9 o* 3 

cam notam habente praeciperetur. H 
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a t s 1 penultima & antepenultima & qtiaeuis alia diuiforis 
nota toties non reperiatur in diuidcndi figuris fupra fe locatis,& 
reliquo earundcm,fi quod erit, quoties vltima diuiforis in vltima 
diuidendi continetur : tunc quia totics illar £ fupra fe repofitis 
fubduci non pofTunt,quoties haec ab vltima diuidendi: fubduca- 
mus vltima diuiforis ab vltima diuidedi femel minus,quam alio- 
qui fubtrahi poflfet. & confyderemus an reliquum quod ex vlti- 
ma diuidedi figura fupererit, penultima:, antepenultimae & caete- 
iis eiufdem figuris tantum fubminiftret quantum ad fubdu&io- 
nem reliquarum diuiforis notarum ferendam fatis erit. Quod fi 
poft id faftum fingulae diuiforis notae a diuidendi figuris fuprd fe 
pofitis & £ reliquo eiufdem adhuc fubduci nequeunt : vltimam 
diuiforis bis minus, quam alioqui fubduci poflet ab vltima diui- 
dendi fubtrahamus : & iterum confyderemus an reliquum quod 
fupereritjtantundem penultimae & caeteris diuidendi figuris fup- 
peditabit, quantum fubduftionem diuiforis ferre poflit. 

0. v 6 d fi neque bis minus fubducere fufficiat-.tentemus an tet 
minusfatis eflfe poflit.Sine id quideprocedit: experiamuranqua-' 
ter minus deducendo proficere poflimus. Atque ita rariore vlti- 
mae diuiforis fubductionem fubinde tentemus : donec reliquum 
quod in vltima diuidendi per hoc augebitur, cseteris eiufde figu- 
ris tantu fumminiftret,quantum ad iuftam fubtra&ione caeterarfi 
diuiforis notarn ferendamfufficerepoffit.Ad idautem inueftiga- 
dum,partitionis tabella qua fupra 4 defcripfimus,infpectaplurimi5 
rudes iuuabit: vt quoties ipfam rariorem fubduftionem in vltima 
diuidendicof^derant,femper interiores ab ea & dexteriores paral- 
lelas duces,quadrangularem forma minorem contrahentes, infpi 
dant . quarum extremi in marginibus locelli facile indicabunt, 
quis numerus fit fumendus,quidque futurum reliquum. 

cvm vero confyderando deprehenderimus quotics vltimae di- 
uiforis fubdu&io fieri debeat,vt caeterae eiufdem notae A fupra* po« 
fitis fimiliter fubtrahi poflint:numeru id indicantem inter paral- 
lelas fupra vltima diuiforis notam apponamus. & per illu numc- 
rum qualibet diuiforis notam multiplicemus: prouenientemquc 
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ex fingulis multiplicationibus numerum fub ipfis multiplicatis 
diuiforis figuris fic ponamus , vt fi notis pluribusfcnbendus e- 
rit , primam earum lemper fub multiplicata figura , reliquas poft 
eam fuo ordine collocemus : eafque a figuris dmidendi fupra £e lo 
catis,& a reliquo,quando occurret,fubtrahamus: deientes femper 
prius ipfas diuidendi figuras a* quibus fit dedu&io. & quod ex fin 
gulis iubtract-ionibus reliquum fupererit , fupra ipfas diuidendi 
figuras in quibus repertum eft, pnus deletas icribamus eo modo 
quo ante diximus de vnica praECipientes nota. Quandocunque 
autem in quouis reliquo aiiqua notaretro manet nondum per 
fubtra£tionem exhaulta , praccedenfque eam diuidendi figura, ex 
qua poft fubdu&ionem nihil reliquum manfit , integre deletur: 
fupra ponatur circulus, vt retro adhuc reftantis reliqui nos admo 
neat,fimulque eius augeat fignificationem. 

q.v o d cum peraftum erit,fingulae diuiforis notar deletis prio- 
ribus, pcr vnum locum promoueantur in dextram: & vltima di- 
uifons fub penultima diuidendi,eiufque penultima fub diuiden- 
di antepenultima, & fic deinceps,locetur. lterumque de diuiforis 
notis fubducendis eodem modo confyderandum eft:eodem mo- 
do faciendum,quemadmodum lam di&um cft .Rurfufqu : fubdu- 
ftione pera£la,per vnum locum promouendus eft dmifor, atque 
eadem obferuandafunt, donec prima diuiions notafub primam 
dimdendi venerit.vbifinietur opus. 

itaq.ve fi poft fubdu£honem quicquam remanferit quod 
minus fit quam diuifor : quia partitio finita cft: fupra diuiforem 
ftantemlinea interpofita notetur, vt inde nobis appareat quota 
pars diuiforis fub Imea fubiecti fit ipfum reliquum iupra* pofitu. 

s i v e r 6 reliquum ipfum maius fit qudm diuifor : quoniam 
errorem inter particdum certum eft interuenifle:opus totum de- 
nuo repetendum eft. 

praeterea quotiefcunque poft vnam omnium diuiforis 
notarum fubduct-ioneiri vfque ad fanem operis diuifor ipfediui- 
dendi notis fupra fc locatis maior reperitur,vt ab his no poflit to- 
tus iubduci: toties circulus mter parallelas cft reponendus.& fin- 
gulx diuiions notae nulia facta fubduttione per vnum iocu tranf 
ferendaj funt in dextra.Relictse autem illae diuidedi figura: in pro 
ximafequeti diuiforis fubductione debent exhauriri. Atque ldeo 
fi poft confummata fubtracrJonem in numero diuidendo circu- 
lus ad dextram fupereft; is inter paralklas a dextra cpllocetur* 
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i L t v b qiioque ctiam in hac partitione qui per plures fit di- 
tiiforis notas pcrpetuo feruandum eft , vt (I aliqua diuiforis nota 
fa?pius quam nouies in diuidendi figuris fupra fe reperiatur, no- 
uem tantum inter lineas fint reponenda . guemadmodum in di- 
uifione per vnicam diuiforis notam facienda fupra* di&um eft. 

et q, v o n i a m aufpicantibus prarcepta fine exemplis obfcu- 
ra videri foIcnt,exemplis illuftremus ea qu* iam dicla funt. 

i 
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dividamvs bis millena millia noningenta quindecim mil 
lia,quadringenta decem, per quadraginta feptem . Scripto ftatim 
numero diuidcndo fupra parallelas, fub parallelis diuiforem fta- 
tuamus.& quia fub vltima diuidendi nota binaria,vltima diuifo- 
ris nota quatcrnaria poni non poterit,qu6d ha?c illa fit maior. fub 
penultima diuidedi quae nouem cotinet,quatuor reponamus,& _) 
dextra feptem. Deinde partiturus eiufmodi quae fequuntur,fecum 
tacitusmuiTitet, Quatuor in figuris diuidendi fupra pofitis qua; 
viginti nouem denotant/epties reperio.fepties enim quatuor,vi- 
ginti ofto crcant, & adhuc vnum iiipereft. vertim fi fepties fum- 
pfero quatuor,& vnum reliquum fecero,aIteram diuiforis notam 
leptenariam per feptem multiplicatam in figura diuidendi fupra 
fe pofita,& reliquo quse vndecim continent, toties non reperiam. 
fumo igitur fexies quatuor ex viginti noue,& quinque facio reli- 
quarvt vtraque diuiforis nota toties in fupra fe locatis reperiatur: 
reponbque fex inter lineas. & per ea multiplico quatuor,fic fiunt 
viginti quatuor. igiturfubmultiplicatafiguraquaternariaprius 
delcta repono quatuor,& binarij nota qua? \iginti fignificat, poft 
cam fub vltima diuidendi colloco. Deinde quatuor a nouem fu- 
pri pofitis demo:quinque autem reliqua fupra nouem noto: dub- 
que etiam i duobus fubduco, & vtrafque notas tranfligo. Iterum 
multiplico fex inter lineas pofita,per fepte alteram diuidendi no- 
tam:& procreo quadraginta duo,quoru duo fubmultiplicata figu 
ra feptenaria rcpono: quaternarifque figura qusc quadraginta fi- 
gnificat,poft ea a fini#ra,prius fepte deletis, ftatuo. Deinde quia 
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dub ab vno demcrc no pofTum,aflumo decc mutuo:& duo ab vn- 
decim tollo,fuperfunt noue reliqua.-qua» fupra verticem figno. Sc 
quoniam decem mutuo fumpfi, fequentem notam quaternariam 
vno augeo. fic quinque illa iam fafta £ quinque fuprd fe repofitis 
fubtrahojdeleoque vtrafque notas.Atque ita poft primam fubdu- 
ftionem totius diuiforis per numeru partitionis multiplicati , v- 
tranque diuiforis ipfius nota per vnum locu in dextram promo- 
ueo.lbi diuiforis notam quaternaria in nouem reliquis bis repe- 
rio, & tamen vnu fupererit: quod cum quinaria diuidcndi figura 
fupra fepte locata fatis erit ad feptcm bis fubtrahenda.duo igit ur 
inter lineas depono.per ea multiplico quattior,pofteriorem diui- 
foris nota: & fiunt o£to. ea fubducuntur a noue. vnum fupereft: 
quod fupra nonariam diuidendi figutam prius deletam notatur, 
deleta fimul etiam nota diuiforis quaternaria.Rurfus fcpte mul- 
tiplico per duo:fiunt quatuordecim.horu notam quaternaria fub 
multiplicata figura feptenaria,vnitatis aute notam, qux decc in- 
dicat,poft eam fub vno reliquo ftatuo.deinde quatuor a" quinque, 
& vnu ab vno reliquo fupra fe repofito aufero: atque vtrifque no- 
tis deletis,vnu ex quinque reli&um fupra verticem noto.Rurfuf- 
quc poft totius diuiforis multiplicati lubdu&ione vtranque eius 
notam per vnu locu in dextrapromoueo. vbi fupra quatuor,vni- 
tatis notam in diuidendo numero reli&am.fupra feptem,quatuor 
reperio. & quia quadraginta feptem in quatuordecim haberi ne- 
queunt,nec vlla poteft fieri fubdu&iorcirculo inter lineas inferto, 
per vnum locum rurfus diuiforem ad dextram traffero. ibifupri 
quaternariam diuiforis notam in diuidendo numero quatuor, & 
ex priore reliquo vnum quoddecem denotatjComperio.fic in qua 
tuordecim ter quatuor habcntur, & duo erunt reliqua pro alteta 
diuiforis nota fubducenda. tria itaque inter lineas depono, & per 
ea multiplico quatuor:fiunt duodecim.horu notam binariam fub 
figura quaternaria multiplicata, vnitatem autem decem denotan- 
tem fub reliquo fubfigno. ftatimque ea fubduco a quatuordecim 
deletis: & duo fuperfunt.multiplico deinde feptem per tria: vnde 
creantur viginti vnum.horum vnitatis notam fub figura feptena- 
ria muItiphcata,notam autem binarij a finiftra fub reliquo pono: 
atque ea fubtraho & fupta" pofitis diuidedi figuris,videlicet ab vni 
tatis nota & duobus reliquis.fic nihil omnino fupereft. atque ita 
vtrscque diuiforis & diuidendi notae delentur.Veruntamen quan 
quam omnes numeri diuidendi fignificantes notas per fubtra&io- 
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inem (ni exnauftae: tame quia in co fupereft adhuc drculus,& par-: 
tirio plcne pera&a no eft, propterea qudd nodum prima diuiforis 
nota fub prima diuidendi fucceiTcrit : circulus ipfe inter lineas ad 
dextram recondarur. Ira numerus partitionis inter lineas compe- 
rietur,Scxaginta duo millia,& triginta. " 
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vnvm explicauimus pro indibus exemplum :vbi duabus notis 
fcriptus erat diuifor. alterum aggrediamur,in quo trcs notas,po-; 
ftremamque harn minimam , reliquas anteriores maiores habeat. 1 
cuiufmodi exempla difficilius explicantur , qu&n fi poftrema di-! 
uiforis nota maior anterioribus eflet . Diuidamus itaque nouies 
millena millia,feptingenta quadraginta millia,quingenta fexagin 
ta tria , per treccnta oftoginta noucm. Et quum notas diuidendi 
& diuiforis fcripferimus,duxerimufque parallelas: fub his diuifo- 
rem ita ftatuamus , vt vltima eius nota fit fub vltima diuidcndi; 
penultima fub penultima,antepenultima fub antepenultima.Dc- 
inde confyderemus quoties temariam notam vltimam diuiforis 3 
nonaria diuidendi vltima poflimus fubducere : vtpro casteris di- 
niforis notis,quae maiores funt,fubtrahend is,fatis fuperfit. & bis 
id fieri pofle deprehendemus . duo igitur inter parallclas poni -j 
mus. pcr quae tria multiplicamus: fiunt fex. ea fubducimus & no- 
ucm. tria manent reliqua. ea fupra poftremam diuidendi deletam/ 
notamus, fimul deleta etiam diuiforis poftrema. Itcrum pcr duo 
multiplicemus mediam diuiforis o&onariam notam:furgunt fex- 
decim . fex fub ofto deletis, rep.onimus , vnitatffque notam poft 
ofto fub poftrema diuiforis . deinde & fex i feptem demimus, & 
vnum rdiquum fupra 4 fcribimus . vnitatis autem notam'* tribus, 
qua: ex priore reliquo fuperfunt,extrahimus,& duo relifta figna- 
mus fupra verticem.delenturque figura»,tam qua; fubdu£he funt, 
qu$m a quibus fit fubdu&io.Rurfus tertiam diuiforis notam no^ 
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nariam per duo multiplicemus , & fiunt decem & ofto? quorum 
o&o fub nonaria deleta reponimus.-vnitatis noram pro dece pro- 
ximo fequenti loco.Et quia ofto dquatuor fupri pofitis fubduce- 
re no pofliimus,decem mutuo fumptis, ofto a quatuordecim fub- 
•ducimus.ita deletis notis,fex relicla (ignantur fupra vcrticem.pro 
illis autem decem aflumptis vnum addimus adfequentem vnita- 
tis nota quae eft fub diuifore: & duo illa, quia ab vno fupra fe re- 
pofTto auferre non licet,decem mutuantes ab vndecim tollimus. 
ruriufque dcletis notis , noucm rclifta fignamus fupra verticcm. 
Et quoniam decem iterum fumpfimus: iterum fequenti loco vnu 
£ duobus fupra* fignatis demimus: vnumque quod fupereft nota- 
mtiSjdeleta nota binaria.Et quoniam femel omnes diuiforis notas 
^fupra* pofitis multiplicatas abftulimus.eas per vnum tocum fin- 
gulas in dextram promouemus.Ibi iterum confyderamus,quoties 
tria i decem & nouem fupri pofitis extrahi poflunt. vt tamen fa- 
tis ad cseterarum diuiforis notaru fubductionem fuperfit: id quin 
quies fieri pofle coperimus . quinque igitur inter lineas fupra* tria 
reconduntur.per ea,tria multiplicantur,& fiunt quindecim.quo- 
rum quinquefub multiplicata figura ternaria reponuntur:& vni- 
tatis nota pro decem loco fequenti.deindequinque fubducuntur 
a nouem fupra fe pofitis: & quatuor reliqua fupri fcribuntur. vni- 
tatis autem nota ab vno reliquo tollitur.-delenturquefigursc.Mul 
tiplicatur deindefecuda o&onaria diuiforis nota per quinque.in- 
de furgunt quadraginta.circulus itaque fub o£to locatur. & qua- 
ternaria nota qusequadragintafignificat,pofteum.ea fubtrahitur 
£ quatuorfupripofitis:& vtraque nota traffigiturobeluco. poft- 
ca multiplicatur tertia nonaria diuiforis nota per quinque:& cre- 
fcunt quadraginta quinque.quorum quinquefub nouc collocan* 
tur:& loco fequeti quatuor pro quadraginta.fic quinque,quia cir- 
culus fupra fe notatur,a* dece mutuo fumptis aufertltur, & quin- 
que manent:qua>fupra circulum deletum annotantur. Et quonia 
decem funt aflumpta,vnri ad fequentem quaternaria notam addi- 
tur,atque ita quinque a fex fupra fe locatis deducutur. dcletffquc 
figuris, vnu quod relidu eft fignatur fupra vertice.Sic omnes di- 
uiforis nota» per quinc^ multiplicat*,& i f U p ra * pofitis fubduft*; 
per vnu locu fingul* tranfferutur m dextra.Et quia diuiforis no- 
ta* in diuidendi figuris fupra" fe pofitis haberi nequeunt, circulus 
intcr lincas inferitur. rurfus per vnu locu fingulx diuiforis notar 
in dextra procedut.lbi cofydcramus quotics diuiforis vltima ter- 
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naria 4diuidendi notis fupii fe locatis,qua? defignantquindecim 
tolli queat. & quanuis quinquies id fieri pofTit,femel tame minus 
fubducimus:vtfequentium diuiforis notaru habcatur rario, qua- 
tuorque inter parallelas locamus.per ea multiplicamus tria, & fi- 
unt duodecim.quorum nota binaria fub tribus multiplicatis loca 
tur:& vnitatis nota pro decem in fede fequenti. Deinde duo fub- 
ducuntur i quinque , & tria reliqua manent.ea fupra* fcribuntur. 
vnitatis autem nota tollitur ab vno fupra verticcm pofito.-ftatfm- 
que deletur nota»,taqu3efubdu£taefunt,quim dquibus fitfubdu- 
clio. Multipiidatur deinde octonaria diuiforis nota per quatuor 
& orintur triginta duo.hora duo fub o&o recodutur.-ternaria no- 
ta loco fequenti.Deinde duo illa demuntur i quinque: tria verd 
qua» ex his fuperfunt,in verticenotantur.ternaria autem diuiforis 
nota a tribus qua? fupra* notantur,aufertur: delenrarque vtrxque 
notz.Pofteatertia diuiforis nota nonaria per quatuor multiplica 
tur;inde furgunt triginta fex.horu fex fub noue multiplicatis,ter 
naria nota loco fequenti fubnotatur.ea i fupra fe repofitis auferu- 
tur:nempe fex i fex,& ternaria nota i tribus.Deinde per vnum lo 
cum in dextram fingulx diuiforis notae rurfus procedunt.Et quia 
prima diuiforis nota fub prima diuidendi fucceflfit,nihflque in di- 
uidendo numero prseter tria fupereft vnde fiat fubduftio .-atque 
eapropter diuifor in diuidedo non reperitur: circulus inter lineas 
ad dextram reponitur . tria aute illa qua? partitione finita fuper- 
funt/upra diuifore ftantem,linea interpofita notantur.Ita parri- 
tionis numerus inter lineas iurgit,Viginti quinque millia & qua- 
draginta,atque in reliquo tres trecetefimae o&ogefima? nona» par- 
tes. Haftenus exempla expofuifle fufficiat, in quibus diuifor plu- 
res habet notas.per haec enim intelle&a facile fefe quiuis explica- 
re poteft, etia fi diuifor quatuor,aut quinque,plurefve habeat no- 
tas. cuiufmodi exemplu mete coiyderandu fub oculis fubiecimus.' 
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i n o m n i autem fe&ione qubtiefcunque inter partfendu pbft 
fubdu&ionem fafta diuifor in dextra promouedus eft: fl reliquu, 
quod in diuidendi notis fupra diuiforis vertice fignatis,ex ea fub- 
du&ione fupereft,maius reperitur quam totus diuifor : error omJ 
nino admiflfus eft.& fruftra vlterius in ea partitione progredien- 
endum eflet,nifi quis operam perdere mallet.Quamobrem iteru £ 
capite repetendu eft opus.Nam non folum poft pcracta tota par-! 
titione,reIiquu quod fupercft,toto diuifore minus erit fi rec"te pro 
ceflit opustvera etiam in medio opere,quandocunque in dextram 
promouedus eft diuifor,ide euenire debet.Quje res,fi bene anim- 
aduerfa fuerit,non mediocre compendium , cum in omni partitio 
ne, tum prccipue in immenfis fummis diuidendis afFeret. 

i l l v d obferuare eft operajprecium . Maior numerus rmno- 
rem non diuidit,quippe quum in minore maior no contineatur: 
id quod huius capitis initio admonuimus.Caeterum rario iniri po 
tcft qua maior numerus etia minore diuidere reftc poffit.id quod 
fiet , fi de rebus & minore numero numeratis , prius vna in fpecies 
fub fe cotentas ducatur: vr earu productus numerus diuifore ma-] 
ior fa&us, eius fe&ione ferat. Veluti fi inter fepte viros tres aure-] 
os partiri volumus , Quandoquide in numero ternario numerus 
feptenarius no habetur f foluamus aureu vnum in centum num-! 
mos feftertios,quibus scftimatur.-centenariumque numeru per ter 
narium multiplicemus.& enafcentur treceta. quae deinde fi in fep 
te partiamur: numerus feftionis prodir>it,quadraginta duo,& fex 
feptimae.Itaque fi inter feptem viros tres aureos,centum nummis 
fingulos acftimatos, diftribuamus:vnufquifque confequetur qua^ 
draginta duos nummos,& pra?terea vnius nummi fex feptimas. 

a d h a e c maior numerus minorem frangere in minutias po* 
teft . id quod fequenti libro de minutiarum partitione prsecipien-' 
tes,monftrabimus. 

q,visq.vis experiri cupit an numeros re&c diuiCait : nu-; 
merum partitionis per diuiforem multiplicet.& fi ex ea multipli^ 
catione atque ex reliquo,fiquod fupereft,numerus diuidedus exi- 
bit: nihil errauit feftio. Cseteru fi alius ex ca multiplicatione nu J 
merus,qujlm diuidendus redibit: propter admiflum in calculo er- 
rorem partitio tota denuo repetcnda cft.idque ita elTe rerum na- 
tura monftrat. Nam quemadmodum fi partes qua: ab aliquo to- 
to demptaz funt iteru componantur , idem totii redeatnecefle cft: 
ita fi ex partium earundem inftaurata compofitione aliud totum 
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prodeat quilm anti fuerit:vel partcs alicnas per crrorem efle Aunp 
tas,vel eafdem male iteru coniun&as effe oportet . Cum itaque ex 
numcro diuifo percrcbram diuiforis fubdu&ione exhaufto, per- 
afta diuifione nihil aliud fupcrfit quam partitionis numerus , & 
reliquum fi quod fuci it: fi numerus ipfc diuifor ad numerum par 
titionis reftantem toties itcmm addatur quoties ante fubducius 
eft(id quodfacilc fit,fi numerum partitionis per diuiforem multi 
plicemus,adiungamufqucreliquum,fi quod remanebit) numertl 
ante difle&um dcnuo inftaurari ncceffe eft , quia & omne totu cu 
fuis partibus confentit ) & pars qujc diffentit,aliena eft a toto. 

dimidiatio numerorum nihil aliud eft, quim corum per 
duo fectiorquae certe & prima, & longc omnium facillima eft fpe 
cies partitionis.Et quanuis non magni referat nulla de ea pracep 
ta feparatim dare, cum ea qua: iam di&a funt,abundefufficiant: 
quia tamen minore tum linearum apparatu , tum confyderatio- 
nefpecies hazcpartitionis eget qudm C2eterar.qua?,cum fint innu- 
merabiles,tum omnes hac difficiliores.-opera-rprctium effe putaui- 
mus facilitatis eius compendium aUfpicantibus enarrare. Neque 
enim duabus parallelis eft opus.vnica tantum linea fub diuidedo 
numero ducatur . Deinde numerum quenuis per medium fe£tu- 
rus quifpiam a finiftra incipiens per omnes notas in dextram ten 
dat.& fi vltimus diuidendi numeri chara&er notafit vnitatis,a pc 
nultimo fe&ione ordiaturrfingulorumque locoru paribus nume- 
rispermediufeftis,ipfumdimidiijfublincalocis fingulis fubij- 
ciat.Sin impar occurrit numems,vnitate depta,reliquum numerii 
per medium fecct : dimidiumque fub Jinea reponat.vnitas autem 
ipfa pro decc computata,memoriaque recondita ad fequentem fe- 
ftione feruetur.-vt vel denanu numerum crcet,fi circulus ad dex- 
tram proximus eft:vel ex denario 8c primario compofitum , fi a- 
lia occurrit nota. ffque numerus, fi par eft, per medium fecetur.ft 
impar,vnitate rurfus dempta,atque ad fequentem fc£tionem (vti 
iam di£tum eft)feruata ,reli£tus numerus per medium diuidatur. 
Si verd in diuidendo numero priufquam ad primam notam ven- 
tum erit, vnitas occurret.-fi nihil fupereft memoria retetum quod 
ei adiugatunfub lineaponatur circulus:vnitafqueipfa ad fequen- 
tem feftionem feruetur.femper autem dimidium fub Iinea rccon- 
datur.Ita progrediendum eft in dextram, vfque ad primam nota: 
quae fi circulus fuerit , &proximus ei numerus par repertus eft: 
fub linea ponatur . Sin proximus ei numerus impar copertus cft, 
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d quo dempta vnitas mcntc rctcnta manct: circulus ipfc cum vnf 
tatc iun&us dcccm denotabittquorum quinquc qua> funt dimidi- 
um,fub linea reponentur. Sin vnitatis fuerit notaii denarius ali- 
quis ex memoria ei adiungiturtvnitate dempta,decem funt fecan- 
da, & quinque fub linca recondenda.ipfa autem vnitatis nota pro 
totius fe&ionis reliquo,fupra diuiforem ftantcm linea interpofi- 
ta,notetur : fic fcripta,vnius integri partem denotabit fecundam, 
quae dimidium capit.ltidem in reliqui locum tranlferetur vnitas, 
ctiam fi nullus denarius numerus memoria retentus fupereft qui 
cum ea iungatur.Numerus autem partitionis fub linea diuidendo 
numero fubie&a furgens apparebit. 

Ha>c quantiis propter facilitatem exeplo nihil egeant, vnum ta-i 
men pro rudibus adiungendum effe duximus. 

i 1 i t 4 i o % i . 
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investi gemvs itaque dimidium in millenis millibus, 
ccntum quadraginta & vnis millibus,atque triginta vno . Scripto 
fuis notis numero, du&aque fub eo linea,quia vnitas in initio i fi 
niftra occurrit,incipimus & penultima,vbi etiam altera vnitas cft. 
Itaque quoniam ibi vndecim habentur,vnitate pro denarioad fe- 
quentem feftionem feruata , decem relifta pcr medium fecamus, 
& quinquc fub Iinea reponimus . Progredimur dcinde ad proxi- 
mum locum:vbi quatuor reperimus^quibus denarium ex memo- 
ria depromimuSjVtfiantquatuordecim. horum dimidium, fepte, 
fub linea locamus . Rurfufque progredimur . ibi occurrit vnitas 
quse fecari non potcft : ideo fub linea circulus ponatur , & vnitas 
feruetur in fequentem locum . In quo quia circulus occurrit , cui 
vnitas adiunfta decem faciunt,quinque fub linea ftatuemus. Dc- 
nuo progredimur.ibi tria occurrunt.quorum vno quia numcrus 
cft impar,dempto,duo fecamus:8c horum alterum fub linea con- 
dimus, denario numero mente in fequentem feftionem retentoJ 
Rurfus ad dextram progredimur ad primam vnitatis notam : cui 
decem ex memoria adiunfta creant vndecim.vnitatc itaquc dem- 
pta,decem per medium fecamus, & horum quinque fub linea re- 
ponimus.vnitatem autem illam fupra diuiforem ftantem linea in- 
terpofita fignamus, vt vnius integri partem fecundam fignificet. 
Ita partitionis numerus fub linea manebit,Quingcnta feptuagtn- 
ta miilia,quingenta quindecim.. 
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rogressio arithmetica eft numerorum inter fe ar- 
P qualiter diftantium in vnam fummam colle£t,io,& veluti 

compendium quoddam eos numeros numerandi qui p a - 
ribus interuail is diftant. £ius autem dua; funt fpecies: Altera eft 
in qua naturali numerorum ferie feruata,numerus quilibetfeques 
fola vnitatc prsecedentem fupcrat,ficuti in hoc exemplo,i .1.3.4.5 
6.7.8.?. Altera in qua numeros quoflibet omittentes, & paria fer- 
uantcs interuaUa,longam numerorum feriem connettimus.velu- 
11,1.3.5.7.9.11.13. In vtraque autem fpecie idemcft pcr compen- 
dium numeros colligendi modus.isautem hac bimembri conftat 
regula . Si numerorum mtcr fe «qualiter diftantium , atque ordi- 
ne continuo difpofitorum feries par occurret i eorum phmus nu- 
merus lungatur cum poftremomumerufque ex cis aggregatus per 
dimidium numeri locaferiei numerantis multiplicetur.Ita fier,vt 
numerus ex hoc produ&us fummam omnium commonftret.velu 
ti in hoc exemplo,u.3.4.5.6. 7.8. primus numerus i,ad poftremu 
8 addatur,& fient p.Cumque in tota feric fint o£r,o loca,ducamus 
? in 4 eorum dimidium, & prodibunt$6,qua: omniu eft fumma. 
Similiter fi exempli caufa proponanuuy. 3.5.7.9. ii.primus nume 
rus ad poftremu addatur , & fiem n.& cum in tota ferie fint fex 
loca,ducamus 11 in eorum dimidium,nempe3.ficfurgcnt36, quse 
iumma cft vniuerforum. Quod fi numerorum i fe «qualiter difta 
tium atque ordine continuo difpofitorum feries erit impar , tunc 
numerus indicans quot loca funt in ferie , non in eum numerum 
ducatur qui indicat quotus locus cft in ferie medius , fed in eum 
numeru qui in ferie medius reperitur , atque ab vtroque extrcmo 
«qualitcr diftat.Ita numerus procreatus omnium fumma patefa- 
ciet.ficutiin hoc exeplo,i.*.3.4.5.6.7.quialoca fcrici funtfeptem, 
& medius numcrus eft 4:7. in 4 ducamus,& fient 28. qua> fumma 
eft vniuerforu.Itidem fi exempli caufa fumantur ,1.4.7.10.13. quia 
loca feriei funt quinque: & mcdius numerus eft 7:5 in 7 ducamus 
& fient 3?.quaz fumma eft ommum. 

Alia regula datur magis generalis s & tamen non minus certa 
quim eft llla prior.ea autem eft huiufmodi , In omni progreflio- 
ne Arithmetica , fiue feries par fiue impar fuerit , numerus ab ex- 
tremorum additionc colle&us in numerum indicantem quotlo- 
cafunt in ferie^multiplicetur . numerufque produ&us poftea di- 



6i de o. vadr: l at/ in vest ig; 

midietur, & fumma progreffionis habebitur.Exeplum in feriepa- 
11,1.3.7.7.9.11. primus numerus additus ad poftremum facit u. & 
quia fex locaferiei funtm per 6 multiplicemus,& furget 72.quae (i 
dimidientur , fient j6-.quai fumma eft progreflionis-Exemplum in 
ferie impari,i.4.7.io. 15. extremi numeri fimul additi faciut 14.& 
quia in feriefunt quinque loca:c in 14 du&a, creat7o.qu*fi dimi 
dientur,prodeut tf.qua; fumma reperieturvniuerfa* progreflionis. 

s 1 v 1 s expcriri an refte fummam collegeris, ab vniuerfa fum- 
ma per compendium inueftigata fingulos m ferie numeros fubtra 
he.& fi nihil erit reliquum,re£tecollegifti . Qudd fi quid reliqui 
manfit,error interuenit. 

Alia fpecies progreffionis habetur quam Geometricam vocant, 
in qua numerorum longo ordine difpofitoru interuallafunt in- 
aequalia,quando inter numeros ferie quadam connexos propor- 
tio aliquareperitur,veluti dupla, tripla,quadrupla , aut ea maior.' 
de qua in proportionum libro poftea difturi fumus. 

DE Q.VADRATI ET CVBI LATERIBVS 
INVESTIGAND IS. 

e Q.VADRATI & cubi lateribusVxquirendis difturos 
d prsefari primum pauca quaidam nos oportet quis nume- 

rus fit quadratus , quis cubus : quo magis de rebus notis 
prajcepta daturi,cun£ta intelle&u faciliora reddamus. Numerus 
itaque quadratus eft,qui ex vnico numcri cuiufuis in fe duftu cp 
ftituitur.cuiufmodi numerus eft quaternarius , qui ex vnico bina- 
rij numeri in fe duftu procreatur . bina nanque femel in fe dufta 
producut quatuor. Similiter nouenarius numerus quadratus eft. 
nam ternafemel in fe du£ta educunt nouem . Itidem 16 quadra- 
tus eft numerus.quippe quaternain fe femel dutta progeneratfex- 
decim . Ad eundem modum reliqui numeri 1 1 1 1 
omnesin fe femel du&i, quadratiideo dicu- 1 1 I 1 
tur,qudd fi diuifim per vnitates fcribantur , 1 1 1 I 
formam quadratam referant. 1 1 1 1 

v n d e qliemadmodum in corpore continuo quadrati latus ap 
pellatur , fic in numcris latus quadrati numerus ille vocatur qui 
vnum e" lateribus numeri quadrati perficit.quod Arithmetici qua 
drati radicem non inepte appellant-quod ex eius in fe du&unu- 
merus quadratus,velut ex radice quapiam arbor^furgat. 

c v b v s numerus eft qui ex numeri cuiufuis iemel in fe atque 
tterum in numerum produ&um multiplicatione componitur:cu- 
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iufmodi ntimerus eft o&onarius. na bina in ie femel du&a creant 
c 4.iterum bina in 4 duc"t.a,creat 8.Similiter 27 numerus eft cubus. 

R terna enim in fe du&a creant 9. iterumque terna in nouem dutta 

11 faciunti7 . Itidem64numeruseftcubus.quippe quaterna in fe 

femel du£ta educunt r6:iterumque quaterna in 16 du&a procreat 
i 64. Atque ad eundem modum reliqui numeri omnes fcmel in fe, 

i. atque iterum in numerum produftum multiplicati ,cubi ideo di- 

i* cuntur, quod fi in corporum folidorum formam redigantur , ad 

i exemplum cubi,tres dimenfiones sequales , nempe longitudinem , 

i latitudinem, & oramtudinem habere reperientur . Eft autem cu- 



bus corpus folidumfex continens planities quadratas , atqueha- 
ru latera duodecim, quoru quatuor inferna funt,quatuorfuperna, 
quatuor ab infernis ad fuperna perteduntrangulbfque habet o&o, 
videlicet quatuor infernos , quatuor fupernos, in quorum fingu- 
lis terna latera coeunt . Latini tefleram vocant . quanquam in 
numeris vocabulo ipfo grxco latinitate iam donato magis vtun- 
tur , vt cubum vocent . Cubi ver6 iatus numerus ille dicitur, qui 
vnum e* cubi lateribus efficit: & quadrati in eo contenti lateri se- 
quale eft.quod cubi radice fatis appofite nuncupant,quemadmo- 
dum de quadrati latcre iam admonuimus. Quocirca manifeftum 
eft,in omni numero cubo numeru quadratum haberi: caeteru non 
econuerfo reperics in omni quadrato cubum. Vnitatem aute Ari 
thmetici & ntimerum quadratum,& cubum efle volunt. 

1 n huiufmodi laterum exquifitione magnum enafcetur ftudio- 
fis compendium ad Arithmeticam pernofcendam. per hanc enim 
Ptolemaius aftrorum longe peritiflimus, corporum fupraca*leftiu 
& fpha;rarum magnitudines adinuenit, velocitatemque motuum 
in his deprehendit. Adhsec eius cognitio non modo Aftrologia» 
difcenda?, verumetiam Geometria* tatopcre conducit,vt fine hac, 
quse in his pulcherrima funt , inteliigi nequeant. 

vervntamen rerum ordo pofcit vt dc quadrati latere in. 
ueftigando prius dicere aggrediamur. Et cum quadrati lateris ex- 
quifitio nihil aliud fit , qudm numeri alicuius inuentio , qui in fe 
du&us vel totum numerumpropofitum,fi qtiadratus fuerit,pro- 
ducit: vel maximu quadratu in eo contentum,fi ipfe non fit qua- 
dratusmumerum ipfum latus facientem fic inueftigabis. 

principio numerus qtiiuis,in quo quadrati radicem inue- 
ftigare cupis, pun&is fupra verticem fignetur in locis impanbus: 
yidclicet primo ,tertio , quinto, feptimo , nono , & reliquis iti- 
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de. Et quia quadrati latcris inueftigatio nihil aliud eft quini qua?- 
da diuifionis fpecies; fub numero pun£tis notato duae linese paral 
Iete ducendaefunt. interquas latus ipfum exquirendum ponatur 
quemadmodum ln diuifione praecepimus.quia quot adfcripta pu- 
fta deprehendes,tot in numero fe&ionis numeros primarios ha- 
bebis numeri propofiti radicem oftendentes.Dcinde fub extrema 
ad (Tniftram nota,pun£to loco impari fignata,numcrus aliquis pri 
marius exquiratur,qui femel in fe du&us totum refpe£tu fui loci 
numerum fupra fc rcpofitum fubdu&us aboleat : vel faltem qualnt 
proxime fieri poteft,fi totum delerenequit.Huiufmodi autcm nu 
merus primarius inuentus inter paralleJas inferendus eft,atque in 
fe multiplicandus.& poftquam numeri procreati fafta erit fubdu- 
c"tio,reliquum fi quod erit,fupra notas & quibus fit fubtraftio, de- 
letas £ veftigio, ne rationem conturbent , reponatur. Deinde nu- 
merus ipfe primarius duplicandus eft , & duplum fub proxima fi-' 
gura dexteriori ponendum. Qudd fi ex duplicatione numerus 
duabus notis fcribedus prodeatrearum prima dextram verfus fub 
proxima figura, quae inter pufto fignatas media eft ,reponi debet: 
Altera fuo ordine fequens ipfam fub ea nota reponatur , fub qua 
primarius numerus inuetus eft.Iterum deinde alius numerus pri- 
marius exquirendus eft, qui in duplum du£tus totum numerum, 
qui fupra duplum pofitus eft , itafubtra&us exhauriat , vt poftea 
etiam in feipfum du&us totum numerum a dextra proximo pu- 
fto fignatum cum reliquo,fi quod erit, abforbeat ; Sin totum au- 
ferre ncquit,ab eo tollat quam plurimum poteft. Quod cum per- 
aftiim erit , totus inter parallelas numerus duplicandus eft , du- 
plumquefub proxima figura dextram verfus ita ponendum,vt pri 
mi dupli nota fub ca figura , quse proxime inter pun&o fignatas 
media eft,velut ad pcrpendiculum reponatur,aliacque poft ipfam 9 
fubque quaeque ordine,tendentes in finiftram. Rurfus deinde ex- 
quirendus eft numerus aliquis primarius , qui in duplum ductus 
totu numerum qui fupra duplum fitus eft, fic fubdu&us aufcrat, 
vt poftea etia in feipfum duttus numeru a dcxtra proximo pun- 
fto notatum vel totum deleat cum reliquo.fi quod erit,vel quam 
prope id fieri poteft . Atque ad hunc modum progrediendum eft 
ad primam vfque notam.Quotiefcunque autem poft numeri pri- 
marij duplicati multiplicationem & fubduc"tionem,numcrum ip- 
fum primarium ducimus in feipfurm femper id fub aliquo punclo 
fieri debetjftatimquec veftigio quicquid inter parallelas in nume- 
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ro fe&ionis reperitur duplicadum cft,& primi dtipli nota fub pro- 
xima inter puncta figura ad dcxtra reponenda eft,ca;tera:que poft 
cam, fuo ordine in finiftram progredientes , cjuemadmodum iam 
diximus.llludquoquediligenter obferuandum eft, Quandocun- 
que in quauis inueftigationis parte numerus aliquis primahus in- 
ueniri nequit,primu in duplum,deinde in fe ducendus:quin pro- 
du&us maior erit numero fupra fe locato, vt ab illo fubduci non 
poflit. tunc circulus ad numerum intcr parallelas afcribendus cft, 
ommbufque notis numeri cuius radicc qusrimus, inta&is dimif- 
(js,dcletis tamenfub parallelis dupli notis, progreffus in dextram 
fiet, fi nondum peraftum eft opus.totufque inter parallelas numc 
rus ita duplicetur , vt prima dupli nota circularis fub proxima ad 
dcxtrafigura,qua» inter pupcto fignatas media eft,reponatur: caj- 
teriquc poft cam fuo ordine in finiftfam tendentes, vt antc dictu 
eft . Peracta demum radicis inueftigatione , fi mhil reliquum erit, 
paJam eft numerum propofitu cuius latus fcrutati fumus,quadra- 
tum eiTe. Quod fiquid reliquu manfit,non erit quadratus,fed nu- 
merus inter parallelas radix efle comperietur maximi numeri qua- 
drati in eo contenti. £t quoniam obfcura fine exemplis non fa- 
cile intelligi qucunr, exempla nunc adiungamus qus cuncta ma- 
gis illuftrent. 
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E x quinquagtes feptics millenis millibus,o6tingentis triginta- 
fex millibus,& viginti nouem,radice eruamus. Poltquam numc- 
ris fuo ordine perfcriptis ductx erunt parallela?, locaquc impaiia 
punftis annotata.-fub poftrcmo ad finiftram numero pun&o no- 
tato numerum aliquem primariu quxramus, qui in fe duftus vel 
totum numerum fupra fe notatum, qui cft 57, vel quam proximc 
fieri poteft,fubdu£tusdeleat.is autem erit feptenarius.nam 7 in fe 
dufta,49 crcant.quae fi fubducantur i f7,fuperfunt g.itaque 7 in- 
ter parallelas inferenda funt . ac poft multiplicationem & fubdu- 
ftioncm faftam delctis notis ,8 fupra poftremum punclum ma- 
nebunt reliqua-.qu* fupra venicem notcntur. Dcindey inter pa- 

e.j. 
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rallelas pofita duplicemus,& ficnt 14. quorum 4 fub proxima ad 
dextram nota o&onaria reponantur, & vnitas denarium numeru 
defignans d finiftrafub numero oftonario ex priori fubdu&ionc 
rclifto . Tum iterum inueniendus eft numerus aliquis primarius; 
qui in quatuordecim quae dupla funt duttus, numerum fupra il- 
la politum lic auferat , vt poftca in fe duftus proximum a dextra 
numerum pun&o notatum cum reliquo, fiquod erit , fubdu&us 
tollat, vel faltem qudm propeaccedi poteft.is autem erit fenarius 
inter parallelas fub proximo pun&o inferendusr per quem multi- 
plicata I4,raciut 84.quse ab 88 fupra fc pofitis fubdutta relinquut 
4. Dcinde fex in fe dufta creant ^.quae a 43 fupra fe notatis exem 
pta,reliqua faciunt 7 fupra verticem numeri ternarij punfto pro- 
iime fignati notada. lteriideindeduplicareoportet quicquid in-. 
tcr parallelas inuenitur. quocirca 76 duplicatafaciunt ici. quoru 
prima nota 1, fub proxima inter puncta figura fenaria poneda eft 
d dextraxaeterajque poft eam fuo ordine a finiftra.Deinde nume- 
rus aliquis primarius rurfus eft quserendus,qui in totum duplum 
duftus,numerum fupra fe pofitum auferat.Sed quoniam is muc- 
nirinequit , qtidd numerus duplus icz maior fit numero fupra fc 
locato 76, circulus inter parallelas fub proximo ad dextram pun- 
&o,ipfi inter parallelas numero addatur.notique dupli fub paral 
lelis deleantur . Cseterum notse numcri cuius radicem quasrimus; 
maneant inta&ar. Progrediamurque in dextra: & rurfus duplice-; 
mus totum inter paralleias numerum 760. ex ea duplicatione fur-j 
gent i$2o, quorum nota circularis fub proxima ad dextram figur 
ra binaria,ponenda eft inter pu&o fignatas media:caeteracque poft 
cam fuo qu«que ordine. Ac tum numerus aliquis primarius per-. 
quiratur:qui in totum duplum du£tus numerum fupra id locatu, 
fubdu&us deleat:pofte4queinfeduftusproximum adextra nu- 
merum punfto fignatum cum reliquo, fiquod erit,auferat, vel fal 
tem qudm proxime fieri poteft : Is autem erit quinarius. 5 igitur 
inter parallclas reponentur.per eaque fingulae numeri dupli notas 
feorfum multiplicenturmumerique ex multiplicatione prouenie- 
tes fubducantur a* figuris fupra ie locatisrqua: ftatim deleantur.Et 
demum in fe duttus numerus ille quinarius fubtrahatur a noue-; 
nario numero punfto notato:& 4 erunt reli&a. Vnde fatis liquet; 
quoniam toto opere abfoluto adhuc aliquid fupereft , numerum 
primo propofitum no f uifle quadratum. nam fi quadratus fuiflfet, 
nihil manfnTet reliquu. Hpc exemplo ftudiofis quadrati lateris 
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mueftigandi vlani aperuiflcfufFcccrit . Alterum plurium notSum 
oculis fpectandum atque animo confydcrandu adiungamus, quod 
facile finc prxeunte quiuis cxplicabit. 
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s i Q,v i s experiri velit an vera radix quadrati numeri fit in- 
uenta, radicem ipfam in fc multiplicet, & fiquid reliqui manfir, 
mimero ex multiplicatione produ&o addat.quo fict,vt nifi pcrnc 
ra fa&a fit inueftigatio,numetus primo propofitus rcdeat. Quod 
fi alius numerus prodit,opus repetendum eft,vt crror corrigaturJ 
Ipfum autem reiiquum sequare aliquando poteft quadrati lateris 
inuenti duplumrfuperare nunqua poteft. vtputa,fi numcrus pro- 
pofittis effet 8, radix maximi numeri quadrati in eo contcnti crit 
x.quae in fe dufta creant 4 .& 4 erunt reh£ta,qua> duplum radicis 
contincnt. Nam fi % reliqua effent,iam ficret p,qua» aliam radicem 
habent.videlicet 3 . Itidem fi propofitus numerus effet ic^quadra- 
ta radix eius effet 3:quse in fe du&a faciunt p,& 6 reliqua, quae du- 
plicatam radicem capiunt. At fi relifta effent 7, prodirent 16, quse 
aliam radicem,nempe 4,oftentant. Similiter fi numerus propofi- 
tus effet 24, radix maximi numeri quadrati in eo contenti erit 4, 
quae in fe multiplicata faciunt n>,& 8 relinquuntur quae duplum 
radicis continent. nam fi reliqua effent p,iam fierent ic, & furge- 
ret alia radix,videlicet c. Atque ad eundemmodum deinceps c.r- 
teri numeri fe habet.quamobrem fi in reliquo plus reperias,qudm 
quadrati latcris inucnti duplum , errorem calculi palim eft inter- 
ueniffe. 

elj. 
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a m anii admonuimus , cubum numerum eum efle 
I qui ex numeri cuiufuis kmcl in 1 c , atque iterum in nu- 
menm productun multiplicatione componitur . cuius 
latus inueftigatun: milknai ioiu Joca,pun£hs fupra verticem ad- 
fcriptis,figncmus.Ducl:is dtindc fub eo numero paralJchs,cjucm- 
admodum de quadrato n umcro fieri prxcepimus, fub extremo ad 
fimft am millenario numerus aliquis primarius exquiratur,qui fe 
mcl in fe,atque iterum in numerum produ&um multiplicatus ,to 
tum refpeftu fui loci numerum fupra fe rtpoiit um lubduftus a- 
boleat , vel faltem quam plurimum poteft , fi totum auferre nc- 
quit. Huiufmodiautem numerus primarius inuentus interparal 
lelas inferatur , femelque in fe atque iterum in numerum produ- 
ftum multiplicetur.& poftquam numeri procreati fafta cntfub- 
du&io.-reliquum fiquod reftabit, fupra notas a quibus fit fubcra- 
&io deletas c veftigio,ne rationem conturbent,rep onatur. Q^an- 
tum autem quiuis numerus primarius pnus in fe & deinde in nu- 
merum procreatum multiplicatus producat , nequis diu hsfitet, 
quse fequuntur,ante oculos pofira dedarabunt. 
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deinde numerus ipfe primarius triplicandus cft , &" eius 
quod triplum erit pnma nota fub proxima figuia prarter vnam £ 
dextra reponendaeft,ca?terseque poft ea,fuo quseque ordine a fini 
ftra.Poftea exquiredus eft numerus aliquis primarius, qui vna cu 
numcio primario prius inuento,nuc pro denario coputando du- 
ctus in totu triplum , demdefolus in numeru ex multipJicatione 
procreatum duc"tus,totum fui Joci refpe&u numerum fupra fe re- 
pofitu cum reliquo, fiquod ent/ubdu&us deleat.pofteaque etiam 
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folus in feipfum cubice, hoc eft , prius infe , deinde in produ&u 
multiplicatus,totu numeru d dextra proximo putto fignatu, cum 
pra>cedentireliquo,fi quod fuerit,exhauriat;aut fi totu auferre ne« 
quit,tollat ab eo quam plurimu poteft.Quod cu pera&um erit,ite 
rum triplicandum eft quicquid in numcro fe&ionis inter paralle- 
las continetur:& eius quod ex huiufmodi triplicatione natu erit, 
prima nota fub proximaCpraeter vnam)figura 3 dextra reponatur: 
cxterx autem poft eam fuo quaeque ordine. Rurfufque inueftigan 
dus eft numerus aliquis primarius,qui \ni cum omnibus nume- 
ris primarijs prius inter parallelas infertis du&us in totum triplu, 
pofteaque fine illis folus in numeru ex multiplicatione natu du- 
£his,quicquid fupra triplu numeru repofitum eft, vel totum ab- 
forbeat,vel ex eo qudm plurimu poteft deleat.Deinde itidem cu- 
bice folus in feipfum du&us, totum numeru a dextra proximo pu 
fto fuppofitum cum reliquo, fi quod erit(modo fieri poflit) aute- 
rat.alioqui ab eo quam plurimum poteft eximat.poft ha?c denuo 
triplicandum eft quicquid inter parallelas reperitur > & numerus 
alius primarius exquirendus , cazteraque vfque in finem operis 
ad eundem modum peragenda, quemadmodum iam di£him eft. 
Quod fi nihil reliqui mafit:numerus,cuius radicem veftigauimus, 
cubus erat. At fi quid eft reli&umumerus no erat cubus. Caeteru 
eruw radix latus eft maximi numeri cubici in eo numero cotenti. 

VBICVNQ.VE autem in quauis inueftigationis parte numc- 
rus aliquis piimarius inueniri nequit qui vnd cu alijs numeris pri 
marijs prius inter parallelas infertis in totum triplum ducatur: 
pofteaque folus in numerum procreatum multipliceturCquin nu- 
merus produftus maior erit numero fupra fe locato,vt ab illo fub 
duci non poflit)tunc circulus inter parallelas in numerum parti- 
tionis inferatur.omnibufque notis numeri, cuius radicem quam- 
mus,intac"t.is dimiflis,deletifque fub parallelis tripli notis,fi non- 
dum finitum eft opus,progreflus in dextram vltra proximum nu- 
merum pun&o fignatu fiat. totufque inter parallelas numerus ita 
triplicetur,vt primi tripli nota circularis fub proxima figura pra»- 
ter vnam vltra numeru proximo puntto fignatum,d dextra repo- 
natur^csetera^que poft ea,fuo quseque ordine tendcntes in finiftra. 

E x £ m p l A nunc afferamus qua» fingula manifeftent : atque 
ex ducenties quinquagies millies millenis millibus , quingenties 
vicies ter millenis millibus,quingetis oftoginta duobus millibus, 
qtiadringentis fexaginta quatuor,radiccm cubicam eruamus. 

e.iij. 
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STATIMQ.VE poftquam numeri fuo ordine perfcripti , du- 
c"taeque fubtus parallelae,& millenariorum fedes pun&is erunt fi- 
gnata?:fub poftremo ad finiftram millenario pu£to notato nume- 
rus aliquis primarius exquiratur,quifemel in fe, & iterum in nu- 
merum produ£tum multiplicatus , vel totum numerum refpe£tu 
fui loci fupra fe repofitu qui eft 250, fubduttus deleat , vel faltem 
ex eo qudm plurimum poteft auferat. Is numerus eft fenarius.na 
fexies fena fexies , 116 accumulant. qua» fi fubducas a 25:0, fuper- 
funt 54. itaque 6 inter parallelas inferenda funt . ac poft multi- 
plicationem &fubdu£tionem deletis notis, 34 pro reliquo fic no- 
tanda funt,vt 4 fupra poftremum pun£tum notentur, & 3 ab eo- 
rum (iniftra . Deinde 6 inter parallelas pofita triplicemus, & fur- 
gent 18. quoru 8 fub proxima nota praeter vna £ dextra reponan- 
tur,$ finiftra 1. Tu inueftigandus eft numerus aliquis primarius, 
qui vna* cum numero primario prius inuento pro denario compu 
tando duftus in totu triplu,deindefolus in numeru procreatu du 
c"his, totu eius loci refpe£tu numeru fupri repofitu fubtraftus fic 
tolIat,vt poftea etia folus cubice in fe du£tus vel totu numeru £ 
dextra proximo pun£to fignatum,& reliquu, fiquod pracedit,ex- 
hauriat,vel falte cx eo qua^n plurimu poteft deleat. Is vero erit 3. 
quonia nota ternaria locata a dextra fenari/,qua» ante repofita eft, 
profert 6$.qua? du£ca in i8,Creant HH-deinde 3 fola dufta in ipfa 
H34,producunt 3402. qusc fic fubnotanda funt, vt prima nota fub 
prima tripli figura reponatur , caetera» fuo ordine fequentes poft 
ea.quaru a* fupra fe pofitis fafta fubdu£tione,fuperfunt fo.deinde 
aYola in fe cubice du£ta faciat 27, quorum 7 fub numero ternario 
proximo pu£to fignato,& 2 ab eoru finiftra ftatuenda funt. Horu 
tuc fubtrafcione a fupra fe locatis notis fa£ta,47<> fuperfunt.Dein 
de 63 qua: funt inter paKallelas,triplicetur: & furget 180. quoru 9 
fub oclonaria nota, qus proxima figura prseter vnj eft, reponan-- 
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tur,ca»tera; poft ea ftatuantur a finiftra.Rurfus inquiredus eft nu- 
merusahquis primarius,qui vna* cu numeris primarijs antc inue- 
tis prius in totu triplu,& poftea lolus in numeru produ&u multi 
plicatus, numero fupra* repofitum vel totu fubdu&us auferat , vel 
qudm plurimum ex eo poteft. Id autem hoc loco fieri nequaquam 
poteft . na etia fi minimus numerus primarius,hoc eft ipfa vnitas 
affumeretur ad <>3,vt effent 631, e6quc in triplu,videlicct 189 duce- 
retur,& poftca fola vnitas in produ&u multiplicaretur, furgerent 
ir?2$:9,qua> longe tranfcenderet numerum fupra fe repofira 7658. 
Ita quonia fubdu&io fieri nullo modo poteft,circulus inter paral- 
lelas ad numerum fe£honis apponatur.Sic omnibus notis numeri 
cuius radicem qua»rimus,intac"tis dimiflis,deletifquefub parallelis 
tripli notis.-facto vltra proximu punttu in dextraprogreffu,quic- 
quid inter parallelas eft,hoc eft 6jo,denuo triplicem9,& fiet iSpo. 
quorum circulu qua* prima tripli cft nota, fub figura fenaria qua; 
proxima pra»ter vna eft, vltra proximu numera punfto notatum 
fignemus:ca»terafque poft eam fuo quanque ordine.Rurfus dcin- 
de exquiramus numera aliquem prirnariu,qui vnd cum 630 in nu- 
merum triplum 1890 du£t,us,pofteaquefolus in numerum produ- 
ftum multiplicatus , numeru fupra fe repofitu fubdu&us fic abo- 
leat, vt poftea etiam cubice duftus in feipfum, vel totum nume-i 
rum a dextra proximo pun&o fignatum cum reliquo,fiquod erit, 
yel quantum ex eo poteft,deleat. Is autem eft 4-nam 6304 in tri- 
plum numerum,videltcet 1890 duc"ta,producunt 11914560. Dein- 
de 4 in ipfum numeru produftum multiplicata creant 47658x40, 
qua» funt fupra tc pofitis notis pra»ter poftremam omnino aequa- 
les,atque eas fubdutta» delent. Poftea 4 in fe cubice du&a faciunt 
64. qua» totum quod fupereft , fic auferunt , vt nihil penitus fu- 
perfit.Numerum itaque propofitum liquet fuiffe cubum. 

£ t quoniam in cubi lateris inueftigatione poft triplicationem 
alicuius primarij numeri fattam , ftatim alius numerus primarius 
qua»redus eft,qui vna* cu primario numero prius inuento in totrj 
triplum ducatur, deinde folus in produ&u, atque iterum folus in 
fe cubice multiplicetur(quia numcrus ille primarius tam varie co 
fyderandus eft,primu quid producit,quando pars eft maioris nu- 
meri-.iterum quid folus profert multiplicatus in productum, rur- 
fus quid cubice in fe duftus procreare valet)para exercitatos mo- 
ratur ha»c cogitatio quifna numerus primarius tot officia prsefta- 
re poffit. Quamobre,vt in caeteris omnibus, ita in hac re plurimu 

e.iiij. 
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iuuabit cxcrcitatio,qu« pcr afluetudinem, quantunuisardua,pro- 
na reddit.Cseterum non mediocriter conducet,fi poft numeri pri-] 
marijinterparallelas pofiti triplicationem,priufquam numeru a- 
lique primariu cum eo copulabis,circulu ei adiugasrtentefque que 
numeru in triplu du&us faciat. Deinde etiam tentari poteft vnus 
aut altcr numerus primarius, qui in triplum fimiliter ducatur. 8c 
numerus ex hoC produftus ad numerum priorem procreatum ex 
du&u numeri circulum aflumentis addatur.Huiufmodi enim nu- 
merorum produftorum additio eundem proferet numerum > qui 
f uiflet natus fi ab initio numerus ille primarius quem tetauimus, 
vna cu numero primario prius inter parallelas pofito,fuiflet in tri 
plum du£tus . Sic enim cu videris quem numeru ea multiplicatio 
atque additio procreabit,facile conieftura capies tu ex numeri fu- 
pril repofitijtu ex numeroru produ&ortl atque additoru vel ma- 
gnitudine, vel exilitate, quis numerus primarius aflumpti circuli 
vice fubiturus maxime quadrabit. Veluti in exeploiam dato, poft 
primam fenarij numeri inter parallelas pofiti triplicationem ex 
qua fiut 18,(1 quis aflumens circulu, 60 in 18 ducat, numerus pio- 
duttus erit 1080. Deinde tentemirs,fi 3 in 18 ducantur,quid fiat:& 
producetur S4-qux fi addantur ad io8o,furgcnt 1134. qui numerus 
fimiliter prodijflet fi ab initio 63 in 18 fuiflent du&a.Poftea fi tria 
in numeru ipfum productu 1134 ducantur, fient 34oz.qua? fatis ap 
te refpondet numeris fupra fe repofitis,& tame fatis fupererit , vt 
tria in fe cubice poftea ducatur. At fi per nota binarij id facere te 
taremus,numerus fupra* reponedus nimiu redudaret . fi per 4 aut 
ctnumerus produttus foret maior,qudm vt a fupra fe repofitis pof 
fet fubduci.Longe aute facillimu erit,fi poftquam numerum in- 
ter parallelas pofitu,adiun£lo circulo,in triplu duxifti , primu dc 
numero quinario qui inter primarios medius cft,eo modo tentes 
quo fupra* diftu eft.Ita ftatim fcies, an maiore numero primario, 
an minore fit opus.Ad eundcm modum tentare proderit,quoties 
poft triplicationem numerus aliquis primarius inquirendus eft, 
quiea officia pra?ftet,qua; paulo anteYunt di&a.Hoc exeplum ex- 
plicuilfe fuftecerit,vt viam cubi lateris inueftigandi daremus.Altc 
rum pluriu notaru fpectandum confyderandumque adiugamus» 

1 Rciiquum 
; Numerus 
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m v l t i qui in fupputadis integris nihil ha?rent,poftquam ad 
numerandas partes qua: nufquam non funtobuiae , ventum eft, 
libellos abijciunt.-non aiiam(opinor)ob caufam,quim quod non 
fi t tam expedita partium quam integrorum numeratio. qui fi fe- 
cordiaabie&a,animum intenderent:cun£ta,quae per nimias deli- 
cias corruptis animis ardua videntur,reperiret prona.Nam vt m- 
tegrorum numeratio pene a nemine ignoratur,qui modo fenfum 
comunem habet,& eam vult perdifcere:fic quae de partibus nume 
randis traduntur,vt non admodum acutam mentis aciem requi- 
runt , ita pofcunt homincm nec dormitantem , nec ftupidum, & 
cuius animus inter legendum minime peregrinetur . Et quanuis 
hazc non,(icut AEfopi fabellaj, cum quadam voluptate penetrent 
intelle£tum: propterea tame ftudiofis ncquaquam cft ceflandum. 
Cogitent quemadmodum pulcherrimis quibufque difficultatem 
prsetexuit rerum ipfa naturarquae nihil,quod eft magnu, cito pre- 
hendi voluit. fimulquefecum reputent, quantus in tota vita pro 
tantillo ftudio percipietur fruttus. Nam quis (qua?fo)mortaliura 
vitam fic poteft tranfigeie, vt non fit ei frequenter habenda fup^ 
putatiortn qua labi & decipi,pra»terquam quod damnofum eft,rt- 
diculum putatur. Veruntame hanc,quam nunc aggredimur, par- 
ti um fupputationem non magno egere acumine,vel hinc licet co 
gnofcere,quod mercatores in hac nihil ceduntphilofophis:& ne- 
fcio an longe fupercnt.adeo magis induftriam,quim ingeniu po- 
ftulat. Ulud omnino praefandum efle duximus. Quifquis inte- 
gra fupputare nefcit: is ne partium calculum putet fe pofle difce-, 
re. Quippe qui nimium ingenio fretus ordine praepoftero ftoli- 
dus id tentabit: is fimile quiddam facere videbitur,vt fiquis igno- 
rans literas,moliretur legere.Quamobrem llla omnes in promptu 
prius tenere dcbet,qudm ad hxc accingantur. Alioqui, vt in ada- 
gio eft,& operam & oleum pcrdent. 
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m n e intcgrum in partes , quotcunquc vclis , fol«- 
uiper intelle&um poteft. Et quemadmodum inte- 
o grorum numeratio ab vno incipit , atquc in infini- 
tum poteft extendi, fic integrorum fectio a fecundis 
orditur partibus. ( Ncque enim in pauciorcs partcs 
quam duas quicquam diiTolui pofTe rerum natura patitur.) In in- 
finitum autcm protenditur arbitrio fecantis . Iterum partes ipfas 
in alias particulas,atque eas quidem innumcras,intelle£tus foluit. 
Particularumque ipfarum rurfus alia fragmenta excogitari pof- 
funt,vt res fine habitura no fit, fi cui minutias cofe£lari libet. Ad 
eiufmodi aute partes refte numerandas duo omnino requiruntur 
numeri. Alter qui partes diflectorum numerct, quem Arithmetici 
numeratore appellant: qui quot in fe capit vnitates, tot partes dif 
fecti nobis reprsefentat. Alter qui partibus ipfis fua nomina tri- 
buat,denominatore eum vocant, quod quot vnitatcs in fe conti-l 
neat, in tot partes totum quippiam diuifum efle denotet. Vtpotc 
tres quarta»,quse funt tres partes alicuius integri in quatuor diui- 
li.Scribuntur autem ita partes , vt numerator fupra breuem linea 
du£ta:denominator infra eam ponatur, ad huc modum -f- *4 "4 
numeratorque femper prius pronuntiatur,qua*m denominatonvt 
dicamus,du3: tertia?,tres quarta>,quatuor quinta?. 

vervntamen harum minutiarum quaedam fimplicia fra«? 
gmenta dicuntur: hae funt partes,in quas integra foluuntur.quae- 
dam fragmentoru fragmenta,quas minutiaru minutias Arithme- 
t;ci vocare folcnttha» funt particula?,in quas rurfus partes frangu- 
tur.Nos in hoc Iibro, ficut partes integroru fimplices, aliquando 
fragmenta,f*epe etiam minutias indifcriminatim vocabimus: iti- 
dcm quoque appellabimus partium particulas, intcrdum minu-i 
tiarum minutias,nonnunquam fragmentorum fragmenta. Inter 
quas fpecies plurimum, cum in fcribendo & in enuntiando, tum 
etiam in multis ali/s intereft . Na quse funt fimplices minutise fic 
fcribuntur,vt breuis linea fupra fe numeratore^infra* denominato 
rem habeat,vti iam diximus. Et fi plura fimplicia fragmenta fcri- 
beda futjinodico interuallo diftinguutur.ad hunc modu, t J""""f 
vnicumque numeratorem, & vnicu denominatorem fingulae ha- 
bent, & rc£to cafu femper enuntiantur, vt dicamus vna fccunda, 
dua: tertia>,tres quartse . Quse verd funt partium particula?, duos 
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tut interdum plures & numeratores & denominatores capiunt. 
Quarum alise ad finiftra ponendae refto enuntiatur cafu, lineam- 
quae habent mediam:hae funt ipfa; parriculs. Alia» ad dextram Io- 
canda?,obliqubque cafu enutiatae media linea caret: hse funt par- 
tes,quaru funt particuhe.vt fi duas tertias vnius quartae notis fcri 
berevelis,adhuncmodumfacias, -f- * Id autem fignificatur,vt 
fint duae tertiae partes vnius partis quartae ab aliquo integro difTe 
6tae,quod in quatuor partitum eft. Vel fi tres quartas vnius tertiae 
vnius fecudsc fignare cupis, ad huc modum notes, J l quod 
exprimit tres quartas partes vnius partis tertiae alicuius fecundae 
ab integro diiTe6he,quod in duo diuifum eft.Itaque dum fragme- 
torum fragmeta ratiocinator traclat,fummopere cauere debet ne 
dormitanti obrepat obliuio quarum partium fint particube, neve 
pro diiTe&is integrorum partibus partium fragmenta computet. 
Nam fi id committat,error calculi non mediocris fequetur. 

s £ m p £ a autem in omnibus dilTe&orum minutijs , quo ma- 
ior denominator fuerit ; eo minores erunt partes , remotiorefque 
ab integris:& quo fuerit minor,eo partes maiores erunt,atque ad 
integra propius accedent.Nam duse partes fecundse maiores funt 
qtisim duas tertiae,& duae tertiae maiores quim duae quarta;,& duej 
quartae maiores quam duse quintse-. & fic in vniuerfum quato ma 
gis numerando crefcit denominator,tanto magis quantitate par- 
tes diminuuntur. 

a d numerationem autem partium plcnius pernofcendam,tria 
in primis obferuanda funt. Primum, vt quandocunque numera- 
tor & denominator funt sequales.tunc partes vnum integru con- 
ftituant. Exempli gratia, -y T ~r tres tertia; vnum integrum fa- 
ciunt: fic quinque quintae, fic fepte feptimae, fic id genus reliqua. 1 
Alterum illud eft,quadoctinque numerator maior eft denomina- 
tore , quot vnitatibus dcnominatorc numerator fuperat,totidem 
partes plures funt qusim quae integrum faciunt.vt nouem o&auae 
integrum & partem octauam faciunt,feptem quintae integrum & 
duas quintas,fex quartae integrum & duas quartas. •§• y -4 Ter- 
tium cft , vt quandocunque numerator minor eft denominatore: 
quot vnitatibus numerator denominatore minor eft,totidem par 
tes defint ad integrum coponendum,vt duae tertia: funt duse par- 
tes alicuius integri in tria diiTec"ti:quibus tertia pars deeft ad inte- 
grum faciendum : Itidem tres quartae quarta parte minus conti- 
nent,qustm integrum. -y Atque itidem in reliquis fimilibus. 
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i t a q.v e dcnominatoris augmentum partes quantitate qui- 
dem minores,numero vero plures reddit.Quemadmodum ccon- 
uerfo numeratoris incrementum vcl integra progignit, vcl partes 
multo propiores integris. 

ad haec cum omnis integrorum interfe multiplicatio & 
quantitate & numero maiorem edat foetum,nempe numeru pro- 
duct um : econtrario in partibus euenit, vt minutia» multiplicat* 
quantitate minores,numero plures comperiantur. 

DE PARTIBVS DISSIMILIBVS AD SIMILITV- 
DINEM REDIGENDIS. 

v m i n fupputationibus faciendis partes aliae alijs maiW 
c res ,longcque diiTimiles frequenter occurrant,interdu fra- 
gmentorum fragmenta (Implicibus aggregata fragmen - 
tis,nonunqua integra partibus intermixta : ne tam varium chaos 
rationes totas conturbet: eiufmodi tam diuerfa prius ad fimilitu- 
dinem quandam reducere necefle eft,quam ea vel addere,vel fub- 
trahere,vel multiplicare,vel diuidere quiuis aggrcdiatur.quo fiet, 
vt operis aequalitas cun&a tum prona, tum facilia reddat : quan- 
do alioqui, fiquis tam diffiimilia inter fe committcre tetaret,in la- 
byrinthum inextricabilem fefe ingereret.Igitur antequa illa qtiif- 
piam moIiatur:h2Ec,qusB de dimmihbus in vnam faciem redigen- 
dis prarcepta fequuntur,prius tencre curet. 

s i v e autem maiores partes in minorcs mutare libet,!7ue eco- 
uerfo minores in maiores redigererpartes quarlibet in quafuis traf 
formantur: (i partium,quas tranffigurare volumus numeratorem 
in denominatorem earum,in quas funt tramTormanda?,multipIi- 
ccmus; & numerum ex hoc enatum per earum partium denomi- 
natorem, quas tranffigurare cft animus, diuidamus. Quo fiet^A/t 
partitionis numerus partes illas edat, in quas fit tranfformatio. 
Quod quidem folum eruditis prsecepiftefuffecerit. Cxterii vt ru- 
dium habeatur ratio: vtranque fpeciem feorfum explicabimus. 
Itaque maiorcs partes in quafuis minores traniTormantur: fi ma- 
iorum partium numeratorem in denominatorem minorum mul- 
tiplices, & numerum cx hoc enatum per maiorem denominatorc 
diuidas. Quo pera&o numerus partitionis patefaciet quot partes 
minores ex maiorum tranfformatione nafcuntur. vt li tres quar- 
tas ad o&auas traniTormare velis: per tria,maiorum partium nu- 
mcratorem,ocTo minorum denominatorem multiplices : & pro- 
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deunt viginti quatuor . qu* deindc per quatuor maiorum deno- 
minatorem diuidas: & numerus partitionis fex habebit.Ex tnbus 
igitur quartis ad ottauas redu&is fex oftaua: confurgunt . Et fi 
duodecim tertias ad quintas tranlHgurare cupis: duodecim maio- 
rum partium numeratorem , in quinque dcnominatorem mino- 
rum ducas, & fexaginta nafcuntur : quae per tria maiorum deno- 
minatorem diuidas , & numerus feftionis viginti creabit . Sic ex 
duodecim terrijs,viginti quintae generantur. Qu6d fi tres quin- 
tas ad feptimas vis reducere: per tria maiorum partium numera- 
torem,feptem denominatorcm minorum multiplica: & procrea- 
bis viginti vnum. quae poftea per quinque maiorum denomina- 
torem diuide-.& numeruspartitionisquatuoroftcndet. vnumque 
reftabit reliquum, quod vnam quintam vnius feptims fignificat. 
Sic ex tribus quintis ad feptunas redu£tis fiunt quatuor feptima?, 
& quintapars vnius feptimar.Nam quadocunque in eiufmodi re- 
ductione rehquu occurrit,partis erit particuIa,denominationcm- 
que in recto cafu a maioru partium denominatore qui diuifor ex- 
titit,fumet, aJteru vero in cafu obliquo a denominatore minoru. 

m i n o r £ s partes e conuerfo in quaflibet maiores tranfigura- 
tur, quando per numeratore minoris denominator maioris mul- 
tiplicatur,& numerus inde proutniens per minoris denominato- 
rcm diuiditur. tunc cnim numerus partitionis palam mdicabit 
quot partes maiores ex minorum tranffigurationefurgunt: vt G 
fex nonas in tertias quis commutarc veht , per fex minorum par- 
tium numcratorcm,tria denominatorem ma.orum multiplicet:& 
creabit decem & o£to:qus deinde per nouem minorum denomi- 
natorem diuidat,8c in numero fe&ionis duo comperiet.ltaque ex 
fex nonis in tertias comutatis dux tertis generantur. £t fi duo- 
decim fexta: in quartas fint mutands , duodecim numerator mi- 
norum partium in quatuor maiorum denominatorem ducantur, 
& progignutur quadraginta octo : eaque poftea per fex denomi- 
natorem minorum diuidantur : & octo in numero partitionis e- 
runt. Ita duodecim fextx reducuntur ad octo quartas. Quod fi 
fepteni oftauas ad quintas quis reducere cupiat, fepte numcrato- 
rem minorum partium,in quinquc denominatorem maiorum du 
cat,& conficiet triginta quinque:qus deinde per o£to denomina- 
torem minoru diuidat , & numerus partitioms quatuor habebit, 
& reliquum fupererit,tres o£taua> vnius quintx. Quamobrem ex 
feptem ottauis in quintas commuutis quatuor quints onunrur, 
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& tres ocVua» vnius quintae,Na in eiufmodi redu&ione fragme- 
tum fragmenti quadocunque occurrit, denominationcm in cafti 
retto a minoris fragmenti denominatore per quem fitfe&io,ca-- 
pit, dcnominationemque in obliquo d denominatore maiorisj 

diversarvm denominationum partes ad eafdcm denomi- 
nationes rediguntur , quando vnius fragmenti denominator per 
alterius denominatore multiplicatur.na numerus inde prouenics 
denominator communis erit . vt fi duas tertias & tres quartas ad 
eandem denominationem velis reducere, tria denominatore pri- 
mi fragmenti per quatuor denominatorem fecundi^multiplices: 
& enafcentur duodecim denominator communis. -f T u .' 

q.v 6 d fi fcire cupis , quot duodecima? partes feorfum fint in 
duabus tertijs: duo numeratorem illius primi fragmenti, in qua- 
tuor denominatorem pofterioris ducas , & ofto pro numeratore 
procreantur : quibus denominator comunis fub linea fuppoiitus 
indiczt in duabus tertijs ofto duodecimas deprchendi. tt Itide 
fi vis fcire quot duodecima? partes fcorfum fint in tribus quartis: 
tria numeratorem ipfius fecundi fragmenti,in tria denominatorc 
primi multiplices, & nouem pro numeratore confurgent: quibus 
denominator communis fub linea fubie&us demonftrat in tribus 
qtiartis nouem duodecimas inueniri. tt 

deinde (tad comunem denominatore numeratorem etiam 
comunem vis inueftigare,prioris fragmenti numeratore in denb 
minatore pofterioris,& fimiliter numeratore fecundt fragmeti in 
prioris denominatore , ad formacrucis diui Andrea?, multiphca. 
numerfque ex his duabus mtiltiplicationibtis prouenietes (Tmul 
addatur: & numerus inde prouenies numerator comunis erit. Vt 
fi duo numeratorprimi fragmenti, in quatuor denominatorem 
fecundi ducantur, fient ofto. Et fi tria fecudi fragmenti numera-! 
tor,per tria denominatorem primi mtiltiplicentur, furgent nouet 
qua» addita ad o&o faciunt feptendecim, qui numerus erit nume- 
rator communis. Ita duae tertise cV tres quarta? ad eandem deno-1 
minationem reduftac numeratorem habent communem fepten-^ 
decim,denominatoremver6duodecim. tt 

si v e r 6 plura fuerut fragmenta, vti dua? tertia?,tres quarta?, 1 
quatuor quinta?:poft duo priora fragmcnta,ficuti diximus,redu- 
fta , iterum denominator communis prius inueftigatus per tertij 
fragmenti denominatorem multiplicetur,& furgent fexaginta o- 
mnium denominator communis. TTT ttt - 
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q.vod fi fctre cupis quot partes fexagefima; fint in quouis fra 
gmento,numeratore ipfius fragmenti in denominatore commu- 
nem multiplica,nempe fexaginta,numeramque procreatum diui 
de per eiufdem fragmenti denominatorem : ita deprehendes in 
duabus tertijs quadraginta fexagefimas, y -JSs- & in tribus quar- 
tis quadraginta quinque fexagefimas, 4- 41 & in quatuor quin- 
tis quadraginta o&o fexagcfimas. y -70 

D £ 1 n d e numeratorem omnium ftagmcntorum comunem 
inucftigaturus prius rcduftorum fragmentorum numeratore per 
denominatorcm tertij,& numeratorem tertij per denominatorem 
fragmentorum prius reduclorum multiplica. nUmerofque ex his 
duabus muitiplicationtbus generatos fimul adde, & numcrator 
communis ommum fragmentorum prodibit. Vt fifeptcndecim, 
prius reduftorum numeratorcm communcm , in quinque tertij 
fragmenti denominatorem ducamus, indeque procrecmus octo- 
ginta quinque , & iterum duodccim communem prius redu&o- 
rum denominatorem, in quatuor tertij fragmenti numcratorem 
multiplicemus , atque ita generemus quadraginta o&o . hofque 
duos numeros fimul coniungamus , enafcentur ccntum triginta 
tria.Is numerus erit omniuin fragmentorum numerator commu 
nis.fic dua* tertia?,tres quarte,& quatuor quintac ad communcm 
numeratorem & denominatorem redu£fae, fiunt centum triginta 
tres fexagefima». m Eodem modo progrediendum eft , etiam fi 
plura fuerint fragmeta ad eandem denominationem reducenda: 
vt primis quibufque/juemadmodum diximus,cxpeditis,proxime 
fequentia ad eundem modum abfoluantur, donec per omnia fra- 
gmenta fit difcurfum. 

e x praedi&is nimirum liquet numeru ftatim inueniri pofife,qui 
partes quafcunque volumus,denominatas habet.Qujppe fi partes 
omnes denominatas inter fe multiplicemus, numerus procreatus 
partes eas cotinebit.Exempli gratia, fi numeru aJiquem cupis ex- 
quirere qui capiat vnam fecundam, vnam tertia, vnam auartam,' 
vnam quintam,vna fextam,vnam feptimam, ~r -y TT ~r T om ~ 
nes has partium denominationes inter fe multiplica:qu* generat 
quinque millia & quadraginta:is eft numerus quxfitus. 

1 n eiufmodi autem numero finguli numeratores , partes plu- 
res vfque ad totidem cotinere poflunt , quot in denominatoribus 
fingulis reperientur : nam in eodem etiam deprehendas vnam 
fccundam } duas textias , tres quartas , quatuor quintas, quinquc 
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fcxtas,fcx feptimas, Tjlf-fy^^ mauis reperias duas fec5 
das,tres tertias,auatuor quartas,quinque quintas, fex fextas,fepte 
feptimas, v t T"T *r T P^rtes autem vnius atque eiufdem nu- 
meri plures in numeratore qudm in denominatore contineh ne- 
queunt r nam is numerus ea ratione feipfa maior eflet , quod eft 
contra rerum naturam : veluti fi quaeras numerum qui quinque 
quartas habeat , fruftra inueftiges* quippe cum quinque quartae 
vnum integru & quattam prarterea partem coftituant. atnullut 
numerus quarta partefeipfo maior haberi poteft . Minimus aute 
numerus qui partes quafcuque velis denominatas habeat,quead- 
modum fit inueftigandus,paulo poft dicemus, quando trademus 
quomodo partes ad minimam fui nomenclaturam redigantur. 

p a R t i v m particula» quse fragmentorum funt fragmenta, & 
tninutiarum mtnutise etiam nuncupantur, in integrorum partes 
quas fimplices vocant minutias mutantur, fi earum numeratores 
inter fe multiplicentur, vt vnus omnium communis numerator 
fiat : atque itidem earum denominatores in fe ducantur, vt vnus 
omnium communis denominator enafcatur . ldeoque fi ad ean- 
dem denominationem reducere cupias duas tcrtias vnius quarts 
vnius fecunda? 7- l 4 l vnitatibus in duo du£tis,tantum duofur- 
guntrcum vnitas alios numeros non multiplicec.fic ohtur nume. 
rator communis.Deinde tria in quatuor du£ta creant duodecim, 
quae iteruminduomultiplicataproducunt viginti quatuor . ita 
compertus eft denominator communis.Quamobrem duas tertia» 
vnius quartae vnius fecundae ad fimplicia fragmeta reda£be,pro- 
creant duas vigefimasquartas vnius integri. -~ 

integr a in partes quafcunque volumus franguntur,fi nu- 
merus integrorum per denominatore illarum partium quas pro- 
creare cupimus,multiplicetur: quippe numerus ex multiplicatio- 
he generatus enatarum partium fummam demonftrabit. Etenim 
fi integrum ad fextas reducere eft animus, vnitatem per fex mul- 
tiplicemus,& enafcetur fex: qui numerus erit partium. Si tria in- 
tegra ad fextas refoluere libet, fex in tria ducantur : ita fient dece 
& ottorqui numerus exiftit partiu,folutis in fextas trib* integris. 

siq.va vero integra vni cum partibus occurrat quac ad par- 
tium denominationem reducere velimus, numerum integrorum 
per denominatorem partium multiplicemus,& numero procrea- 
to partium numeratoreaddamus:indequecrefcenti numero eun* 
dem denominatore fupponamus,linea interpofita. Exempli gra- 
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tw. fi quinque integra & tres quartas ad eaindem denominatione 
reducere cupimus,integrorum nota primum fcnbaturrdeindean- 
te eam ad dextram, ipfum fragmentum, breui linea interferta ad 
hunc modu, % \ .quinque deinde numerum integroru, per qua- 
tuor denominatorem fragmenti multiplicemus,& confurgent vi- 
ginti*. quibus addita tria numeratore commune viginti tria creat. 
hisfub linea media, quatuor denominatorem fubijciamustfic no- 
bis enafcentur ex hac reduftione viginti tres quartae . 

q. v o d fi integra & plura fimplicia fragmenta ad vnum fim- 
plcx fragmcntum reducere quis velit,numerum integrorfi & pri- 
mum fragmentu.ficuti iam prarcepim^abfoluat. Deindefragme- 
tum fimplex ex hocenatu cum alijs fequentibus copulando, per 
fingula fragmenta difcurrat , donec vniuerfa in eandem denomi- 
nationem traniTormauerit eo modo quo ante diftum eft. 

s i v e R o integra & partium particulae fimul reperianrur , & 
ad fimplex fragmentum velis ea reducere, primum partium par- 
trcula; ad fimplicia fragmenta reducenda; funt,ficuti ante pra?cc- 
ptum eft: & tum demum integracum his in eandem denomina- 
tionem funt copuianda. 

itidem q.v e per omnia fiet,fi integra & plura fragmento- 
rum fragmenta fefe fimul offerant . his nanque omnibus prius 
ad fimplicia fragmenta reda&is • ca;tera feruentur qua; iam pra»- 
diftafunt. 

p a r t e s cconuerfo reducuntur ad integra, fi numeratorcm 
ipfarum partium per earum denominatore diuidamus na nume- 
rus partitionis integra cotinebit.Vt fi deccm & o£to tertiac ad in- 
tegra reducendse fint,dcce & ofto pcr tria diuidamusr& numerus 
partitionis prodibit fex. totide itaque funt integra.Vel fi exvigin- 
ti duabus quartis integra procreada fint,viginti duo per quatuor 
fccemus, & in numero partitionis quinque deprehendentur, at- 
que duo reliqua.Igitur quinque fiunt incegra.& dux quartae fu- 
perfunt . quiafemper in omni diuifione tam integrorum quam 
partium,reliquum,fi quod reftabit,a diuifore,per quem fe&io fa- 
tla eft,fuam denominationcm fumet.Ipfum autem reliquu,quod 
integrum creare nequit, eadem proportione fe habet ad integra, 
(Tcut numerator ad denominatorem,qui diuifor cxtitit. Quocirca 
com per integrum diuiforem, id quod reliquum crit, amplius fc- 
cari non poflit, per dimidium diuiforis, fi modo is dimidiari po- 
teft, diuidatur; & numerUs fe&ionis dimidium oftendet integri: 

ti 
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vti in exemplo proximo. vbi du* quartae fuperfunt: per duo,di- 
uiforis dimidium, fafta fec"tio,cum numerus fe&ionis fit vnum, 
vnum dimidium monftrat.Si vero id fieri non poteft,per tertiam 
diuifbris partem reliquum diuidatur,modo tantu fuperfit:& nu- 
merus partitionis vel vnam tertiam vel plures indicabit fuperefle. 
Puta fi per nouem numerus eflet diuifus,& fex manerent reliqua: 
per tertiam diuiforis partem, ncmpe tria, fectio facta duas tcrtias 
vnius integri fuperefle manifeftat. Alioqui fi per tertiam fectio 
non quadrabit,per diuiforis partem quartam,nifi minus eafuper- 
fit,reliquu fecetur: quippe fic fa&a fectione, numerus partitionis 
patefaciet an vna quarta remaneat,an plurcs. Veluti fi per fexde- 
cim numerus fuiflet diuifus , reliquaque eflent duodecim : quarta 
diuiforis pars pro reliquo fecando fumpta,in numero partitionis 
tria producit,qui tres partes quartas vnius integri demonftrant^ 
Si nec id quidem procedit, tum de quinta aut fexta, aut alia qua- '* 
uis diuifotis parte,ad eundem modum tentadum.Cjeterum fi ni- 
hii horum iuuarc poteft, reliquu ipfum ad minimam fui nomen- 
claturam redigendum eft,his qui fequuntur,modis. 

p a r t e s reliqua:,qu2E vnum integru conficere non poflunt, 
ad minimam fui nomenclaturam rediguntur , ad hunc modum. 
Numerator & denominator toties dimidiadi funt, quoties id fie-! 
ri poteft:in fingulifque dimidiationibus,linea interpofita,nume- 
rator fupra eam,denominator infra fcribatur: & poftrema dimi- 
diatio notetur.qtiia qua proportione fe habebit ipfius numerator 
ad denominatorem fubiec"him,eadem primus numcrator dcnomi 
natorcm fuum refpiciet. Et fi in alterutro eorum inter dimidian- 
dum impar occurrit numerus,quia amborumdimidiatio amplius 
progredi non poteft, illic erit fiftendum. Continubque maximus 
numerus ambos communiter numerans eft inueftigadus,qui eo- 
rum vtrunque per diuifionem poflit exhaurire. 

m A x i m v s numerus duos communiter numerans fic inuefti- 
gatur.Numeratorem & denominatorem poftdimidiationem cef- 
fantem,d feinuicem fubtrahe,quoties id ficri poteft.ex qua fubdu- 
ftione frcquenter repctita, fi eorum alter ad vnitatem foluitur,e- 
iufmodi numeri contra fe primi ab Arithmeticis vocantur: & ad 
minorcm nomenclaturam redigi nequeunt , cum omnes numeri 
contra fe primi fua propoitione fint minimi.Exempli caufa, reli- 
quse fint viginti fex quinquagefima: , quas ad minimam nomen- 
claturam redigere velimus -j|:harum numerator dimidiatus re- 
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linquit tredecim. at denominator per medium fc£his creat vigin 
ti quin<p. fic ex dimidiatione,tredecim vigefima» quint* genera- 
tur,~. Vltrd propter imparem in vtroque occurrentem numetu 
dimidiatio non procedit:quanuis,etiamfiinaIterutro folo fuiflet 
imparitas , dimidiatio ceflaflet . Qua>rendus eft ergo per crebram 
alterius ab altero fubdu&ionem, maximus numerus ambos com- 
muniter numerans.In prinufque tredecim numeratorem & vigin 
ti quinque denominatore fubducamus, & relinquemus duode- 
cim, ea rurfus a tredecim numeratore fubtrahamus: & vnum re- 
manebit,quodnobisindicatnumerose4dimidia- t£ 4j 2 JJ 
tione ceflante repertos,contra fe primos efle. « "T 

q. v 6 d fi crebra numeratoris & denominatoris fubductione 
& feinuicem fafta , neuter eorum ad vnitatem foluitur , tandem 
omnino reperientur fimiles.Quod quando compertum eft,fimul 
inuentus eft maximus numerus ambos communiternumerans: is 
videlicet,in quo fimiles deprehendutur.per quem dati reliqui nu 
merator feorfum diuidedus eft,atque itidem denominator: ficque 
numerus vtriufque fe&ionis tam alterii prioris numeratoris nu- 
meratorem ea proportione mmimu,qua*m alteru prioris denomi 
natoris denominatore , itidem etiam minimu ea proportione de- 
monftrabit:qui minimam indicabunt nomenclaturam, ad quam 
partes redigi poflunt. Atque ita manifeftum eft,maximum nume- 
rum duos comuniter numerantem eos numerare per numeros ea 
proportione minimos . Exemplum paratu eft:fi triginta quatuor 
centefimas fecundas ad minimam nomenclaturam redigere veli- 
mus-.ftatim nanque ex dimidiatione dcce & fepte quinquagefima* 
prima? prodeunt:qui numeri funt impares & cotra fe primi. Poft- 
ea ex prima numeratoris a denominatore fubdu&ione , triginta 
quatuor ex denominatore reftabunt:deinde iteru repetita fubdu- 
ftio relinquit in denominatore,decem & feptem. fimi- 4f V 7 ly 
litudinemque vtriufque numeri tam numeratoris quam 17 "*T 
denominatoris oftendit . Is ergo numerus decem & feptem , qui 
maximus eft,ambos comuniter numerans,eorum vtrunquc diui- 
dat.Quo fiet vt in numero partitionis ex numeratoris quidem fe- 
ttione vnum inueniatunex fettione vero denominatoris,tria.Igt- 
tur vna tcrtia,minima nomenclatura eft,ad quam perduci poflint 
vel decem & feptem ^uinquagefimx primai, qua> ceflante dimi- 
diatione reperta» funt -jf f :veI ttiginta quatuor centefima: fecun 
ds,qui propofitus eft numcrus, i§ y 
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a ltervm excmplum dari poteft,fi reliqua* fint quatuorde- 
cim vigefimaiottauae , quas ad minimam nomenclaturam rcdu- 
ccrevelimus, -jj. horum quatuordecimfe&aper medium,relin- 
quunt fcpte. at viginti & octo dimidiata creat quatuordccim -f~ 
fic feptem quartaedecimsc ex dimidiatione generantur. Vltra* pro- 
pter impare numerum feptenariu dimidiatio non proCedit:quse- 
renduseftergo maximus numerus ambos communiter nume- 
rans,qui vtrunquetam numeratorcm quim denominatorem di- 
uidendo deleatris eft feptcm.femel enim feptem fubdu&a nume- 
ratorem tollunt: quippc omnis numerus feipfum & numerare 8c 
fubducere poteft.rurfus feptem bis fubtra&a denominatorem e- 
tiam auferut. numerus itaque partitionis vtriufque perafte pala 
indicat feptem quartasdecimas ad vna fecundam redigi. ~r 
Quamobrem cum primu reliquum eande rationem habeat,quam 
pro fua portione fuum habet dimidium , ad vnam fecunda reci- 
dit. quatuordecim igitur vigefimae o&aua» ad vnam fecunda, quae 
minima earum nomenclatura eft,rcdiguntur. 4y 

m i n i m v s numerus qui partes quafcunque volumus, deno- 
minatas habeat,fic eft exquirendus.Poftquam partes,quas in nu- 
mero aliquo inueftigarc deftinamus,fuisnotis funt defcripta?,nu 
merus qui partes illas vniuerfas habeat , ex denominatorum in fe 
multiplicatiorje facile procreatur,quemadmodum fupcrius obiter 
admonuimus.Cjeterum minimus numerus,qui partes eas capiat, 
maiorem,vt eruatur,pofcit induftriam.Is autem proportione mi- 
nima partes illas omnes habere comperietur,qui minimus nume- 
rus eft,quem omnes illae numerant . Itaque de primis quibufque 
denominationibus primum expedirc oportet,atque initio inuefti- 
gare quis fit minimus numerus a duabus primis denominationi- 
bus numeratus. Et quidem fi hx contra fe prima; fuerint, vt nul- 
lus numerus eas numeret pra?ter vnitatermquiafuntfuapropor- 
tione minima?,quod ex alterius in alterum duc"hi generabitur, e- 
rit minimus numerus ab eis numeratus. Sin alius prarter vnitate 
numerus eas numeret , fumantur partes ea proportione minimar: 
qua: queadmodu exquirantur,proximo capite edocuimus:qua» ca 
funt inuentae,fubnotetur fub partibus quaru refpeclu funt mini- 
mae.Deinde partes illa? maiores quaru refpeftu alterae funt mini- 
ma?,per numeros fua proportione minimos,maior per minorem, 
aut minor per maiore,muItipIicata! minimu ab ipfis numeratum 
producet.Na fecundu Euclidis fcitu, Quilibet duo numeri mini- 
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mos numeros fuaj proportionis,maior minorem,aut minor maio- 
rem,multiplicates,minimu ab ipfis numeratu producunt.Qui nu 
mcrus minimus d duabus primis denominationibus numerattis • 
ad hunc modu inuentus, cum tertia denominationc ftatim cofe- 
rendus eft , mmimufque numerus ab illis numcratus ad eundem 
modum exquirendus.Is poftquam cognitus crit, cum quarta de- 
nominatione fimiliter conferatur , minimufque numerus ab illis 
numeratus itidem eruatur . Idemquc indagadi modus per omnes 
denominationes,fiqua: vlteriores fuerint,feruetur. Minimus aute 
numerus ab illis numeratus,qui poftremo conferentur, partes o- 
mnes propofitas minima proportione capiet.ExepIa demus, qua: 
rem magis illuftrent : atque inueftigemus minimum numerum; 
qui vnam fecundam,vnam tertiam, vnam quartam, vnam quin- 
tam,vnafextam,atquc vnam feptimam habeat. t* 

in primisq.ve exquiramus, quis fit minimus numerus, 
quem dua; prima; denominationes numerant.qua? quia funt con- 
tra fe prim«,duo in tria ducantur:& fex enafcentur.qui ntimerus 
minimus eft, quem duo & tria numerat, qufque vnam fecundam 
& vnam tertiam habeat.Iteru fexcum tertia denominatione,nem- 
pe cum quaternario conferamus : & quoniam numerus binarius 
ambos communiter numerat, bffque in quatuor, & ter in fex re- 
periturCquia tria Sc duo numerifuntcaproportione minimi)tria 
fub fex ? & duo fub quatuor fubnotemus.Deinde vel fenarium ma 
iorem numerum per binarium , de duobus mtnima proportione 
fubnotatis, minorem vel quaternarium minorem per ternarium 
de duobus minima proportione fubfcriptis , maiorem multipli- 
cantes,duodecim procreabimusrqui numerus minimus eft, quem 
fcx & quatuor numerant,qmque vnam fecundam,vnam tertiam, 
& vnam quartam proferat . Rurfus duodecim cum quarta dcno- 
minatione,videlicct cum qumario conferamus ; qui numeri, quia 
contra fe primi funt , atque fua proportione minimi, quinque in 
duodecim ducamus, & fexaginta creantur.-qui minimus numerus 
eft,quem quinque & duodecim numerant,qufque vnam fecunda, 
ynam tertiam, vnam quartam ,& vnam quintam producat. De- 
inde fexaginta cum fenario numero , quae denominatio proxima 
eft,conferamus. & quoniam fenarius & feipfum per vnitatem, Sc 
fexaginta per denarium numerat : decem & vnum , qui ntimeri 
funtea proportioneminimi, fubfignentwr. Itaqtie fiue fexaginta 
maiorem numerum per vnum , qui numcrus de diiobus minima 1 

f.iij. 
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proportionc fubnotatis minor eft, fiue fex minorcm numcru pcr 
decem numerum ex fubfcriptis maiorem multiplicemus,fcxagin- 
ta iterum prodibunt i qui numerus minimus eft £ fexaginta , & a 
fex numeratus,& qui vnam fecundam,vnam tertiam,vnam quar- 
tam, vnam quintam , atque vnam fextam capiat . Demum fexa- 
ginta cum feptem conferamus: qui numeri contra fe primi, atquc 
fua proportione minimi comperiuntur : & ideo feptem in fexa- 
ginta ducentes,quadringenta viginti procreabimus: qui numerus 
minimus eft, quem fexaginta & feptem numerant , quique vnam 
fecundam, vnam tertiam, vnam quartam, vnam quintam, vnam 
fcxtam, & vnam feptimam proferre poteft. Hac ratione numerus 
partes,quafcunque volumus,denominatas comple&ens, exquiri- 
tur. Quinetiam fiomnes hi denominatores in fe multiplicentur, 
fient quinque millia & quadraginta: qui numerus itidem omnes 
cas denominationes habet. Caeterum numerus eas minima pro- 
portione capiens is eft quem exquifiuimus: nempequadringenta 
viginti, qui numerus in iilo duodecies continetur : quemadmo- 
dum ex lllius fe&ionc per hunc facienda,cuiuis licet cernere. Alia 
itidem huius generis exempla , quscunque occurrunt , ad hunc 
modum explicari poifunt. 

m o d v s exquirendi pretiu quaruuis partium hic eft attingen 
dus.Nam cum cx integrorum diuifionibus partes quae fuperfunt, 
tam crebra»fupputantibus occurrant,vt nufquam fermc non fint 
obuiaeme earum aeftimatio longa mora quempiam torqueat inue- 
ftigantem,pro quanta pecunise fumma valeant,opera; pretium ef- 
fe duximus viam demonftrare , qua id quoque deprehendi pofTit. 
Ea autem eft eiufmodi, Si per partium numeratorem pretium to- 
tius integri, cuius funt partes, multiplicetur,& numerus ex mul- 
tiplicationc procreatus per earundem partium denominatorem 
diuidatur,numerus partitionis pretium indicabit partium. Reli- 
quum ver6,fiquod cx ea feclionereftabit, fupra diuifore ftantem 
linea interpofita,notetur.Exemplu demus,vt magis quod dicim^, 
eluceat.Si fingula vini dolia aurcis viginti conftiterunt, & duarii 
tertiarum pretium fcire cupimus, viginti per partium numerato- 
rem, qui duo continet, multiplicemus, vt Gnt quadraginta : qua» 
deinde per denominatorem, qui tna continct, diuidamus: & nu- 
merus partitionis furget, tredecim aurei: & fupereft vna tcrtia v- 
nius aurei:qua? cum pretij fit particula, nobifcum confj/deremus, 
qua pccunia viliori poflit jeftimari^Gcut iam dicemus. 
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MIMVTIARVM quarumlibet pecunii reliquar um «ftima- 
tio depreheditur ad hunc modum. Si pecunise fumma,cuius pars 
lcft quoduis reliquum,in argenti libris per diuiflonem quajfitaeft: 
inueftigemus, quot aureis,quotrolidis,vel fi libet,quot denarijs, 
aut quot nummis feftertijs,aut quot femiflibus, aut quot quadra- 
tibus,aut quot fextantibus argenti libra ajftimatur. Vel fi pecunia 
prior in aureis per fefhonem inueftigata fuerit, exquiramus pro 
quot denarijs,vel fi libet,pro quot nummis feftertijs,aut pro quot 
obolis,aut pro quot quadrantibus, aut fiquod a»s fignatum vilius 
in vfu eft, aureus integer valeat. Deinde seftimationem totius iJ- 
lius partis, cuius pars ipfum reliquum eft,per reliqui numeratore 
multiplicemus : numerumque procreatum per ipfius reliqui de- 
nominatorem diuidamus : & numerus partitionis acftimationem 
reliqui monftrabit. Iterumque fecundum reliquum, fiquod pro- 
dibit,notetur:& vlterius,fi ita libet,ad eundem modum proceda- 
tur.Exemplum repetamus,quod proximo capite dedimustin quo 
pretium duarum tertiarum vnius dolij viginti aureis empti, tre- 
decim aureos inuenimus , & reliqua erat vna tertia vnius aurei. 
Qua> vt fciamus quid arTerat, vnum aureum centum nummis a;- 
ftimemus, quorum numerus in vnum reliqui numeratorem du- 
ftus tantum centum creat i qux per tria reliqui denominatorem 
diuifa in numero partitionis educunt triginta tres nummos : & 
iterum fupereft vna tertia vnius nummi , quam sereis adhuc fex- 
tantibus ad eundem modum aeftimare potes.Igitur pretium dua- 
rum tertiarum vnius dolij viginti aureis empti erit,Tredecim au- 
rei.triginta tres nummi,& vna tertia vnius nummi.Itaque in ar- 
bitrio eft computatis an pecunia» aeftimationem ordine quodam 
exquircreveiit, vt primum veftiget quot argenti libras pecunic 
fumma qu«uis habcat, Deinde,fiquidreliquumfupereft,quot id 
aureos faciat,Itcrum,fiquid remanet,quot id denarios creet,Ter- 
tio,fiquid rcftat,quot id producat ntimmos,& fic deinceps. Vel an 
ftatim in primo reliquo ad viliifimam pecuniam defcendere ma- 
lit,vt per eam reliquum seftimet. Veruntamen vtrancunque viam 
elegerit,idem eft indagandi modus. 

at si exintegrorumfeaionibuspartiumoccurrahtparticu- 
1«, quarum pretium exquirere velimus,eas prius ad fimplices in- 
tegrorum partes reducamus. Deinde pretium ad eundem mo- 

dum inueftigemus , quemadmodum in fimplicibus fragmentis 
iam diximus. 

f.iiij: 
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artivm additio,eft plurium minutiamm feorfum pro- 
P pofitarum in vnam fummam colleftio. Ea autem, quan- 

do partcs eiufde funt denominationis, nullum habet ne- 
gocium-.fola etenim numeratoru fit additio: & numerus procrea- 
tus fupra breuem lineam notatur, fub qua denominator apponi- 
tur.Exempli gratia.fi quatuor feptimas, quinque feptimas,fex fe- 
ptimas vis addere , folis numeratoribus per additionem coniun- 
ttis,fiunt quindecim feptimse. ~ -f -f 

d v a n d o vero partes diuerfos denominatores habent , 11 
binse roinutiaE fuerint : poftquam ad communem denominatio- 
nem funt reda£bc , priorum numerator per denominatorem po- 
fteriorum, 8c numerator pofteriorum per priorum denominato- 
rem,ad formam X literse GraecsCquse fpeciem crucis diui Andreae 
refert) multiplicari debent : numeriquc inde ptouenientes ambo 
ftmul addi:& confurget numerator communis. Et fi plures pra>- 
terea minutise diuerfos habentes denominatores occurrunt , pri- 
mis quibufqueCquemadmodum diximus) expeditis,proximaj fe- 
quentes fimiliter copulentur,doncc omnes abfolutx fint eo mo- 
do quo fupri dictum eft , cum dedilTimilium denominatoru rc- 
duftione facienda pra»ciperemus, vbi de communium numerato- 
rum addttione nonnihil etiam attigimus, ne quis id ibi defpdera- 
ret,cum de comunium dcnominatortl inueftigatione diceremu*. 1 
Quamobrem illic explicataexempla,htc tantum fpe&anda pone- 
mus, -i duae tertia» & tres quarta? denominatorem habent ccW 
munem duodecim,numeratorem vcr6 comunem deccm &fepte, 
ex additione qua» multiplicatione ad fpeciem crucis fa£tam fequi 
debet 77- , quibus additse -^quatuorquintarprocreabunt cen-* 
tum triginta tres fexagefimas. 

q, v A n d o minutia* integris addendar funt,fi vna» minutia? 
erunt,notentur poft ipfa integra.Veluti fi 77 addenda; fint ad 12, 
fic notis copulentur 12 77. Qu6d fi plurcs fint minutiae, & plu- 
ra integra, prius integra m vnam fummam componantur: poftea 
minutia; feorfum eo modo fimul addit£,quo fupra 1 diftum eft,his 
adiungantur. Veluti fij 77 addendae eftent ad 30 & i6,prius 30 
& \6 coniungantur,& fient^. tum deinde ipfa? minutia? per ad- 
ditioncm collefta» facient rJo» qua» ad integrorum fumma iun-' 
gantur.fc furgent 48 
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at si minuti«mtegris&minutijsaddend^fi!nt,rol*minu. 
ti* prius addantur co modo quo diftum eft. deinde quod ex ea- 
rum fummafurget,ipfis addatur intcgris:& fiqua? minutia? refta- 
*unt,poft illa fignetur,veluti fif addedx funt ad 7-f ,prius copu 
lentur-^-cum-r , qtia: faciat i-^. ca iungantur ad 7, & vniuerfo- 
rum fumma fiet 8 13 . Harc via multo minus habet laboris,quam 
fiquis integra in minutias his adiunftas frangat, vnumque dc his 
corpus faciens poftea alteris ca minutijs copulet.id quod quidam 
faciut,ad hunc modum, Intcgra per partium denominatore mul- 
tiplicant,& numero procreato partium numeratorcm addunt:at- 
que ita numerator communis enafcitur . cui denominatorem ni- 
hil immutatum fub linca fubdunt. Vcluti in exemplo dato 7 fn- 
tegra in vicinum denominatorem 8 ducunt: & numero c6 produ 
fto,numeratorem ? addcntes, -xfariunt.quas poftea coniungunt 
cum-r-co modo quo di£tum'eft.& res ad idem recidet. 

q,v a n d o integra integris & minutijs addcnda funt,prius in- 
te^ra coniungantur,poftea adiungantur minutia*. Veluti fi 6 cum 
3 -T copulanda fint,prius 6 ad } addantur,& fient 9 rquibus appo- 
nantur minutiae, & vniuerforum fumma fiet?—. Itidem fi plu- 
ra integra cum compluribus integris & compluribus minutijs co- 
neftenda funtrprius omnes minutia: in vnum corpus colligantur 
eo modo quo diftum eft.poftca intcgra qux inde proueniunt ad 
alia integra iungantur:& fumma qua?fita furget. 

a t s 1 integra & minutia: integris & minutijs addi debent' 
prius in vnam ftimmam intcgra colligantur . Poftca minutise fe- 
orfum eo modo quo diftum eft,copulata:,his addantur. Veluti fi 
3 . 6 X ad,un g i <kbent,prius 3 ad 6 addantur,& fient 9. poft- 
ea-r &- T iimul addits faciunt— : qua: ad 9 adiungantur, vtomJ 
rnum fumma furgat 9^ . Eodem modo fiat fi complura integra 
& complures minutia: addenda: effent, vt priusintegra colligan- 
tur,poft copulenturminutia?, ex quibus fiueintegra, fiue minu- 
tia?,iiue ambo furgunt,addantur ad priora. 

v bic v n q. v e autem minutiaru minutia: interueniunf prius 
ha: ad fimplices minutias redigantur : & tum demum in fingulis 
fecundum ea quae fupri di&a funt, additio peragatur. 
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DE PARTIVM S VBDVCTIONE. 

a r t i v m fubduftio , cft fumma; partium propofitarum 

P minoris a maiorc fubtraftio:pcr quam reliftus partiu il- 
larum numcrus apparct . Oportct autcm fempcr vel mi- 
norem fumma a maiore, vel arqualem ab sequali fubtraherc . nam 
maior a minore fubduci nequaquam potcft. Propofitis itaquc bi- 
nis minutijs, atque vtrarunque numeratore in alterarum denomi 
natorem inuice in fpeciem crucis multiplicatis, illx minutia? ma 
iores efle dicentur,quarum numerator in alterarum denominato- 
rem duftus maiorem profcrt numerum. 

O.VAMOBREM fi binac minutis eundem denominatorcm 
habent,quarum alteras ab alteris cupias fubducere,minor altera- 
rum numerator a numeratore alterarum maiore, 11 insquales ex- 
titerint,fubducatur, & reliquum fupra denominatorem ponatur, 
linea interpofita.Exepli gratia.fi duas tertias a feptem tertijs fub- 
trahas,quinque tertia» remanebunt. i -f -f Vbi vero nume- 
ratorcs& dcnominatores repcrientur aquales,faftafubduftione 
nihil eritrcliquum. 

civ a n d o autem minutia» diuerfos denominatores habent, 1 
prius denominatorcs inrer fe multiplicentur:& confurgens nume 
rus denominator communis erit.Dcindepriorum minutiara nu- 
merator in pofteriorum denominatorem, & numcrator pofteno- 
rum in denominatorem priorum,ad forma crucis ducatur. Quod 
vbi faftu erit,fi numeri procreati fuerint injequalestminor a ma- 
iorefubducatur,& reliquum fupracommunem denominatorem, 
linea interiefta,ponatur.ExempIum illud efto. Siquis fubtrahere 
velit a quatuor quintis duas tertias , denominatoribus in fe du-i 
ftis,prius producatur denominator comunis. poftea quatuor nu- 
merator alterarum minutiarum in tria alteraru denominatore du 
fta,creabunt duodecim,alterum numeratorem.Iterum duo,altera 
rum minutiarum numcrator, in quinque denominatorem altera- 
rum multiplicata,gencrabunt dccem numeratorem alterum: qua» 
cum fint pauciora qudm duodecim,ab illis fubducantur:& duo re 
linqucntur: qux fupra denominatorem commune prius procrea- 
tum loccntur.fic fafta fubduftione,reliqua; erunt duae quintarde-- 
cim*. -f- a -f fubducuntur,& relinquuntur -^- . 

qv a n d o minutia: fubducentur ab integris , furTeccrit eas ab 
vno integro in minutias foluto, fubduccre:& quod ta de integris 
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quim deminutijs reftabit,totiusfubduc1:ionis erit reliquu. Velu- 
tifi-y- ( "ubtrahendac funt a iu fumamus i deu, & reftabunt n, 
ab illo autem vno demptis ^relinquentur y-:qua* copulata» cu 
ii,reftareraciutn-f :tantum fupereft fi -f a ttfubducimus . Aii/ 
integra minutiaru more,fupra lineam notant,cui vnitatem fubij- 
ciut, ad integra defignada.Deinde quafi minutiar a minutijs fub- 
duceda» eflcnt,poft obliqua numeratorum in denominatores mul 
tiplicationem, minorc produftu a maiore fubducunt, & fupra li- 
neam notat,cui denominatore fubdut. ita 7 in 11 du&a creat 84: 
& 4 in 1 ducla fociut4. qua> fubdufta ab 84, relinquunt -~ Ea, fi 
reducas ad integra,fient 11 -f . ita res ad idem recidet. f X-^- ~ 

a t s 1 minutiae ab integris & minutijs fubducentur, fieri po- 
teft vt qua; fubduci debent,minores fint illis qua? integris adiun- 
guntur.id quod fi acciderit,tum ab illis minutijs fubducantur, & 
integra intatta maneat.quibus adiun&um id,quod reftabit,totius 
fubduftioniseritreliquum.Velutifi-f iubducidebentd 6 -^,ip 
fis 6 integris manetibus^ -f fubducantur a eo modo quo di- 
ftum eft,& reftabunt & qua> fi 6 integris adiugantur,relinque« 
turexeafubdu£tione6" £r . Quod fi minutia» qua?fubducenda> 
funt,maiores fint his qua> integris adiungunturr tUnc de integris 
faltem vnu inminutiasadiunftasfoluatur,vtpoftqua vnu corpus 
cx his faftu fit:ab eo fiat fubduftio.Veluti fi -f ab 8 4- fubtrahi 
debet, folue vnu de i\\is 8 in fecudas, & fient f . i quibus deme 
-f , & reftat 7« . qua* fi iugas cu 7 reliais de 8:rclinquentur 7 -^: 
tantu reftabit fi -f ab 8 -f fubduces. Haec via multo breuior eft, 
cju&n fiquis omnia integra in minutias adiuftas frangat,& poftea 
ab eis alias minutias fubducat.id quod quidafaciut: qui ducetes 8 
ini,& 1 adiungetes,creant iquibus demut -f eomodo quo 
fupra* diftu eft,& reftant 7-^ . fic res ad idem recidet. 

qv a n do integra ab intcgris & minutijs fubduci debent, de- 
mantur integraab integris, & quod fupererit, totius fubduftio- 
nis erit reliquum. Veluti fi o & ij -f fubtrahenda funt,eximantur 
o d 1$, & reftant 4 vn* cum minutijs -| .ita fi o & 13 fubducas , id 
totum quod relinquitur,eft 4 -f . 

v e R v m fi integra & minutia* ab integris & minutijs fubduci 
debet,tuc vtraque integra feorfum in minutias adiuftas foluatur, 
vt vna minutiaru facies vtrinque cofiftat.pofteaque fubduftio eo- 
dem modo fiat,ficuti fieri folet quado minutia* a minutijs fubdu- 
cunturrqua perafta, denuo colligatur integra ex eo quod reftabit. 



L I B. I I. 23 

dato,eum duo in tria ducuntur,fiunt fex: qua» fi nihil prseterca fi 
cret,vidercntur integra.Cajteru quia non duo integra per tria,fed 
dua» tettiae vnius integri per tres eius quartas multiplicada? funt: 
fimiliter partium denominatores infe ducutur,vtparttum diui- 
fic?ne,qua: per denominatoris multiplicationem fit,(quanto enim 
magis denominator crefcit , tanto magis partes comminuuntur) 
nimia numeratoris augmentatio tantum corrigatur,quantu plus 
iufto creuerat,atque ea ratione ad aiqualitate rcdigatur. Ita poft- 
quam etiam denominatores in fe du£t,i creant duodecim , liquet 
fex duodecimas cue,quae alioqui fex integra videri poflent. 

forro fi per minutias velis integra multiplicare, aut minu- 
tias per integra:ipfum integrorum numerum per minutiarum nu 
meratorem multiplica,& producetur omnium numcrator.cui mi 
nutiaru denominator nihil immutatus fub linca fupponatur. Ve 
luti fi 2 integra per ~ , aut *4 per i integra multiplicentur,pro- 
crcantur 4-, qusefaciunt 1 -7. Alij integraad exemplum minu- 
tiarum ita fcribut, vt numcrus integrorum fupra breuem li neam 
notetur,& fub ea reponatur vnitatis nota,quac integra illa efle fi- 
gnificet.iuxta quae fic fcripta,quafi minutiae e(Tent,veras apponot 
minutias , quas in ea ducunt. Deinde numeratorem integrorum 
per minutiarum numeratorem, harumque dcnominatore per de- 
nominatorem illorum multiplicant: qui modus & expeditus eft, 
& res ad idem recidit . nam cum ipfa vnitas integra defignans a- 
lios numeros non multiplicet , denominator femper inuariatus 
manet.ita -f du&a in -^, faciunt - J . 

s 1 c obiter expedita eft partium duplicatio: quam fpeciem qui- 
dam lcparatim tra&anr. 

s 1 a v t e m pcr minutias volcs integra , alijs minutijs adiun- 
£ta,multiplicare,vel e conuerfo minurias per intcgra minurijs ad* 
iun&a:reduc prius integra in minurias fibi adiun£tas,ipfa integra 
multiplicando in illarum dcnominatorem, numerbque procreato 
illarum numeratoreaddendo.cui numeratori fic accumulato,mi- 
nutiarum illarum adiun&arum denominator fub linea fubdatur. 
Deinde ipfse minutise iuxtaalteras fcribantur, numeratbrque per 
numeratorem . & denominator per denominatorem multiplice- 
tur.Puta fi duo integra cu duabus feptimis per duas quartas mul« 
tiplicanda fuerint,duo in feptem dufta creabunt quatuordecim: 
quibus duo,quse funt in numeratore addita,producent fexdecim. 
is erit numerator , cui denominator fepte capiens fub iinca iungt 
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debetl Deinde numerator in alterarum numeratore du&us crea- 
bit triginta duo: denominatorefque itidem in fe ducti , producet 
viginti o&o.fic i integra & -j redu&a creant ^ . quse per -j mul- 
tipIicata,componunt I^.Eavnum integrum faciunt,& ~. 

q„v a n d o integra in integra minutijs adiun&a ducenda ftint: 
prius integra minutijs adiunfta in fociarum minutiarum faciem 
reducitOjipfa integra in illarum denominationem ducens,nume- 
rbque produ&o numeratorem addens.cui numeratori fic coacer- 
uato, denominator fub Iinea fubdatur. iuxta quas minutias inte- 
gra minutiarum more,fupra lineam notentur,fubie&a his vnita- 
te.Deinde numeratores in numeratores ducantur, itcmque deno 
minatores in denominatores,ficuti fit in minutijs. Veluti fi 9 in 5 
-f duceda fint, 3 in % dufta facient if.quibus addita 4,creat z -y .po 
ftea 9 in 19 dufta producent i7i:qua» fupra linea ponantur.Ite fe- 
mel 5: faciuts', qua? fub linea locentur. Ita ex hac multiplicatione 
fient x ^f. qua» fi ad integra libet reducere,creabunt 34 -7 • 

a t s 1 integra & minutia» in integra & minutias duci debent,' 
veluti 3 4" in % 4" > vtraque integra prius in minutias fibi adiu&as 
redigantur,& poftea minutiarum more multiplicatio fiat. Itaque 
in prioribus illis 3 in 9 du&a creant 27. quibus numerator 4 adiu- 
&us producit . Similiter in alteris fiat. f in 8 dufta faciunt 40. 
quibus numerator 3 additus^educit- 1 !- .Ia ver6 ■fj- du&a* in -§ pro : 
ducunt^jj- . qua? ad integra redu&a» faciunt 18 jr . 

vbicvnq.ve autem minutiaru minutias interueniunt: prius 
ha» ad fimplices minutias redigenda: funt,& poftea in fingulis,fc 
cundum ea quse fupra* di&a funt,multiplicatioperagenda. 

DE MINVT IARVM PARTITIONE. 

artivm diuifio,eft duorum fragmentorum,alterius al 
p terum oblique fecantis ,per multiplicationem in vnu co- 
itio, per quam tertium enafcitur fragmentum , ex vtriuf* 
que illorum a»quali complexU generatum.In omni autem partiti 
diuifione fragmentum partibus diuiforis fungens a parte finiftra* 
poni debet,fragmentum vero diuidendum a dextra. quemadmo- 
dum fit in integris,vt diuifor finiftram occupet. Deinde fragmeti 
diuidendi numerator in diuiforis denominatore mtiltiplicetur,& 
enafcetur fcftionis numerator.Poftea denominatordiuidendi fra- 
gmenti in diuiforis numeratorem ducatur ; & partitionis deno- 
minator proucniet.quifub numeratore prius procreato, linea in» 
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terie£h,fupponi debet. Ita ad hunc modum numeratbrum in de- 
nominatores,& denominatoru in numeratores multiplicatio obli 
que in formam crucis diui Andrcx fafta, fragmentum procreabit 
diuiforis & diuidendi vim pariter comple£r,ens . Exempli gratia. 
Si per tres fextas diuidere duas tertias voles,multiplica duo in fex: 
& fiunt duodecim, numerator operis . Deinde tna in tria ducan- 
tur &jprocreabuntur nouem,feaionis denominator.Sic per 4di- 
uifa» xfacnint-5-. qux,fiearum numerator per dcnominatorem 
fecetur,integrum vnum & tertia vnius integri partem conftituut. 

s v n t qui iubent in minutijs diuidendis, diuiforem a dextra 
poni,quafi ld magni referat.qui cur id fieri fic velint,nihil video, 
quando illi ipfi prxcipiunt fragmenti diuidendi numeratorcm in 
diuiforis denominatorcm,contraque diuidcndi denominatorem 
in numeratorem diuiforis duci . Quod prxceptum fiquisferuet 
nihil omnino refert ab vtra parte diuifor fteterit : id quod res ipfa 
ante oculos pofita palam indicabit, fi in medio fragmentum diui- 
dendum , atque vtrinque idem fragmentum fecans ftatuatur ad 
hunc modum-4-X^-x4- Nam fragmenti medij diuidendi nume 
rator in diuiforis denominatorem, vel a finiftra, vel & dextra du- 
aus,eundemcreatnumerum,fimiliterque diuidendi denomina- 
tor in numeratorem,vel finiftrum, vel dextrum multiplicatus ide 
faciet . Quamobrem cum in integris diuifor finiftram teneatmon 
temere aliud in partibus ftatuemus , prxfertim cum in explican- 
dis dirBciilimis quibufquequarftionibus , in quibus minutia? in- 
terueniunt,ha;, qua? diuiforis funguntur partibus, fuapte natura 
finiftram teneant . id quod in fequenti libro pafifim cuiuis licebit 
cernere. Quas minutias, quando ad diuifionem ventum erit fi de 
fuo Ioco in dextramtraniteresjlaborem geminabis. 

s i q.v ae r i s cur ita in minutiarum partitione multiplica- 
tio m formam obliqux ctucis fiat,ratio illa eft.-quod minutiarum 
cxilitas fit per denominatoris multiplicationem. quanto enim ma 
gis ille crefcit,tanto magis hse comminuuntur , & numero plures 
fiunt. At econuerfo numeratoris incrementum vel integra progi 
gnit.-vei partes multo propiores integris.Itaque cu minutiaru in- 
terfemultiplicatio, ex numeratoris direfto in alteru numeratore 
ductu, denominatorifque iridem in alterarum denominatore con 
ftet^quemadmodum proximocapiteedocuimus: minutiarum ve- 
rd diuifio^qua; fuapte natura multiplicationi cotraria eft,per mul- 
tiplicationem fieri etiam ipfa debeat, vt tertiu his mutua fcftionc 
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coeuntibus fragmentum enafcatur, quoniam altera illa multipli- 
catio conficitur direfte. hsc,quae partes fecat , necefle cft obliquc 
fiat vtalterarum numerator in alterarum denominatorem,deno 
minatbrque alterarum in alterarum numeratorem ducatur.alio- 
qui feftio nimia redderetur.nec ad aiqualitatem res poflet^perdu- 
ci. Veluti in exemploiam dato,quando per 4 diuidere *y volu- 
mus.-multiplicantes tria diuidendi denominatorem per tria diui- 
foris numeratorem,fi nihil prxterea faceremus,videremur per tria 
integra partes ilias fccare-.atque ita diuidendo, nimium excedcre- 
mus.Sed quoniam illa tria per qux diui(imus,non erant tria inte- 
gra,fed crant tres fextse, propterea diuidendi numeratorem in fex 
diuiforis denominatorem ducentes , corrigimus exceflum illum, 
atque ita partitioncm ad aequalitatem reducimus.tatum enim di- 
uidenc^i numeratorem fupplemus,quantum plus iufto dcnomina 
torem eius auximus,partes minuendo. 

e n t i b i expeditam partium diuifionem.quavt pleniusper- 
nofcas,illud obferuare oportet,tres earu fecandi eflfe fpecies. Vna 
cft,quando partes maiores i minoribus fccantur. in qua fpecie na 
fcuntur minutise,quae plus quam vnum integrum creant. Exem- 
plum.fi per f- feces -f > oriuntur 4 , qua: vnum integrum & dt 
midium componunt. Altera,quando a?quales partes diuidunt *- 
quales,exquavnumcreaturintegrum.Exeplicaufa fiper t di- 
uidas 4-,fiuntex ea feftione 4: qu* vnum integni faciunt.Ter 
tia eft vbi partes minorcs diuiduntur a maionbtisnd quod in mi 
nuti/s V*penumero euenit. fic enim h* coire poftunt. In hac par- 
tes procreata» minus reddunt,quam vnum lntegrum. Exepli gra- 
tia.fi per 4 ,fcces 4 --prodeunt f quar tertia parte minus, 
qtidm vnu integrti edunt.Et vt fcias que fcnfum afferat minutia- 
rum partitio: primo numeru alique inueftigare oportet,qui vtraf 
que minutias.tam quae diuidunt,quam quz diuidend* funt, cori 
tineat.id quod facile fit,fi vtraruque denominatores inter fe mul- 
tiplices, deinde in numero illo procreato duos numeros minores 
exquiras:alterum,qui partes diuidendas:alterum, qui partes diui- 
fores referat. Ita deprehendes nihil omnino interefie vtrum alte- 
rum illoru ruimerorum pcr alterum diuidas ,an partcs alterasper 
alteras.Exempltim in prima fecandi fpecie,vbi per ^ fecamtis \ .(i 
numerum quxrimus, qui f & f capiat,tria in duo dufta, fex no- 
bis crcant. qui numerus vtrafque minutias c6ple£titur. Poftea in 
fex,prius numerum inueftigemus qui vnam eorum tertiam expri- 
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mat.is erit duo. deinde iterum in fex altemm numerum inquira- 
mus,qui creet vnam eorum fecundam:& tria efle comperiemus. 
Quibus numeris inucntis,nihil referre deprehendemus,vtrum per 
~ fecemus 4, » n tri* per duo. Nam vtrobique res ad idem re- 
cidet: quippe cx partium fe&ione proueniunt tres fccunda? , quar 
vnu integru & dimidiu faciunfnam numeratoris per denomina- 
torem partitio vnum in numero partitionis producit, vltra qucd 
vna fecunda fupereft.id quod itidem eueniet fi tria per duo feces. 
Alterum exempium in fccuda fecandi fpecie,Si pcr 4- diuidas -J- : 
inde prodeunt -J , quaj vnum integrum creat. Idem furget fi qua 
tuor diuidas per quatuor : quippe in o£tonario numero exdeno- 
minatorum in fe duttu procrcato 4 vnam fecundam,& 4 duas 
quartas faciunt. At in tertia fecandi fpecie, quado maiores partcs, 
diuiforis funguntur partibus , quemadmodu tunc in integris fe- 
c*tio fieri nequit,nifi minor numerus vel in fpecies fub fe conten- 
tas multiplicetur , vcl in minutias foluatur , ficuti mox dicemus: 
ita dum minutiae coeuntes fic fecantur,huiufmodi paititio nil ni- 
fi minutias parit , quippe qua: vnum integrum nequeunt sequarc. 
quia quot partibus numerator a denominatore fuperatur , totidi 
defunt ad integrum componedum. Veluti fi per 4" feces 7- : pro- 
deunt -7 . Quod perinde vaJet ac fi duo per tria diuidere molft- 
ris.nam in numero fenario vtrafque complefbcnte minutias, tria 
vnam fecundam,duo vnam tertiam faciunt . Quae fe&io in inte- 
gris fieri nequaqua poteft,vt vterque numerus integer maneat, id 
quod mox expiicabimus . Quamobrem quando partes quadibet 
per alteras quafuis partes diuidendse proponuntur : hoc fignifica- 
tur,vt partes illac alicuius numeri propofitae diuidatur per alteras 
eiufdem numcri partes propofitas. 

praeterea cum in integris multiplicatiofemper augeat, 
partitioque diminuatrin minutijs contni euenit, vt ea» multiplica 
do decrefcant,& augeatur partiendo. Nam fi per vnam tertia vna 
fccunda multiplicetur.procrcatur vna fexta, qua» longe minor eft 
qudm vel vna fecunda,vel vna tertia. At e Conuerfo,fi per vna tcr 
tiam vna fecunda diuidatur: fiunt tres fecundse : qusc vnum inte- 
grum & dimidium coponunt, quod longe plus eft qua^m vcl vna 
tertia,vel vna fecunda. Veruntamen qui minutiarum naturam ea 
cffe memincrit, vt quanto magis in numero denominator crefcit, 
tanto magis quantitate partes diminuantur , id quod ante^facpius 
admonuimus.ftatim mirari definet cur minutijc multiplicado de- 
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crefcant , cum in his numeri incremcntum diminutionem affcrat 
quantitatis , & denominator pro rationemagis quam numerator 
augeatur . Maius mirum prima facie videri poteft, quomodo par 
tes diuidendo crefcant : fed nec id quidem quempiam turbare de- 
bct, qui partium diuifionem ab integroru loge diuerfam eife per- 
nouit.Etenim illa fit per fubdu&ionem diuiforis a* numero diui- 
dendo toties repetitam,quoties id fieri poteft. Ha?c aute per duo - 
rum fragmentorum obliquam in vnum coitionem,per quam ter« 
tium exoritur fragmentum ex jequali illorum complexu produ- 
ftum.Quare quoniamultiplicationis natura eft vtpartes edat mi 
noresrpartitionis quac ei contraria eft,efle debet, vt partes inftau- 
ret, pleniorefque cas reddat. Cui rei no abfimilc quiddam nonu- 
qua in integris videre licct, fiquis minutiores nummos ad libraru 
aureorumve fumma cupiat redigere.idquod fit per fe£tione,(i per 
illum nummorum numerum,quo libra vnaaut aureus vnus aefti- 
matur, vniuerfus nummorum numerus diuidatur . Itaque quan- 
do minutiaz per minutias fecantur,omnia maiora fiunt,quemad- 
modum aurei atque librse congeruntur ex minutioribus nummis. 
Quocirca partium diuifio nihil aliud eft, quam inueftigatio quas- 
dam quot & quas partes cx duabUs fragmentis ad tertij fragmen- 
ti procreationem pariter per feftionem coeuntibus oriantur. 

s i av ae vero minutias per integra fuerint diuidendas: ab ea- 
rum finiftra numerus integrorum fupra lineam fcribatur , veluti 
minutiarum numerator qmdam,fub quo,linea interieaa,notetur 
vnitas:qua?,quafiquidam denominator,integra defignet. tumque 
multiplicatione in formam crucis fafta , fic fiat diuifio quemad- 
modum in ali/s minutijs.Nam fi per —diuidantur ~ : poftquam 
in fpeciem crucis multiplicatio fiet,orientur-f . Alio modo id fie 
ri poteft,& res ad idem recidet:vt denominatore manete inta&o, 
numerator minutiarum per numerum intcgrorum in partes as- 
quales, fi fieri poteft, dmidatur. Veluti fi per z integra -f fecentur, 
fient 4 • Alioqui fi numerator per integrorum numerum in par- 
tes a?quales fecari non poflit, numcrus integrorum in denomina- 
torem diuidcndi fragmenti multiplicetur,& res erit confefta: ficu 
ti fi per i intcgra fccentur,prouenient 4 • 

sic obiter expcdita eft partium dimidiatio,quam fpeciem 
curiofi quidam feparatim tra&ant , cum longe fit facilior qua*m fi 
quis eas per tria,quatuor, aut quenuis alium maiorem numerura 
fecare velit. 



a t $ i minutia? per integra & minutias fccanda» proponun- 
tur : prius integra in minutias fibi adiunftas redigantur , vt vna 
de his minutiaru facies appareat.qua»,quia diuiforis partibus fun- 
gentur, finiftram occupabunt:aliae vero minutia^quse feftionem 
pati debent, dextram.deinde multiplicatione in formam crucis fa 
fta y minutiarum more,diuifio peragatur. Vcluti fi pcr 2~ partiri 

— voles.prius adiun&arum minutiarum denominaton in zdu- 
catur,& ficnt4. quibus additus numcrator i, educit-j--' per quas 
fi feces -^- , ex ea partitione prouenient ts. 

Q.v 6 d s i integra per minutias diuidi debent , intcgra qui- 
dem minutiarum more,fupra lincam , cui fubdatur vnitas,a dex- 
tra locenturrminutia* autem i finiftra. Cartera ver6 qua» de mul- 
tiplicacione in formam crucis facienda iam diximusmihil immu- 
tentur.Exempli gratia. fi per ~ fecare vis -f , enafcentur 

p o r r o fi integra per integra & minutias diuidenda funt, 
poftquam integra,quai minutias adiun&as habent, in earum for- 
mam redacta erant, a finiftra locentur , quod diuiforis fungantur 
partibus:ca;teraver6expediantur ficuti proxime diximus,quado 
integra per minutias fecantur . Veluti fi pcr i fecanda? funt -r, 
minutiarum adiun&arum denominator 3 ducatur in z , & fient 6 
quibus numerator 1 additus creat -f- . per eas autem fi diuidas -f, 
inde prouenient .quaefaciunt 1-7-. 

A t s 1 integra & minutix per minutias fecanda» funt : prius 
integra in minutias fibi adiunttas redigantur,vt vna de his minu 
tiaru facies fiat . dcinde a dextra pofitae,per alteras minutias frag 
metoru more fecentur . Veluti fi per 4 partiri ? ^ voles : c in 4 
ducantur,& 20 prodibunt.quibus numeratorem 3 adde,& furgent 
-5 . Poftea multiplica 4 denominatorem diuidendi fragmenti in 
% numeratorem diuiforis,& producetur lo.Deinde numerator di 
uidendii* ducatur in denominatorem diuiforis 6,& furgent 138. 
quae fi per 10 fefta ad integra redigantur,proferent 6 To . 

ad evndem modum fiat fi integra & minutia: per integra 
fecanda? funt.id quod quando acciderit,ipfa integra & finiftra lo- 
cata minutiarum fpeciem induant,vti fupra* diftum cft. 

q.v a n d o ver6 integra & minutix per integra & miniitias di- 
uidi debent, prius vtraque integra in minutias fibi adiun&as feor 
fum redigantur,vt omnia minutiarum fpeciem vtrinque referant. 
Deinde minutia* quse diuidendse funt.a 4 dcxtra locata?,per alteras, 
fragmentorum morefecetur.Veluti fi per 3 t partiritf y cupis: 3 

g.i/. 
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in omultiplicata,& produ&o numerator additus,facient -y . Itc 
6 in 7 du&a,produ£toque numerator adiun&us proferent *j . Po 
ftea fi per -^f- fecetur ex eapartitione prodibunt. quae ad 
integra redu£he faciunt I -ioj . 

VBICVNQ.VE aute minutiaru minutiae interueniunt , prius 
hae ad fimplices minutias redigendae funt , & poftea in fingulis, 
fecundum ea qusefupra* difta funt,diuifio peragenda. 

si capere experimentum libet an partitio re&e fa&a Gt, 
fe£tionis numerum lndiuiforem multiplica,& numerus diuiden- 
dus producetur. nam multiplicatio diuifionem, & multiplicatio- 
nem diuifio probat in minutijs,quemadmodu fit in intcgris.Igi- 
tur quando per y fecantes 4" educimus 4 , quse faciunt i — re 
fte diuifum eiTe probabimus , fi -Jr indiuiforem y ducemus.ita 
4~ producentUr,qua> ad minimam nomenclaturam reda£te faciut 
T • quod fragmentum diuidendum erat. 

in minvtiis opersepretium illud admonere putauimus, 
in quo multum exercitatos labi fxpenumcro vidimus , Quando- 
cunque minutise qua» diuiforis funguntur partibus , & qua: funt 
diuidendse , eundem denominatorem habent, qui in vtrifquefuo 
numeratore minor reperitur ,maiorque exiftit earum numerator 
qua> fecandae funt , quiim quje fecare debent : quoniam tunc in 
vtrifque , minutia; totidem integra reprsefentant quoties vtriuf- 
que numerator denominatorem fuum continet , partitio nequa- 
quam oblique in formam crucis fiat, ficuti fit in minutijs, fed de- 
nomiriatoribus manentibus intaftis , maior diuidendi numera- 
tor per diuiforis numeratorem , qui minor eft,integrorum morc 
fecetur. Alioqui fi fupputator illas ficut minutias diuideret incau 
tus,cum integra definent, & minor numerator maiore partiri pof 
f?t,in labyrinthum inextricabilem ignorans fefe immergeret. Ex- 
emplis rem illuftremus . Efto per -j fecanda» eflent-j- , denomi- 
natoribus vniuiquc nihil immutans, feptem per| diuifa educent 
vnum integrum & duas quintas. Aut fi per -f partiri cupias~,per 
o&ofecans decem,vnumintegrum procreabis: ficfupererunt -f, 
quae reddunt-—. 

Et quanuis in his exemplis nihil referre vidcatur vtro ea modo 
fecentur,cum etiam fi minutiarum more fieretpartitio,nihilomi- 
nus poft redu&ione minutiar u ad integra res ad ide recideret : ta- 
me prsterquam quod via iamonftrata illas reducendi vitat amba 
ges , multa* fupputationes occurrent in quibus error immenfu* 
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6rietu"r,fi ritu partium ea diuidas.Et prajfertim vbi ex diuerfis in- 
tegris, oXyanjs minutijs in vnum additis , vnus omnium diuifor 
colligitur, qui multa & variafecare debeat. Id quod in explican- 
dis numerorum nodis, in fequenti hbro manifeftum per exempla 
faciemus. 

in integris numeris maior non diuidit minorem: cum 
in minore maior non cotineatur.-vti fuperiori Iibro,de partitionc 
pra?cipientes, admonuimus . Ca?terum maior numcrus minorcm 
frangere in minutias poteft . Et vt fcias quonam modo ea feftio 
fiat,qubtque & quales partes faciat.illud obferua,vt minorem nu- 
merum diuidendum fupra breuem lineam du&am,numeratorem 
ftatuasr maiorem vero qui diuifor eft,denominatorem lineae fub- 
ijcias.fic tot enafcentur partes,quot diuidedus,qui numerator eft, 
vnitates capit.tales autem erunt,quales denominator, qui diuifor 
cft,demonftrabit. Qusc continuo ad minimam fui nomenclatu- 
ram reda£bE manifeftabunt quot & quales partes prodeant,quan 
do maior numerus in minutias diuidit minorc.ExempIum,Si per 
yy fecare i% velimus , fiunt -||.quae ad minimam nomenclaturam 
reda&ae raciunt 4 . Itidem fi per 40 partiri cupiamus 1?, feftio fa 
cit -Jf ,qua» funt -f • Similiter (i per 13 fecare velimus 7, prodeunt 
. Minor numerus fupra Iinea numerator efFicitur , quod in mi- 
nutijs is locus fit numeri diuidendi. maior ver6 numerus fub li- 
nea denominator fit : qu6d eum Iocum in minutijs diuifor obti- 
neat.Et quemadmodu fi numerator maior efiet,denominator mi- 
nor eum fecans proferret integrarfic e' conuerfo,quando denomi- 
nator numeratore maior eft,enafcuntur minutix: quibus tantum 
deeft ad integrum componendum,quanto numerator denomina- 
tore eft minor.Ita numerus minor diuidi per maiore duobus mo- 
dis poteft. vel quando res a minore numero numeratx ducuntur 
in lpecies fub fe contentas:vt numerus produftus maioris feftio- 
nem ferat . veluti fi vnus aureus inter quatuor viros diuidendus, 
multiplicetur in minutiorc pecuniam,vt in quatuor partcs diftri- 
bui polfit. vel quando numerus maiorminore in minutias fecatr 
id quod fieri poteft eo modo quo iam diximus. Ha?c quanquam 
attinent ad fe&ionem integrorum, quia tamen huiufmodi parti- 
tio producit minutias,de quibus ibi prarpoftere fuiflet dicendum, 
tn hunc locum potius releganda fuerunt. 
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vadrati & cubi lateris inueftigatio eodem modo fit 
ct in minutijs quo in integris fieri folet, nifi quod gcminan 

di:s eft labor, cum tam in numeratore quam in denomi- 
natore radix fit quatrenda.Latus autem in numeratore inuentum 
numeratoris erit radix.quod vero ex denominatoie cruetur,deno 
minatoris radix habebitur.inter quae,linea media fccanda eft.Exc- 
plum de latcre mintitiaru quadrato.Si de tt radicem cupis erue- 
re,numeratoris radiccm inuenies c,denominatoris 4. Sic linca di- 
ftinguente , fiunt . Similitcr deij-radix quadrata capit — , & 
reliquse fupeifunt-jj. Radix yerd cubica eatundem minutiarum 
habet & rcftant 

DE RADICIBVS PROPIVS INVENIENDIS IN N V- 

mcris neque quadratis neque cubis. 

b 1 1 n numero,qui neque quadratus eft,neque cubus,ra 
V dix eft inucnta, fcmper aliquid crit reliquum , fiue in pri- 

ma inueftigatione ld eueniat,fiue in vlteriore:dequa iam 
dicemus. Nam fi nihil reftaret, is numerus, quadratus,aut cubus 
eflet.Nonnunquam autem in amplo numero reliquum ipfum in- 
gens erit. Prima nanque inueftigatio radiccm deprchendit maxi- 
mi numeri quadrati, aut cubi in his contenti : inter quem & nu- 
merum illum, qui neque quadratus,neque cubus proponitur, ip- 
fum rcliquum differentiam manifeftat.Quocirca in ciufmodi nu- 
meris veram radicem aflequi nunquam licet:tametfi propius mul- 
to,qudm in prima inueftigatione fa&um eft, accedi poteft:vt fcias 
quot partcs cuiufuis denominationis fuperfint.Id quod in quadia 
tis fiet ad hunc modum. 

p o s t primam in integris radicis exquifitionem , in qua reli- 
quum fupereftmumerum illum non quadratum, cuius in integris 
radix inuenta cft , per denominatorem cuiufcunque partis, quam 
optas,multiplica.Deindc pcr eunde denominatorem iterum mul- 
tiplica numerum produ&um. Quod cum fa&um erit,radicemnu 
meri per fecundam multiplicationem produfti,exquire. Ha:c nan 
que radix fecunda cunc"fcas illius denominationis partes in nume- 
ri primo propofiti radice contentas demonftrabit . Atque ideo fi 
perpartium tfenominatorem radiccm illamfecundam feces : nu- 
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merus feftionis pro&ret prfm* radicis inreera ■ Sr n^Ji • ■ • 
parresaliquorilliusdenominarionis. C*te?L'S "'^ 
femper reftabnnt.qu* minus ouam vna partem SZ „T 
tegrumformandum parres ilte nunquam deduei ou Ca „r 

v E r b i gratia.f! fcire liber q U * fit radhc niZJ a ■ . 
efle , deprehedes, & quaruor erunr t^tlZVc^T 1 ^ 
qiiatts vnius integri fuperfint in radice • Pri™. J C,IS Quot 
mu.t ip lica >& proicunt ttigmta duo ^m^em ta l? ^ 
ruor ducito,* producentur u».Bu^&ZSS^Z^" 
perfcrutans comperieseam ...totidem na-qu7q U Sm T* 
nar,, numeri radice.hoc eft.dno integra.S qu * 
prem in minnti/s reliq U a,q u * q Uart am 

vltraprimam inneftigationem , qu* » intL, in r^ ? e 
fecunda ttes prsterea .quartas ^pZ^J^ 

rres quarras fupertint: ad eundem moffii& mte{ L ra & 
t>bus exquirendis iam diftum eft.numerum cui u - rll^T P " 
do indagafti, femel in denomina orem P £l™* l ? f m fcCUn - 
duftum ducere debes: atque in numem fT ln P ro 

inueftigare.qu* poftquaT nuenta e £ 2 °^ Iidk£ 
rionis parrium particuIaTin „,Z ent > eunaas u 'ms denomina- 

^JSSS^J^^^ ta « lee con. 
particularum feces.numerus feaionis p «tes nominatotem 

do produ4iS TnuT, 5 nUmeri f " Penorl ««"plofecun-- 

« » o^K^Siyr* vnius partis auar - 

ros partitionis moft ab,"" & v„ U m £Z? P " ^A' 1 "" n " me 
eomperiemus in oclonariiradice vn™ reIlauurn -Q>» ratione 
duo^ntegta & tteVqua^ * ^S&E^T""' 
partis quatte cotineri. Qu6d TcJla^Zu ^T*" 1 Vn ' US 
di:poterit ad eundem mofcm eti™ ^T, mp " US pr ° 8re - 
teriores petfcrotari.. paruculanim parriculas vl-. 

omnia^VnLrrrr-^ ^^^» ™ Jm 

uant. mti quod numeru Ulum non cubum, cuius radix in 



intcgris inuenta eft,non folum per denominatorem partis,quam- 
cunque voIes,multiplicare oportet , & iterum in produ£him:fed 
(vt ratio cuborum poftulat ) tertio denominatorem illum in nu- 
merum ex fecunda multiplicatione produftum ducere debemus. 
Quo fiet vt numeri tertio produfti radix inueftigata cu&as illius 
denominationis partes in primi cubi radice cotentas manifeftet. 
Itidem etiam progredi licet ad partium particulas in his inuefti- 
gandas. 

A l i o m o d o per compendium id fieri poterit,ad hunc mo- 
dum,vt denominatorem partium quas exquiris,femel in reliqun, 
quod poft primam in integris radicis exquifitionem reftabit , at- 
que iterum in productum ducas. Poftea per eundem partium de- 
nominatorem radicem ipfam in integris inuenta multiplica, nu- 
merumque illum partium radicis fic produ&um duplica . Dein- 
de numerum qui ex denominationis partium femel in radicisre- 
liquum,atque iterum in produftum multiplicatione produ&us 
eft, fic diuidere per numerum ex duplicatione generatum debes, 
vt tamen tantum fuperfit, quantum numerus fectionis poftea in 
feipfum du&us,propemodum delcrc fubduftus poffit . Na in his 
numeris non quadratis femper ( vti diximus ) aliquot minutix 
reftabunt.Ita numerus fectionis radicis partes ex reliquo nafcen- 
tes monftrabit.Verbigratia, Si ex oftonario radicem quseris: in- 
uenies eam i, & fuperfuntquatuor. Iam fi fcire cupis quot quar- 
tae fint in reliquo,multiplica quatuor reliquum per quatuor deno 
minatorem partium quas quaeris: & prodeuntfedecim. Iteru de-j 
nominator guatuor in fedecim duftus creat fexaginta quatuor. 
Deinde radicem z multiplica in denominatorem partium qua- 
tuor,& fient 8. duplica produ&um g,& procreantur fedecim.Iam 
vero fi diuidasfexaginta quatuor per fedecim*,quater in illis diui- 
lbr haberi poteft,fed tunc nihil reftabit quod numerus partitionis 
poftea in fe du&us deleat.quare fi femel minUs,quim alioqui fie- 
ri poflet, diuiforcm fcdecim tollamus, ter fedecim facient quadra- 
ginta o£to:& fupererunt adhuc fedecimrd quibus fi numerum fe- 
ttionis * in fe du£him,qui facitnouem,fubducas, reftant fepte.fic 
numerus fectionis oftedit,ex reliquo radicis fieri tres quartas,pra% 
ter minutias reftantes 7. 

A t s 1 1 n hoc exemplo partium particulas inueftigare perges^ 
veluti quartarum quartas : denominatorem particularum , quas 
qu*ris,nempe quatuor femel in reliquum poft fecuncfem radicem 



loc 



partium muentam reftans, videlicet feptem ducito: indeque fient 
viginti o&o. Iteru etiam eundem denominatorequatuor in pro- 
duftum viginti o&o multipiicato:& furgent 112. Poftea earudem 
particularum denominatorem quatuor ducere oportet in omnes 
partes totius radicis ha&enus inuentas, quaefunt vndecim: nam 
duointegra qua> prodierut ex prima inucftigatione, & tres quar- 
ta? quae ex fecunda,faciunt vndecim quartas. quo fiet, vt quatuor 
in vndecim du&a procreent quadraginta quatuor : quem nume- 
rum produ&um fi duplices,nafcentur o&oginta ofto.Per ea au- 
tem fi fic diuidas 112, vt numerus fe&ionis poftea in feipfum du- 
c*his,quoad fieri poteft,totum diuidendum auferat,vnitas diuifor 
fumcict:ita oftoginta o&o femel a 112 extratta,relinquunt vigin- 
ti quatuor : & poftea vnitas in fedu&a adhuc vnum creat : quod 
auferendum eft & 24,& reftabunt viginti tria. Ita numerus fe&io- 
rris vnam quarta vnius quarta» ex fecundo reliquo prodire mani- 
feftat:&fuperfunt2$. Hac ratione etiam vlteriores particularum 
particulas,quatenus progredi velis,confe&ari licet. 

rationem verd cur quadratum per denominatorem par- 
tium bis fit multiplicandum, Socrates apud Platonem Menonis 
puero reddit. Cuius fentetiam paucis explicabo. Quadratu linea: 
bipedalis quatuor erit pedumma cum figu ra duos pedes longa & 
vnumalta,duorumfitpedum, \ZJ_J fit vt figura duos pe- 
des longa & itidem duos alta ,quatuor pedum exiftat. | _ O 
Quadratum autem duplae longitudinis fedecim capiet ] | | 
pedcs . quoniam cum figura l ongitudine dupla & fola duor um 



pedum altitudi 
ne pedes o&o 
comple&atur, 



figura,qua; longi- 
tudinis dupla»,& 
altitudinis etia du 
phe erit , fedecim 
pedes capiet. 
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SIM niTERin omnibus alijs quadratis multiplicandis opus 
eft duplici multiplicatione: quoniam prima multiplicatio folum 
auget in longitudinermat fecunda quse fit in productum, altitu- 
dini tantundem adijcit. Exempli caufa,Efto quadratum propofitn 
quatuor. fi libet inquirere quadratum,cuius quodque latus duplu 
fit ad quodquelatus ptopofiti quadrati: duplica quadratum pro- 
pofitum:inde o&o nafcuntur,& tantum figura creuit in longitu- 
dinem. Longitudo enim dupla euafit, fed altitudo inuariata ma- 



net. igitur quadratum non eft . Quare fi iterum duplices produ- 
£him : inde fient fedecim. atque ita tantundem etiam in altitudi- 
nem crefcet,cum fit dupla ad altitudinem priorem. Quod autem 
Socrates in lineis puero fub oculit demonftrauit , id Euclides in 
numeris, qui formari poflunt in modum quadratorum,do£t.is ra« 
tione patefacit,cum inquit,Si fuerint duo numeri,ambo quadra- 
ti, erit proportio alterius ad alterum, tanquam fui lateris ad latus 
ilIius,proportio duplicata.Si ver6 ambo fuerint cubi,erit propor-; 
tio alterius ad alterum^tanquam fui lateris ad latus i!lius,propor- 
tio triplicata. 

q.v6d fi compendij dati rationem quaeris , id ita habere fub 
oculis videre licebit, hoc exemplo . Finge numerum propofitum 
efle tria,huius radicem conftat efle vnum , & fuperfunt duo. Iam 
fi fcire libet quot quartse vnius integri ad 
illaduo refpondere debeant, duc denomi- 
natorem quatuor in tria, & fient duodecim. 
Iterum multiplica quatuor in produftu duo- 
decim, inde nafcentur quadraginta o&o. 
Huius numeri figuram quadratam efforma, 
hoc modo. 
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i n h a c figura fedecim refpondent ad maximum quadratum; 
fub primo numero 9 . nam ex duftu quatuor in vnum , & ite- 
rum in produ£him,fient fedecim. Itaque hoc quadratum refeca- 
bis,cuius radix nota 4(quia nafcitur ex duftu radids integrorum 
in denominatorem partium ) ad radicem vnum in integris prius 
inuentam refpondet. Quod fupereft autem,refpondet ad reliqua 
numeri primo propofitit quippe quod nafcitur ex du£hi denomi- 
natoris partium quatuor in reliquum 2 , & iterum in produ&um 
o&o , ex quo procreantur triginta duo . Ex ijlis autem triginta 
duobus, quaj vltra quadratum, quod eft fedecim, fuperfuntrduo- 
decim illa , quae gnomonem extremum non abfoluunt (voco au-' 
tem in numeris gnomonem , id quod conftat ex duobus nume- 
rorum lateribus angulum reftum facientibus , inftar gnomonis 
geometrici ) veluti reliquu maximi quadrati triginta fex fub qua- 
draginta o£fco refecanda funt.Ita reftant gnomones duo,qui cum 
quadrato fedccim quod refecuimus , conficiunt maximu quadra- 
tum 36 fub 48 contentum: adijciuntque radici fuperiori quatuor,' 
quae ad radicem vnum in integris inuentam refpondet, duas vni- 
tates-.vti in figura Iiquet. & reliquum huius quadrati triginta fex; 
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quod efi: 12, adieciflfet tertiam , fi modo ad gnomonem abfoluen- 
dum,vnu infuper acccflifiet.Itaque ante oculos cernere Iicet,gno- 
monem quenque quadrato refecato applicatum , in fe comple&i 
longitudinem & altitudinem ipfius quadrati fedecim,hoc eft du- 
plum radicis quatuor:& infuper in angulo reftare quadratum nu 
meri gnomonum: is eft in hoc exemplo binarius. funt enim duo 
gnomones. Quare diuiflo numeri procreati ex du&ti denomina- 
toris in reliquum & iterum in produfrum , fa&a per duplum ra- 
dicisfic tamen vt numerus fe&ionis in fe du&us fubduci poflit & 
teliquo partitionis,oftendet quot fintgnomones. Quofiet vt li- 
queat quot partes ad reliquum refpondentes , addenda; fint ra- 
dici prius in integris inuenta». nam ei gnomo quifque vnitatem 
in partibus addit. 

ad exercendos itiuenes plurimum iuuabit nonnullas 
interrogationes fubne&ere, per quas ea, qua; de minutiarum in- 
ter fe comparata magnitudine dignofcendo,deque integrorum & 
minutiarum additione/ubdu&ione,multiplicatione, & diuifione 
hattenus di&a funt , melius intelligantur . Sunt in his quoque 
qua:dam,qua: ad enarrationem partium quotarum in numeris & 
in minutijs ,atque ctiam ad partium aliarum in alias tranfforma- 
tionem faciunt. Ea aute rudimcnta ex Arithmetica Lucx de Bur- (Sl 
go,cuius nomen in ea arte no parum,neque abs re celebratur, ex- 
cerpfimus :qu* fane ad ingenia ftudioforum in numeris vegetan- 
da magnopere conducent. 

Quomodo,propofitis binis minutijs, fcias vtrse funt maiores. 

$ 1 9.V1 n q. v E fexta: confcrantur cum tribus quartis: vtra: ma 
iores eruntfContinuo fcies, fi vtrifque minutijs mxta alteras no- 
tatis,numeratorum in denominatorcs,denominatorumquc in nu 
mcratores,obliqua multiplicatio fiat,& vterque ntimerus produ- 
ttus fupra fuas minutias locetur.Quippe vtercunque illorum raa 
ior erit, maiores fuas minutias oftendet . Hac ratione maiores 
funt, quam nam fupra -f>*o erunt:fupra ~ ,18. At vbi integra 
& minutia: cum ahjs integris & minutijs conferentur : fi integra 
erunt paria,de minutijs folis iudicadum erit,vti fuprd di&um eft. 
Qudd fi integraalteraalteris impariaoccurrant,qu« maiora funt, 
vincunt altera quantunuis magnas minutias ad- i° _£? 
iun&as habentia. 4 X ~ 



iog INTERROG ATIONEJ. 1 

Interrogationes per Additionem foluenda». 
a q.vo numerofubduci debet i*,vtrcftent u?Item £ quo hii- 
mero fubtrahetur $ -f > v t relinquantur 4-^Huius generis mter- 
rogationes, fiue de integris,fiue de minutijs quseras, per additio- 
ne foluutur.Na fi 12 ad ij addas,furget 2C , quse iuma eft vnde illa 
ij eximi debet,vtreftent u.Similiter in minutijs,adde 37- ad 4 j t 
& fient 7 -f, vnde fubduci debent illa vt 4 -f reiinquantur. 

Interrogationes per Subdu&ionem foluendse. 

c v m qv o numero cortiungenda funt 2$,vt fiant #rltem cum 
quo numero copulanda funt 6 -f , vt fiant 13 -f Huiufmodiquse- 
fita per fubdu&ionem foluuntur. Nam fi 23 i # fubducas, refta- 
bunt i6:qu* iun£U ad 23 faciunt jp.Similiter in minutijs,fubdu- 
cito 6 f- i 13 -f ,& fupererat 6ff . quse fi iugas ad 6-f , furget i^-' 

s 1 q.v ae r 1 s quantum -f fuperantf:per fubdu&ionem fcies. 
Nam poftqua eo modo, quo di&um eft deprehendifti -f maiores 
e(Te,quJlm -f .-alteras ab alteris fubdurito,&~reftabit:qua» differe 
tia inter has minutias moftrabit. Id probare licet ficut in fubdu- 
ttione.na fi -jfaddas ad -f ,fietfumma sequalis ady.Itide fi quse- 
ratur quse fit differentia inter y- & -f : eodem modo fcire licet. 

Intcrrogationes per Multiplicationem foluenda?. 

q.v 1 s numerus in c diuifus erat,juado in numero fc&ionis 17 
habenturiltem quis numcrus in 4-5- diuifus erat,quando nume- 
rus fettionis profert 2 -f -'Multiplicatio rem aperiet. Na fi c in 17 
ducas, fient 8c: qui numerus in c fe&us educit in numero feftio- 
nis i7.itidcm in minutijs 4-^-dufta in 2-5-, faciet 877. Is nume- 
rus in 4-f- fe£his,in numero partitionis reddit2-f. 

Quomodo partium particulse funt exquirends^ 

Q.VOMODO exquiras -f- de -7- , aut -f- de -|-fHoc perinde cft 
acfi quseras quse funt -f- quatuor quintarum, aut -f- ofto nona - 
rum.Igitur huiufmodi qusefita,quse de minutiarum minutijs oc- 
currunt,per multiplicationem minutiarum alterarum per alteras 
expediuntur.Nam -j- de -7- funt 77. Item -f-de-7- funt -sf . quse 
ad minimam nomendaturam reda&sc faciunt 

0.V ae funt -f de 2-f 'Interrogatio hsec , nifi quod integra mi- 
nutijs funt admixta , prsecedenti fimilis eft. Quocirca per multi- 
plicationem fimili modo foluitur.Nam -f de 2 7- funt 1 -§-. 



Interrogationes pcr Diuifionem foluenda^ 
p e r q.vem numeiu diuifa funt $6, quado 9 prodierunt in nu 
mero fettionisf Item per quem numerum diuifafunt i2-^-,quado 
numcrus partitionis habet 3-f { Huiufmodi interrogationes per 
fedionem foluuntur, Quippe 36 per 9 fe&a, monftrant 4 in nu- 
mero partitionis.Nam quando duo numeri aliquemcomponunt, 
fi is per iJlorum alterum fecetur,alter in numero partitionis exit. 
Itacumquater <? faciunt$6: fi numerum illum compofitum feces 
per ?,exeunt 4: fi per 4,exeunt 9. Similiter 12 ~ per 3 ~ diuifa, e- 
ducunt 3 -r in numero partitionis. 

p e r. q.v e m numerum multiplicare oportet 2-4, vt 7 \ produ 
cantutfHocgenus interrogationu per diuifionc explicatur. Nam 
fi per Zt feces yj- y ex ea partitione proucnient 3 ~ . Is cft ntime- 
rus,in cjuem fi2-fducas,producentur 7 j-. 

Quomodo exquiras in numeris , quota pars maioris nu- 
meri fit minor:& in minutijs,quota pars maiorum mi- 
. nutiarum minores exiftant. 

0.V o T A pars funt 4 de 12, aut \ de f f Hoc facile fciri poteft 
tam in integris,qudm in minutijs,fi id quod minus eft,per maius 
in minutias eo modo diuidas , quo de vtrifque fupri diftum eft. 
Nam fi 4 per 12 feces, fient -£r, quse funt \ de 12. Et fi per-|- diui- 
das T , prodibunt 4 ■ Igitur dicam \ efle-^de Idque ita efle 
vel ex hoc capere experimentum licet , qu6d fi fumas de \ , id 
quod alteras minutias in alteras ducendo facere licet , inuenies 
eas efle \. 

Minutiarum aliarum in alias tranfformatio. 1 

q_v o t decimse o&auae funt in -f < Hpc genus vocant minutia- 
rum aliarum in alias tranfformationem: id quod fit per partitio- 
nem.Nam fi per-rj-diuidas-f-, ex ea fe&ione prouenient4j ,qua> 
funt— .fic in -y comperiunturT?-. Eodem modo qua?libetalia; mi 
nutia» in alias quaflibet per fe&ionem tranffiguratur,etiam fi in- 
tegra funt adiunfta . Veluti fi quseratur quot tertia* fint in 3-4-. 
per y diuide 3 ~,& prouenient 10 ~. tot funt tertiae in 3 4-. Hunc 
modum partes alias in alias tranfrormandi,fupra* etiam dedimus, 
quando de partibus diflimiiibus ad fimilitudinem redigedis prae- 
cepimus; quanquam ibi de minutiarum fec"tione,qua> nodum ex- 
plicata erat,devinduftria reticuimus. 



INTERROGATIONES. 

Intcrrogationes per plura & diucrfa foluenda». 
c v M quot o&auis fupputari debet -f, vt fiant -ff Principio C o- 
fydera cum quo numero iungendae funt -f,vt furgant — ,id ^od 
per fubduftionem fcies.Nam fi fubducas f-ab-f^ftabuntf^ ca 
eo numero copulanda funt-f,vt fiant 4\lam vero videndum eft 
qtiot oftauas^fcapient. id cjuod fcies fi per-f feces-Jf : fic in nu- 
mero fettionis prodibunt 2 47. cum tot igitur o&auis, hoc eft cu 
duabus vnius o&auae, copulandac funt -f ,vt furgant -7. Eo- 
dem modo de fimilibus fiat. 

svbtrahantvr -f ^ tot feprtmis^vt-f fuperfit. Principio 
videndu i quo opus eft fubducere 7-,vt -f reftet: id quod depre- 
hedes,fi -f ad -f addasrita furget i-^.i quibus demere oportet-7-, 
vt -f relinquatur. Deinde vide quot feptimae funt in I75- :id quod 
fcies,fi per y feces i-if .»ta furgent 717 ,quae funt 7 feptimae &T5 
vnius feptimsc.de totfeptimis fubducere oportet-f>vt-f fuperfit.' 
Id ita efle probabis, fi capias 7 feptimas , quae funt vnum integru: 
poftea fumas 7 decimas vnius feptima»,quae funt 7T, & faciut-ro . 
Sic in fumma fiunt I77 ,ficuti iam di&um eft.Similiter fiat in hu 
iufmodi quaefitis. 

svbdvcatvr differentia quae eft inter -7 Sc-r dc tali nu- 
mero,vt reftet differentia quae eft inter-f Primum per fub- 
du&ionem exquirenda eft diflferentia inter-7& -r,ea eftTo- De- 
inde eodem modo quaere diffcrentiam inter -r & *7, &f 2m inue- 
nies-rj.Poftea ambas eas diflferentias adde,& furgent 77,^0 nu 
mero fiatfubduftio primae differentia;,videlicet7f,& altera diffe- 
rentia,quae qusefita eft,reftabit. § 

p e r quot quintas multiplicada funt 2 -f , vt inde crefcant 7-rl 
Primu vide per que numeru opus eft multiplicare 2*r,vt fiat 7 -r« 
id quod fcies, fi per 2-f diuidas 7 -f.ita exibunt $rr ; in ^ *T 
ducas,produces 7 -f-.Deinde videndum quot funt quintae in $77.' 
id quod facile cognofci poteft, fi per 4 feces 377- Nam inde pro- 
uenient \% T,qua: funt ic quintae & -fvnius quintae.per tot quin- 
tas multiplicanda funt 2-r,vt fiant7^. 

s v m a n t v r -7 de tot o£tauis,vt f- inde proueniat. Hoc tan- 
tumvalet ac fi dicas,-f cuius numcri faciet-ffvel per que nume- 
rum multiplicada funt-f,vt fiat -f t Sicuti fupri cdoftus es, per 7- 
diuide-f :& proueniet -f.Huius numeri -f faciet -f . Nam -fde-f 
funt -f .lam vcro vt fcias in-f quot funt oftauae,fi oer -f feces -f, 
prouenicnt (S.Itaque de 7* fumendse funt -f,vt fiat -f . 
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divid\mtvr 7 4* pcr tot, vt inde proueniant 4" de 17 4-. 
Principio fumendai funt 4* de 174- co modo quo di&um eft, ea> 
funt i-f-rr-Is numerus partitionis illius cfle debet. Poftea videndu 
per qucm numeru fecanda: funt 7 4>vt inde proueniant i^tt . id 
quod fiet, ficut fupra diftum eft, fi per Li-n-diuidas 7 ~: ita cxi- 
buntiy^qua? funtyj-: pcr qusediuidere oportet 7 -r,vt mde pro- 
ueniant i4Tr,hoc eft-r de 174". 

d 1 v 1 d a n t v r 7 4 per tot nonas,vt inde proueniat i-^-.Pri 
mo videdum per qticm numerum ftcandafunt 7 4",vt inde pro- 
ueniant 2 4".id quod fcies,fi pcr i-^^cces 74-: ita prouenient $ 4- 
per eum numerum diuidere oportet 7T",vt exeant i-^.lam ver6 
quot nonai funt in ) 4"> co gnofces fi ea per 4- diuidas, prouenient 
enim jo.Itaqj per 30 nonas diuidcdz funt 7 4,vt 1 4"proueniant. 

d v c A N t v r toties -j- ln 4,vt inde fiant 4- Primum 4-ducan- 
tur in v,& producetur^.Poftea multiplica 4 in eum numerum, 
qui faciet4><juem inuenies fi per4- feces 4>ita prouenient 1 4^'n 
quem numerum fi ducas 4*,producentur 4*.Thema enim hoc in- 
nuit,vt numerus cx multiplicatione-f in 4produc"r,us,ducatur in 
cum numerum qui faciat 4« 

« ;QV ae r de quot fextis exiftunt-f ( Primum vide 4 cuius 
numeri funt-^.Id quod fcire Iicet,fi particulas quotas exquirens, 
per-j- diuidas-5-: inde enim prouenient It|, cuius numeri 4 fa- 
ciunt ^-.Poftea quaere quot fexta; funt in rrf ,id quod fcies, fecas 
ea per v, ita inuenies 7 T . de tot fextis -4 exiftunt 4, hoc eft de 7 
fextis,& 7 nonis vnius fexta?. 

s v b d v c a^n t v r ~ de 4" i tali numero, v c reftent 4" de -f . 
Primum cape f^de 4,quae funt 4--Poftea fume^* de^^qu* funt 
tt' cas adde ad 4",& fient 1 ~ f . de quo numero fi fubduftio fiat,rc 
ftabit quod quazfitum eft. 

svbdvcatvr dimidium trium quartarumde ri4" ^tali nu 
mero,vt quinque fexta; duarum tertiarum de 10 ^reftent. Prima 
vide qu* fint 4 de 12 4-ea; funt 9 4 ; quoru cape 4, quar eft 4tf, 
tantum eftdimidium trium quartarum de 12 4'Deindevide qua» 
fint — de 10 4-,e« funt 6 4-:quoru cape 4,qua* funt f-ff. Iam ver6 
fecundum thema fubduci debet tali numero, vt reftet c . 
Quocirca adde 4 77 ad % -ff , & furgent iot£. Is eft iile numcrus 
i quo fubdudio ficri debet, vt reftet id quod thema iubct. 



III 

CVTHEBERTI TONSTALLI IN L I B R V M TE R- 
TIVM PRAEFATIO. 

postq.vam tam in integris quim in partium minuti/s ] b- 
mnem fupputandi ratione explicauimusrfupereft vt ftudiofis pau 
lulum aperiamus quantum ea conferat ad vitam degendam.Nu- 
meros nanque ipfos per fe confyderandos hactenus expofuimus; 
quse res aufpicantibus parum voluptatis afferre videbatur. Nunc 
eos ad res numeratas applicantcs,artem ipfam pandemus perartis 
opificium.Qua de re,dici non poteft vtrum maior capietur vtili- 
tas,an voluptas: quando ea, quae fcire perneceflarium eft , & rudi 
populo velut amigmata videntur,fine Sphingc folui poflunt. Ad 
quse perueftiganda regulas quafdam perutilcs trademus , quibus 
nonnulla qusefitu difficilia,qua?que prima facie fupra humani in- 
genij captum rudibus videri poflunt,facile inueniatur : ex quibus 
altius intellectis , plurima alia (imilia nullo negotio deprehendi 
qucant. Eiufmodi autem attingere praecipue eft animus,cuiufmo- 
di in vita fsepius occurrunt: quanquam his tortuofa qusedam, & 
qua» latentes anfract-Us habeant, ad maiorcm ingeniorum cxerci- 
tationem admifcebimus. Verum enimuero qui numcrorum nodos 
explicare cupit , quseftione quapiam propofita , non temerc ante; 
refponderc debet,quam fecum alte rem confyderauit.Nam qui a- 
lioqui Iingua quim ingenio promptior quicquid incofyderate in 
mentem venit , ftolide mox blaterat , prseterquam quod aberrat 3 
fcopo, ridiculus cxiftimatur. Cseteru illud admonere lect-orcm o- 
persepretium putamus,vt nifi prius teneat quomodo tam integra 
quam minutias fupputet,ne hoc Iibello legendo fefe torqueat. At 
fi illis pernotis,hunc in manus fumat ) cunct,a tum facilia,tum iu- 
cunda fpondcmus.Scd rem aggrediamur. 



REGVLA DE TRIBVS If O T I S Q.VARTVM IGNO- 
TVM COMMONSTR ANTXB V S. LIB. III. 

r ae c i p v a omnium regula eft,quaede tribus no- 
ti$ quartum ignotum in notitiam educentibus , ab 
p Arithmeticis traditur. Vulgus regulam auream vo- 
cat : quod haec caeteris Arithmetica? regulis , velut 
cacteris metallis aurum,pra;ftet.Qitam,vt clarius cx- 
plicemus, pauca quaedam de proportione, quatenus ad numeros 
attinet,pracrari omnino necefle efbiine quibus haec regula non fa 
cile intclligi poteft. 

proportio eft duorum numerorum certa alterius ad aite- 
rum cdparatio, atque habitudo. Propofitis naque quibufvis duo- 
bus numeris, alter altero vel maior eft,vei aequalis,vel minor.llla 
itaque ratio.qua fefe vei aequaliter, quado exiftut zquales, mutuo 
refpiciut: vel ina?qualiter,quado alter altero maior eft, aut minor, 
proportio vocatur:quae nihil aliud eft quam eorum inter fe com- 
paratio.Habitudo autem certa eft,qua(i diceres, notus quidam & 
diffmitus alterius numeri ad alterum refpeftus. 

i p s a R v m vero proportionum inter fe iimilitudo propor- 
tionalitas nuncupatur.Eius autem dua» funt fpecies: altera conti- 
nua,altera feparata. 

continva proportionalitas inter numeros eft,quando qua 
proportione primus ie habet ad fecundum,eadem fccundus fe ha 
bet ad tertium s in qua fpecie vnus atque idem numerus medius 
ita duobus circa fe podtis numeris communicat,vt ad prarcedcn- 
tem comparatus primae proportioms fit terminus: ad fequentcm 
vero collatus,fecunda? fit initium, veluti pracccdentis ntimeri co- 
mes quidam,& fequentis dux. Hacc autcm fpecies in paucioribus 
numeris quam in tribus inueniri non poteft:quanquam etiam in 
illis numerus medius,dum bis repetitur, vicem fubit duorfi. Sint 
nobis pro exemplo hi tres numeri, vnum,duo, quatuor: in his e- 
nim proportionum eft acqualitas. Nam qua proportione vnum fe 
habetad duo,eadem fe habent duo ad quatuor: quippe vnum ad 
duo comparatum fubduplum eft, itidemque duo ad quatuor. Si- 
milis dcouerfo eft inter eos habitudo quando in vtraque prd^or- 
tione, numerum maiorem ad fuum minorem comparamtis. Nam 
quemadmodum quatuor ad duoduplam habent proportionem, 
fic duo ad vnum dupla :unr. 

h.j. 



H4 RIGVLA DE TRIBVt NOTIS 

separata Verd proportionalitas eft,quam eandcm difiun- 
ftam appellarc licct, cum quatuor numctorum qua proportione 
primus fe habet ad fecudum, eadem tertius fe habet ad quartum. 
Inqua fpecie, prarcedentis propoitioms terminus feparatus eft £ 
fequctis initio. Hxc autem ipecies in paucioribus numeris quam 
in quatuor imicniri ncquit: ln quibns proportionum dcprehen- 
ditur asqualitas, fiue minorem vtriufque proportionis numerum 
cum fuo ipfius maiore comparcs,fiue c conuerfo. Puta fiquis hos 
quatuor numcros inter fe conferre velit, nempe duo ad quatuor* 
& tria ad fex . Quemadmodum enim duo ad quatuor comparata 
fubdupla funt , fic funt tria ad fex collata . Similiter c conuerfo, 
qucmadmodumquatuor ad duo collata,dupla Cuntfic funt fex ad 
tria coparata. Amplius in hac fpecie permutatim fit collatio. nam 
qua proportione primus fe habet ad tertium , cadcm fecundus fe 
habet ad quattum. Atque ordine etiam conuerfo,qua proportio- 
nc quartus fe habet ad fecundum , eadem tertius fe habet ad pri- 
mum.Quo fit vt pra^cedentis proportionis minor numerus cum 
fequetis minore comparatus eandem habitudinem habeat, quam 
fequentis maior collatus cum prascedcntis maiore. Vduti in exc- 
plo prxdiftorficut primus numerus binarius ad tertiu ternarium 
collatus fubfefquialteram proportionem habet , fic fecundus nu- 
merus quaternarius ad qtiartum fcnarium eadem cft habitudine. 
Itidem ordine conuerfo, quemadmodum quartus numerus fena- 
rius ad fecundum quatemarium comparatus fefquialteram habet 
proportionem,fic tertius tcrnarius ad primum binarium candem 
habitudinem habet . Itaque numeri huiufmodi , quorum vna cft 
proportio, proportionalcs vocantur . Dcquibus ab Euclidecum 
in Geomctria,tum in Arithmctica longe principe regula huiuf-. 
modi traditur,Si fucrint quatuor numeri proportionales,quod cx 
du£tu primi in vltimum producetur,£quale comperietur ei quod 
exfecundi in tcrtium duclu natum erit. Atque itidem quod ex fe-; 
cundi in tertium duftu procreabitur,a:quale crit ei quod prodibit 
ex primi in vltimum du&u. 

dici n o n poxest Q.VANTAM inueftigantibus luccm 
ad exquirenda incognita pra:beat ha:c regula : cuius ea virtus eft, 
vt e^uatuor numeris proportionalibus fiquis ignotus fuerit, c«- 
tcri qui noti funt , latitantem illum prodant. Atque ideo fi tri-: 
bus numeris prppofitis , quifpiam inucftigare vclit quis fit quar- 
tus, ad quem tertius ea proportione fe habeat qua primus ad fccu- 
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dum: multiplicet fecundum in tertium, & numcrum procrcatum 
diuidat per primum: quod poftquam facfcum erit,fe£t.ionis nume 
rus quartum demonftrabit.Exempli gratia: fiquis fcire cupit quis 
fit ille numerus ad quem tria ea proportione fe habeant,qua duo 
ad quatuor: tria in quatuor ducat,& enafcentur duodecim : quae 
per duo diuidat,& fex prodibunt.Ratio huius rei in promptu eft: 
namfecundiintertiummultiplicatioproducit idem quod pro- 
crearetur fi primus in quartum ignotum multiplicaretur . Igitur 
ex fecundi in tcrtium duchi, quartum velut in magna turba lati- 
tantem habemus : fed quis Gt, adhuc ignoramus . Diuifio autem 
per primum fa£ta reliquam , qua te&us eft, multitudinem ab eo 
fegregat,foIumque relinquit,atque a* cazteris deftitutum e latcbris 
*n lucem profert. Nam quandocunque duo numeri inter fe mul« 
tiplicantur , fi produftus numerus per alterum diuidatur, parti- 
tionis numerus alterum continebit . Veluti fi duo in tria ducas, 
fient fex : quse fi per duo diuidas, numtrus partitionis tria conti- 
nebit: fi per tria, duo . Itaquc ad hunc modum quartus numerus 
ignoratus exquiritur. 

similiter fi tres numeri continue proportionales fuerint, 
quod ex duftu primi in tertium producetur,a*quale deprehende- 
tur ei quod ex fecundi in feipfum duttu natn erit. Et quod ex fe- 
cundi in feipfum dulfcu generabitur,9?quale erit ei quod nafcetur 
cx primi in tertium du&u. Ad eudemque modu tertius numerus 
ignotus exquiritur.dum feciadus numerus in feipfum ducitur, & 
numerus produftus diuiditur per primu: nam feftionis numerus 
tertium monftrabit. puta fiquis duo ad quatuor comparans fcire 
cupit quis fit tertius numerus ad quem quatuor ea proportione 
fe habeant,qua duo ad quatuor: medium numeru, quatuor,in fe- 
ipfum ducat,& fexdecim creabit.-quse per duo diuidat,qui primus 
cft numerus,& tertius numerus oftonarius prodibit.Eadem nan- 
que eft in vtraque fpecie & ratio & regula numerum ignotu ex- 
quirendi:quod ad plurima inueftiganda no(Te iutiabit. 

h A s proprietates numeri proportionales,vbicunqueoccurrat, 
femper fecum deferunt,non foltim quando per feconfyderantur, 
verumetiam cum adres quaflibet numerandas applicantur,vt ea- 
dem ex accidenti in rebus numeratis , quae in numcris ipfis inui- 
cem fit habitudo. Quo fit vt innumera quae vulgus imperfcruta- 
bilia exiftimat, ex proportionu fimilitudine veniant in notitiam, 
miraculumque rudibus explicata prsbeant. 
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e t v t d facilibus exemplis primum ordiamur, Quando triti- 
ci modij trcs triginta nummis vameunt , inueftigemus,oc"co mo- 
diorum ttitici quantum erit prctium.Hic palam vidcmus duas cf- 
fc proportioncs-.vnam de tribus tritici modijs ad ofto tritici mo- 
dios : aiteram de triginta nummis , tnum modioril pretio cogni- 
to,ad octo modiorum pretium adhuc ignoratum,quod eadcm ha 
bitudine ad triginta nummos refpondcre debet , qua o&o modij 
ad tres modios fe habent . In omnibus autcm proportionibus in 
ordincm defignandis,^ finiftra incipientes tendimus in dcxtram, 
quemadmodum in fcribendo Gra:ci,Latini,& omnes pene gentes 
faciunt. non autem ficut in numeris pcr notas fignandis Chal- 
daeos fequimur a dcxtra ordictes.ltaque in hoc exemplo,tres tri- 
tici modij,qui prioris funt proportionis initium, & finiftia primil 
locum occupare debent : octo aute tritici modn, qui priohs funt 
proportionis finis,locum fecundum dextram verfus. Triginta au 
tem nummi,qui pofterioris proportionis initium exiftut,tertium 
locum a dextra tencant oportet. 

3. 8. 30. 

Quartus autem locus adhuc vacans expettat vt fimili fine pro- 
portio pofterior claudatur,pretiumque in eo reponatur, quod ita 
ad triginta nummos refpondeat, qucmadmodum ad tres modios 
modij oclo . Id autcm pcr regulam fupra enarratam facile exqui- 
ras fi tertmm ntimerum per fecdd um multiplices, numerumque 
procreatum diuidas per primum. Igirur triginta quae funt in ter-. 
tio loco.multiplicata per octo quae funt in fccundo,creant duce- 
ta & quadraginra : quar fi per tria diuidantur , numerus feclionis 
oftogmta profert: quinumerus pretium oc"lo modiorum indicat, 
$c quarto loco repofitus proportioncm pofteriorem complet. Sic 
quando tritici tres modij trigmta nummis vameunt,ofto confta- 
bunt ocloginta nummis. 

A D h v 1 v s exempli fimilitudinem, quandocunque in re-, 
bus numcratis ratione numcrorum duaz proportiones habcntur, 
quarum alrcnus vtrunque extremum tam initium a quo incipit, 
quam teiminu in quo definit, cognofcimus : alterrus autem pti- 
mum extremu,quod eius initiumeft,fcimus,fed eius terminu ad- 
huc ignoramus: prioris initium proportionis, cuius ambo extre«- 
ma nota funt, a iiniftra primo loco ponamus : eius autem termi- 
num fecundo loco dextram verfus : pofterioris vero proportionis 
initium,quod eft notum, tertio loco notemus, & tum demii eius 
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tcrminum ad prioris proportionis fimilitudinem iniriofuo refpo 
furum, fecundum regulam paulo ante moftratam inueftigemus. 
Initium proportionis(nequis ambigaOappello eum rertim nume 
rum qui prior in proportione pnecedit, fiue maior extiterit, fiue 
minor . terminum vero eum, qui fequitur, fiue minor,fiue maior 
fucrit.Itaque fi pofterioris proportionis initium.quod eft notum 
numerus minor ruerit,quam quartus inueftigandus.-minor etiam 
numerusin priori proportione praxedet . At fi pofterioris pro- 
portionis initium nobis notum numerus maiorexiftat maior iti- 
dem in priori antecedet.Similiter fi maior reru numerus in prio- 
ri proportione prarcedit, maior etiam in pofteriori antecedat ne- 
cefle eft. Sin in priori prarcedat minor , itidem in pofteriori fiet.' 
alioqui proportiones fimiles non erunt. 

i l l v d autem diligenter obferuandum eft, vt quanuis prior 
proportio res vnius fpeciei.-pofterior aute,res alterius capiatr pri- 
mus tamen a finiftra fitus numerus , qui prioris proportionis eft 
initium,& fecundus d dextra pofitus,qui rlnem eius complet, res 
eiufdem fpeciei numerare debeant. Similiterque tertius numerus 
notus,qui proportioni pofteriori dat initium, & quartus inuefti- 
gandus,qui finem eius inuentus claudet,in eiufdem fpeciei rebus 
numerandis confentiant* quae res ad formandas refte proportio- 
num fimilitudines plurimum iuuabit. Veluti in exemplo iam da- 
to : in quo prior proportio eft de tribus modijs ad ofto modios; 
pofterior autem de triginta nummis ad pretium ofto modiorum 
inueftigandum. Idque verum erit , vt primus & fecundus nume- 
tus eiufdem fpeciei res numerent , & fimiliter tertius & quartus 
inter fe refpondeant,non folum in refta proportionum fimilitu- 
dine , quando ficut primus comparatur ad fecundum , fic tertius 
ad quartum: verumetiam in fimilitudine proportionum conuer- 
fa, quando ficut fecundus comparatur ad primum, fic quartus ad 
tertium . Caeterum fi permutatim proportiones velis comparare, 
nempe prioris initium ad initium pofterioris, & terminum prio- 
ris ad pofterioris terminumrtunc primus & te/tuis numerus eiuf- 
dem fpeciei res numerabunt, & tertius & quartus itidem facient: 
veluti fi in exemplo dato , copares tres modios ad triginta num- 
mos,& o&o modios ad pretium inueftigandum. Quem modum 
fimilitudinem proportionum fabricandi,tametfi fit difficilior,ple 
riqueomnes qui fupputare docent,magis nunc obferuant: quip- 
pequi faciliorem modum re£bm proportionum fimilitudinem 

h.ii/. 
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formandi ignorent . Et ad permutatam comparationem fequen- 
dam,incitari videntur a mercatorum more,qui omnia pecunia 2c- 
ftimant,quaeruntque inter fe quanti merces quaeiibet vendantur, 
quid pro fingulis, quid pro vniuerfis fit foluendum: comparatio- 
nem aliarum rerum plurimum ad pecuniam, nonnunquam ipfa- 
rum inter ipfas facientes. Veruntamen vtrancunque viam fequa- 
re,regula iam data refpodebit:qu2e,fiue re&a,fiue permutata pro-j 
portionum comparatio fiat, femper cum ea congruet. Nobis au-i 
tem vifum eft iuuenum inftituendorum gratia,in fingulis feque- 
tibus quaeftionibus folum re&am proportionum comparatio- 
nem,in qua qua:que proportio ambo fua extrema eiufdem fpecici 
habet,vt intelle&u faciliorem, & magis naturalem fequi: ne fi v- 
tranque in fingulis,quod nihil necefle eft,infereremus, faftidium 
oboriretur legcntibus. Quamobrem ante omnia multa cautione 
eft opus,ne in rebus numeratis proportionum fimilitudo,quae ra 
tione numerorum confyderatur,male fit concepta,neve prb fimi-> 
litudine diffimilitudo nos fallat . At poftquam refta proportio- 
num fimilitudo cogitatione deprehenfa eft, caetera per datam re- 
gulam facile explicantur. 

p o r r 6 vulgus in communi fermone fer^ de numero inue- 
ftigando primiim qujerit : veluti fi quifpiam interroget, Quanti 
conftabunt tritici modij quatuor,quandocentum vendutur mil- 
le nummisC Hanc interrogationem confyderantes, in ea propor- 
tiones duas ftatim deprehedemus : alteram inter centum modios 
& quatuor modios,habentem notum vtrunque extremu: alteram 
inter millc nummos & quatuor modiorum pretium adhuc igno 
ratum.Igitur nihil refpicientes ordine quserentis vulgi,quod fem 
perquidlibet,vtin buccam venerit,Ioquitur: nobifcum confyde- 
remus proportionem illam inter centum modios & quatuor mo- 
dios,quam vulgus cum altera confundit: ambo extrema nota ha- 
bere,atque ideo alteri praponendam efle: alteram autem propor- 
tione,de mille nummis ad pretiu adhuc ignoratu pofteriore fore 
debere.cuius initiu potu,quia maior exiftit numerus^qudm quar- 
tus inueftigandus , maior itidem numerus in priori proportione 
prsccedet.quocirca primo loco maiore prioris numeru,nepe cen- 
tum notemus:eius aute minore numeru quatuor,loco fccudo: ter 
tio vero loco fignemus pofterioris initium notu,videlicet mille. 
100 4 lo°o 

Hac ratione proportiones in ordmem aptantes,fecundu datam 
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regulam miJie per quatuor multiplicemus, & prodibunt quatuor 
miJIia, quac per cencum fe&a faciunt in numero partitionis qua- 
draginta,qui numerus eft quaefitus. 

inhoc autem exemplo, ficui permutatam proportionum fi- 
militudinem fequi magis placet,fic eas comparabit,Sicut centum 
modij fe habent ad milJe nummos,lic quatuor modij ad pretium 
inueftigandum:vt tertio loco numerus medius ponatur , tertiuf- 
que numerus in loco medio: tantilla enim differentia eft inter re- 
ftam proportionum fimilitudinem,& permutatam. Veruntamen 
fiue hanc,fiue illam comparationem fequi libet,nihil refpiciemus 
ad ordinem quaerentis vulgi : quin potius ad hanc exempli for- 
mam alia tortuofe quxfita ad re&am proportionum fimilirudi- 
nem cogitando reduci poflunt. 

his dvobvs exemplis in vtraque proportione res vamales 
pra?ceflerunt,pretium verd fequutu eft de quo fuit quajftio.Nunc 
exemplum petamus vbi prscedat pretium, quxftio autem de re- 
rum vamaliu numero fequatur. Quando o&oginta nummis tri- 
tici modij o£to emuntur ,quot haberi poflunt pro triginta num- 
mis.^Hic manifefte funt dusproportiones , altera de 80 numis ad 
nummos 50. altera de ofto modijs ad numeru modiorum inue- 
ftigandum . Et quia in pofteriori proportione numerus modioru 
notus maior eft, qudm is qui inueftigatur: pretiu quod eft maius 
oftoginta nummoru in priore proportione primu locu tenet: mi 
norque numorum numerus fecundu:tertium autem occupat ofro 
modioru numerus,qui eft notus.Quasftioque fit de numero mo- 
dioru ignoto. Digeftis igitur in ordine numeris, ad hunc modu, 

80 » 30. 8. 

triginta per o£ro multiplicentur , & furgent ducenta quadragin- 
ta: qua» fi per o&oginta fint fefta , numerus fe&ionis tria conti- 
nebit.fic quando numi o&oginta reddunt ofto modios, triginta 
nummi afferent modios tres . Ita fi primum exemplum fupra 4 da- 
tum cu hocconferas,tam illius proportionu loca, qudm earu ex- 
trema ipfa,couerfa cfle in hoc exeplo videbis. qui illic quartus nu 
merus erat,hic primus eft:qui illic tertius,hic fecudus:qui illic fe- 
cudus,hic tertius-.qui illic primus,hic quartus & poftremus.qua»- 
que illic proportio erat prior,hic pofterior reperitur,vt facile cui- 
uis appareat res numeratas rationem numerorum etiam conuer- 
forum fequi,nihflque referre qua» res numeretur,dummodo pro- 
portio illa cui* in rebus numeratis ambo extrema funt nota,pr*- 

h.iiij. 
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cedat,illaque cuius initium folum notum eft,fequatur. . 

a t o.v e ideo fiquis experiri cupit an in quarti numeri inue- 
ftigatione error fit admiflus, hac ratione id facile deprehendet, vt 
in proportionum comparanda fimilitudine , ambarum fedes at - 
que etiam extrema ipfa conuertat : veluti in exemplo iam dato, 
quod omnia primo contraria habet . Vel fi magis libet : fedes ea- 
rum folas mutet,pofterioremque ex priori faciat, atque ex pofte- 
riori priorem . Quippe mutatis proportionum fimul locis, atque 
extremis,vel etiam locis folis, fi nihil erratum erit, necefle eft eo- 
rum numeros fedes mutatas fequi. quare fi alij numeri in his in- 
uenti fuerint, propter errorem calculi totum opus ab initio repe- 
tendum eft. Mercatorum vulgus fumens expenmetum num quis 
error interuenerit, hanc locorum in proportionibus mutationem, 
regulam de tribus conuerfam vocat, cum vna tantum fit regula, 
fecundum quam cuique licet, quam velit qusftionem explican- 
dam proponere. 

d v 6 d fiquando eueniat vt rerum numerus ex fecundi in ter- 
tium ducTu , proueniens numero diuifore fit minor , feftionem- 
que non ferat , tum numerus ille minor in numerum partium in 
fe contentarum eft multiplicandus, vt diuifbris fe&ionem maior 
per incrementum fattus recipere fufficiat . Confyderandumque 
eft, quale rerum genus numerus ille numerar: puta an argenti lf- 
bras,aut aureos,qui in nummorum,quibusa:ftimantur,numerum 
multiplicari poflunt:an maiora pondera,quse in numerum libra- 
rum,aut vnciarum duci : an dblia vini aut olei, qux in amphora-] 
rum,congioru,aut fextariorum numerum multiplicari : an iuge- 
ra,quse in perticarum,autpedum numerum dufta augeri poflunt: 
vel quicquam aliud fimile.Exemplum huius rei arTeramus.Centu 
oues emptse funt aureis viginti,quati conftiterat tresi' Prpportio-^ 
nibus refte in ordinem redaftis ad hunc modum, 
ioo 3 20 

Secundus numerus ternarius in tertium viginti aureorum du- 
£tus creabit fexaginta: qui numerus quoniam per centum diuidi 
nequit,foluamus aureos illos in viliorem pecuniam. & quoniam 
finguli aurei(de angelis nunc loquor ) aftimantur oftoginta nu- 
mis, in illum nummorum numerum 6o ducamus : & prodibunt 
quatuor millia & o£tingenta: qui numerus maior eft diuifore ce- 
tenario,per quem feftus in numero partitionis prodire faciet qua- 
draginta ofto. $ic quando loo oues emuntur io aureis , 3 confta- 
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bunt 48 nummis.Ncc quempiam illud moueat, quod infecunda 
proportione finis inirio , id eft quartus locus tertio non videatur 
refpondere,quod hic nummos,illeaureos habeat: cum vterque lo 
cus idemrerum genus, nempe pecuniam contineat, licetpecunia 
maior in minutiorem,velut in partes fuas ideo foluta fit, vt diui - 
foris fe&ionem numerus diuidendus caperet. 

vbi avtem ex diuifione reliquum quidpiam erit quod per 
diuiforem amplius fecari non poffrt , fimiliter reliqui numerato- 
rem in partes fuas notas,fiquashuiuftnodi habeat:alioqui in par- 
tes pro arbitrio denominandas,multiplicetur, vt diuiforis,qui de- 
nominator cft,fe£tionem maius fattum pati poffit. qua; cum per- 
acla erit,numerus partitionis manifeftabit:pro quot partibus, vel 
notis,vel denominandis ipfum reliquum valeat. quemadmodum 
in fuperiori libro de reliqui a>ftimatione facienda diximus.Exem- 
pli gratia,Si nouem vlna> panni(vt mercatoris vocabulis vtamur) 
conftiterunt tribus aureis, quanti empta eft vnai* Proportionibus 
in ordinem difpofitis,vt noucm primo loco fint, vnum fecundo, 
tria tcrtio, 

quia vnitas nullum numerum multiplicat,folum fupereft vt ter- 
tius ttium aureorum locus diuidatur per primum numerum no- 
uem.quod quoniam fierinequit,redigendi funt aurei ad viliorem 
pecuniam.aureufque puta , arftimetur 80 numis(nam fic arftima- 
tur angeli)numerufque aureorum du£tus in numerum nummo- 
rum procreabit 24o.qua; cum per noue fefta fint,numerus parti- 
tionis proferet 26 nummos:& reliqua; erunt 4 • Et quia nummi 
partes notas habent quadrates, quoru quatuor pro numo valent, 
fex in quatuorducamus:& fient i4.iterum ea fe&aper nouem,in 
numero partitionis educunt duo,& adhuc reftat-f vnius quadra- 
tis. Etquia quadras minorcs partes apud nos notas no habet, per 
partes quaflibet denominandas , putaquatuor, illum aeftimemus. 
iterumque ducamus fex reliqui numeratorem in quatuor : & de- 
nuo fient 24, qu* rurfus diuia per noue in numero fe&ionis duo 
facient,& adhuc fuperfunt -f vnius quarta; partis vnius quadran- 
tis.quas fi cuipia amplius minutias fe&ari libet,poteft vltrd diui- 
dere in partes quafcunque velit . Igitur quando nouem vlna; tri- 
bus aureis empta; funt,vna vlna coftitit 16 nummis,duobus qua- 
drantibus, & duabus quartis vnius juadrantis, acfex nonis vnius 
quarta? partis ynius quadrantis. y redufta; faciuht -f- . 
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ilEvd hoc loco admonendum effe duximus,quoniam vni - 
tas quenuis numerum multiplicans aut diuidens nihil eum om- 
nino vel auget vel diminuit.-quadocunque proportionibus in or- 
dinem,fecundum quod ante di&um eft,digeftis # ipfa vnitas primu 
locum tenebit,nulla diuifione opus eft. Quemadmodum fi ea fe- 
cundum aut tertium locum occupabit,fecundi in tertium ductus 
non eft neceffarius : imo tunc fufficiet , fi maior alteruter eorum 
numerus per primum diuidatur .Exemplum , quando vnitas pri- 
mum occupat locum,Quando piperis Hbra fexdecim nummis co-' 
ftat, centum librarum quantum erit pretium > Difpofitis in ordi- 
nem proportionum numeris, 

i. ioo. 16. 

tertij numeri pretium indicantis in fecundum centenarium mul- 
tiplicatio abfque vlla diuifione rem totam expedit . Exemplum, 
quando vnitas fecundum locum tenet , Quando mille aurei fex 
captiuos redimunt , quanti ad eam rationem redimi poteft vnus^ 
numeris fic fignatis, 

6. 1. 1000. 

poft tertij numeri millenarij folam diuifionem per primum fen£ 
rium facta, res eft expedita . Similiter etiam fiat fi tertium locum 
vnitas tenebit. 

Quando minutise occurrunt in regula de tribus nbtis quar- 
tum ignotum monftrantibus,quid fit faciendum. 

si proportionibvs in ordinem aptatis , in quouis tn- 
um locoru minutiar interueniantrintegri numeri illius loci , fiqui 
funt admixti,ftatim in minutias redigantur.id quod fiet,fi nume- 
rus integroru per minutiarum appofitaru denominatore multipli 
cetur,& numero procreato earu numerator addaturreique fic au- 
£to,fub linea interiefta,fubdatur denominator,queadmodu in fu 
periori Iibro docuimus,de integris in minutias foluendis prsecipie 
tes.In eo autem Ioco,in quo nulla» intercefferunt minutia»,nume- 
ri integri velut minutia» per vnitatem fub linea fubdendam fcri- 
bantur,vt omnia loca formam minutiarum referant . Deinde fe- 
cundi loci in tertiu multiplicatio, & numeri produ&i diuifio fiat: 
quemadmodum de minutijs prxceptum eft.Exemplum vnufuf- 
fecerit eiufmodi,Quando ferici tres vlna? cum dimidio,vt merca- 
torijs vocabulis vramur,fex aureis funt emptse,quanti conftitcrut 
tres quartacflntegris primi loci folutis in minutias,feptem orien- 
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tur fecundae-r . Locufquefecundus folas contmet minutias ~ Lo 
cus integrorum tertius in fpeciem minutiarum fic fcribendus y- . 
Itaque fic locatis minutijs v irex fccundi loci in tertium du£hi 
nafcentur -^. qua* diuifa per ■} educunt -|f - Ea conftituunt vnu 
integrum.& reftant 1« : quaz ad minimam nomenclaturam reda 
£be,faciunt duas feptimas. Atque hoc pa£t.o,quando tres \\nx fe- 
rici cum dimidio emptae funt fex aurcis, vnius vlnse vno aureo 
& duabus feptimis conftiterunt. Quod fi minutiaru minutiae vel 
fimplicibus minutijs,vel integris admixtsfefe offerent.-antequam 
opus aggredimur, reducenda funtomnia in vnam minutiarum fa 
ciem,queadmodum fuperiori libro docuimuscpoftcaque fiat mul- 
tiplieatio & diuifio ficut in minutijs fieri confueuit. 

Pecuniae cuiufuis in quamlibet permutatio quomodo fit fa- 
cienda. Quaeftio n. 

si o_vispiAMab aliqua regione in alia longe profe£t-urus,ad 
periculum a latronibus vitandu, pecunia cius nationis vnde pro- 
ficifcitur,menfari/s dare velit,vt eius ajftimatione illic,qu6 iter de 
ftinat,recipiat:fcireque cupiat quantum in illius regionis pecunia 
fit habiturus, id hoc modo facillime dignofcat. Principio maiore 
quamuis pecunia in viliorem per multiplicationem redigi,contra- 
que viliorem in quamlibet maiorem per diuifionem reduci, pene* 
rnanifeftius eft quam vt fit admonendu.Quamobre pecunia per- 
mutaturus primum animaduertat,quot minutioribus nummis il- 
lius regionis vbi fit permutatio,mefarius vnum aureu regionis al- 
terius,qu6 iter adornat,a:ftimat. qua de re cu eo pa£ta inire opor- 
tet. Quod ctl obferuauerit,omncm illam pecuniae fumma , quam 
menfario daturus eft,fiue in argenti libris,fiue in aureis fuerit, in 
eofdem nummos minutiorcs redigat.Id quod fiet e* veftigiorfi to- 
tius fummse permutandx numcrum in eum nummoru eorunde 
numerum,quo pars ipfius,puta libra vna vel aureus vnus seftima 
tur,multiplicet.Deinde numerum ex hoc enafcente per fummam 
seftimationis vnius aurei illius regionis , quo iter parat,diuidat.& 
numerus fe&ionis patefaciet quot illic aureos fit recepturus. Cu- 
ius rei ratio per regulam de tribus notis quartum ignotum profe- 
rentibus,paldm nobis conftabit, vti mox in exemplo dicemus. 

r o. m a m profe£turus quifpiam mille aureos angelos o£togin- 
ta nummis fingulos seftimatos , mcnfarijs tradidit , vt Roma» ei 
rcdderent *tir«w ducatos . conuen/tque in fingulos quinquagin-. 
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ta quatuor nummos, Roma* fingulos aurcos ducatos "reddi. fcire 
cupit quot ducati Roma» funt redderidi.Primu aureis angelis mil 
le multiplicatis in o&oginta nummorum numerum , qui nume- 
rus vnius aurei aeftimationem capit , furgunt oftoginta nummo-r 
rum millia. qu* nummorum fumma facile in ducatoscommutaJ 
tur , fiqtiis fecum confyderet , Qua; proportio eft inter quinqua- 
ginta quatuor nummos,qui pro vno ducato de compafto valent, 
& o&oginta nummoru millia,quibus mille aurei angeli aeftiman • 
turreandem inter vnum ducatum 8c numerum ducatorum inue- 
ftigandum efle debere. Vel fi magis libet, permutatim, Qua» pro- 
portio cft inter quinquaginta quatuor nummos &vnum ducatu, 
candem effe inter o&oginta nummorum millia 8c numerun>du- 
catorum exquiredum . Itaque proportionibus in ordinem difpo- 
fitis, ad hunc modum $4. 80000 f. 

quia fecundus numerus oftoginta millium , per tertium vnita- 
ris numerum nihil augetur, fola fecundi diuifio per primum nu- 
meru 74 fafta fufficiet , quae in numero partitionis prodire faciet 
mille quadringenta o&oginta vnum.& viginti fex numeri fuper- 
funt,qui numerus eft aureorum ,Roma» ex pafto reddendus. 

et q.vanvis in pecuniara permutatione, qua» ab alia regic* 
ne in aliam frequentatur,pecunia aliqua vilior plurimum qua?ra- 
tur,qua vtriufque nationis pecunia maior fecundura fui pretium 
prius «ftimetur,qudm ad proportionum regulam iam datam nu- 
meri applicari poflint, veluti in exeplo proximo,qui modus & ra 
cilis eft,& cxpcditus:interdum tamen breuior via repentur.Qmp- 
pc quando aliquis argcnti,librarum, aut aureoru, aut cuiufuis pe- 1 
cunia» numcrus illius regionis,vbi fit permutatio,alicui vel libra- 
rum,vel aurcorum, vel cuiuflibet pecunia? numero, in ea regione, 
in quam commutamus , ita ex pafto refpondet vt nihil omnino 
vel defit, vel fuperfit : tum abfque vlla in viliores nummos redu- 
ftione facienda,ftatim ad proportionum regulam numeros appii 
cabimus. Excmpli gratia. tres aurei angeli pro quinque coronatis 
Gallicis valent. mille angeli quot coronatos reddentfCofvderatis 
proportionibus,deprehendemus,qua? proportio eft inter tres au- 
reosangelos & mille,candem inter quinquc coronatos & nume- 
rum coronatorum «quirendum efle debere. Vel fi iibet,permuta- 
tim,Qua> proportio eft inter tres aureos angclos & quinque.coro 
natos,eandem efle inter mille angelos,& numerum coronatorum 
inueftigandum. J. l00 °* S* 
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Facientes igitur id quod iubct regula, cornpcriemus aurcos ange- 
los mille rcdderc coronatos mille fexcemos fexaginta fex & duas 
tertias vnius coronati. 

Societatis regula. Quseftio iu; 

tres mercatores focietatcm inierunt,fuas quifque pc- 
cunias partes in medium conferentes . quorum primus nonagin- 
ta aureos attulit , fecundus fexaginta , tertius quinquaginta. at- 
que impigre mercaturam exercetes centum aureos lucri fecerunt: 
quos inter fe diuidere cupientes,ambigunt quantum cuiquc fecu- 
dum pecuni* collata» portioncm,de Iucro fit eefluru. Hanc qua> 
ftionem altius nobifcum confyderantes, confeftim animaduerte- 
mus(id quod in omni focietate fcmper confyderandum eft) lucrrj 
hoc commune ccntum aureorum, excomuni omnium accreuifle 
pecunia . 6c quemadmodum pecunia comunis commune lucrum 
peperit,ita fuam cuiufque pecunia id attuliflfc lucri,quod ad quen- 
que pro fua portione pertinebit . Quare ficut omniu partes, fimul 
addit* fe habent ad fingulorum partes.fic omnium commune lu- 
crum ad lucrum fingulorum fe haberc debet.Et permutatim,ficut 
omnium partcs fimul additar fe habet ad comune lucrum,Gc par- 
tcs fingulorum ad fingulorum lucrfi fe habere debent.Itaque ha> 
fitationcm hanc ad regulam quatuor proportionalium applican- 
tes,ftatim eam explicabimus. Quocirca primus locus omnes om- 
nium partes in focietatc collatas fimul additas habere debet. Se- 
cundus autem fuam cuiufque pecunise partem feparatim alia fub 
alia notatam. Tcrtius vcro commune Iucrum. Poft cam num«ro- 
rum ordinationem pecunia: pars & quolibet collata feorfum in lu- 
crum commune ducatur , & numerus ex hoc enatus per omnium 
partiumfummam fimul additam diuidatur.Ita cuiufquc partitio- 
nis numerus lucrum finguloru patefaciet. quod quarto loco e 1 re- 
gione partis cuiufque collatar , ftatuendum eft eo modo qui antc 
oculos numerorum notis hic fubfignatur. 

90 Primo 4?; 

200 60 100 lucri fiunt pro Secudo 30. 

S° Tertio 27. 

In omnibus autem focictatis regulis,an rcflc fit fupputatum,fpe- 
cimen hinc capere licet. fi lucra fingulorum fimul addita commu 
nis lucri fummam reddant. 
min vtiae etiam fiquse reftabunt,per additionem colligan- 
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tur:atque integra,qua» ex his creabuntur,integrorum addantur nu 
mero.Cuiufmodi exemplum erit.fi primus contulit quadraginta, 
fecundus triginta,tertius viginti.dc qua pccunia communi quin- 
quaginta lucri fiunt. 

40 Primi 21 & H- qua» faciunt -J- 

90 50 50 Lucru Seci5dii6 & 73-qu*faciuut 4 

10 Xcrtij n & ~ qua> faciunt -7 

Rcliqua» omnes minutia» in hocexemplo fimul addita? faciunt 
vnum integrum.& finguloru lucra addita creant quadraginta no- 
ucmrfic furgunt quinquaginta,qua? communi lucro refpondenr. 

Societatis regula fecuda.in qua temporum diuerfitas in- 
terucnit. Quacftio 1 1 1 1. 

t R 1 v m mercatorum focietate ineuntium, primus quadragin- 
ta quatuor aureos contulit in medium,atque ofto menfibus in fo 
cietate permanfit.Secundus triginta duos coferens aureos, perfti- 
tit in focietate menfibus fex . Tertius , qui attulit aureos viginti 
quatuor,in focietate menfes quatuor manfit. cx quibus lucri fafti 
funt aurei o&oginta. Ambigi poteft quantum cuique lueri,fecun- 
dum temporis & peCunia» quantitatem, debeatur. In hac h*fita- 
tione atque eius fimilibus, altius intuenti primum illud occurrit, 
quod in omni focietate confyderandum efle fuperiori regula dixi- 
mus: videlicet vt ficut omnium partes fimul addit* fe habent ad 
fingulorum partesrfic omnium commune lucrum ad lucrum fin- 
gulorum fe habere debeat.Et perm utatfm, Gcut de omnium parri- 
bus fimul additis occurrit comparatio ad commune lucru : fic de 
fingulorum partibus ad lucrum fingulorum. Cseterum harccom-» 
paratio geminam confvderationem habet, tam temporis inaequa- 
lis,qulm insequalis pecunise.quorum vtrunque ad cuiufque lucru 
cxcutiendum parem cogitationem requirit: necaltcrum ab altero 
feiungi poteft.quado nec pecunia cuiufquc fine fuo tempore,cui- 
que lucrum attulit,ncc cuiufque tempus fine fua pecunia . Immo) 
veroficur omnium pecunia fimul addita atque omnium tempo/-» 
ra coaceruata,commune lucrum vniuerfis peperitrita cuiufque pc 
cunia connexa cum fuo tempore,cuique lucrum dedit . Itaque c5 
de pecunia & tempore cuiufque,qua» feparari non poflunt,gemi- 
na comparatio fimul fieri dcbeat,tam ad aliorum pecunias & eoru 
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i tempora, quam ad commune lucrum,& lucrum cuiufque fuum: 

1, pecuniam cuiufque per fuum ipfius tempus multipiicare oportet. 

I- Quo fiet v t numerus cx hoc produ&us proportiones partium fua 

rum , eorum inquam numcrorum , ex quibus in fe du&is enatus 
, cft,comprehcndat . Etenim fccundum Euclidis fcitum , Omnium 

duorum numerorum compofkorum proportio alterius ad alterS 
eft ex laterum fuoru produ&a proportionibus. Latera numeroru 
Euclides vocat quoru multiplicatione numeri producuntur. Poft 
quam mtiltiplicationem cuiufque temporis cum fua ipfius pecu- 
t nia feparatim fa&am, quoniam fingulaz pecunia? partes cum fin- 

y gulis temporis multiplicando coiuerurit:vnufque numerus fic de 

[t vtroque faftus eft vt de gemina comparatione proportio vni vir 

tutem vtriufque comple&ens prodiuerit.-numeri ipfi procreati fc- 
L * orfum funt notadi,vt ad regula fotietatis applicari poffint. Quip- 

pe ficut omnium pecunia cum omnium temporc coniuntta fe ha 
n . bet ad fuam cuiufque pecuniam copulatam cum fuo temporerfic 

( 0 lucrum omnium commune ad fuum cuiufque lucrum fe habere 

debet. Et permutatim, ficut omnium pecunia cum omnium tem- 
1{j • pore copulata fe habet ad commune lucrum,fic fua cuiufque pecu 

^ nia cum fuo tempore connexa , ad fuum cuiufque lucru fe habere 

5 debet . Itaqueper regulam quatuor proportionalium qusfitum 

explicabitur,fi numeri omnes ex temporis & pecunia: multiplica 
tione feorfum procreati fimul addantur : fummique ex his colle-. 
c~be primus locus detur.Secundus autem aflignetur numeris feor- 
l(J fum enatis ex vnius cuiufque pecunia: duftu in fuum tempus, vt 

Q feparatim alius fub alio notetur. Tertius ver6 Iocus lucrum com- 

^ mune partum habeat . Deinde feorfum fecundi loci numerus cu- 

^ iufque procreatus ducatur in commune lucru,quod tertij loci eft; 

I numcrufque ex hoc enatus per primi loci numeru diuidatur,que- 

^ admodum in proxima focietatis regula di&um eft:& numerus 

^ ftionis declarabit quantum cuique lucri fccundum temporis & 

pecunias quantitatem debeatur.quod quarto loco & regione cuiuf- 
^ flue pecunia» reponendum eft,ad huncmodum, 

ff* Primus44 
w 640 ipz Z6 Lucrum facit Secudus 24 

f ?6 Tertius u 

co 

jifl 
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Socictaris regula tertia , quando temporibus intermiflis^ 
varisc fumma: interdum communicata:, interdum fub- 
du£be fuerunt. Quajftio v. 

q. v a t v o r mercatores focietatem inicrunt bicnnio duraru- 
ramrpacifcentes, vt pro portione pecuniae conferedae lucrum cui- 
que accrcfceret.Quorum primus ab initio triginta aureos contu- 
lit,& poft o&aluum menfcm trank&um, eorum decem de medio 
fubduxit. iterumque vicefimo mcnfe inchoantc,duodecim aureos 
in focictatem intulit.Secundusa* principio viginti quatuoraure- 
os attulit , ac poft fexrummenfem abftulit otto. denubque fexti- 
decimi menfis exordio,quatuordecim in commune exhibuit.Ter- 
tius ftatim ab inita focietate , vigintiaureos intulit , peraftffque 
menfibus feptem,omncm fuam pccunia de medio exemit.rur£uf- 
que menfe decimo oftauo incipiente , fexdecim impofuit aureos. 
Quartus dcmum feptimo menfe inchoante decem & o£to aureos 
pro fe contulit, atque horum noucm abftulit poft quartum men- 
fem finitum.iterumquc decimo feptimo menfe exordiente, quin- 
decim in focictatem addidit. De quorum omnium pecunia comu 
niter in focietatem collata,lucri fa&i funt aurei centu. Ambigitur, 
tranfa&o bienio quantum cuique lucri cedet. Harfitario ha:c pro- 
pter intricatam tum fummarum,tum temporum varietatem,plus 
induftris qudm acuminis exigit. Siquidem propius rem contem- 
plantibus,illud manifeftum eft . ficut communis omnium pccu- 
nia cum omnium temporibus coniunfta commune lucrum attu- 
lit: itidem fuam cuiufque pecuniam cum fuo tempore copulatam 
fuum cuique lucrum afferre par efle.Singula igitur cuiufque mer- 
catoris tempora,quibus fumma quaeque ipfius in focietatem com- 
municata,nec de medio exempta fuit,in pecunias ipforum tempo 
rum feorfum multiplicata,fimul funt addenda . Qux pecuniarum 
cum tempore coniun£tio,cum ad eum modum per fingulos mer- 
catores abfoluta erit,quatuor proportionalium regularem totam 
fic expediet , quemadmodum proximo capite latius edocuimus. 
Quod ipfum fatis fuerit eruditis oftendifle.Carterum quonia ha?c 
pecuniarum in focietatem importatio atquc exportatio,alio atquc 
aliotemporcfa£tamaiorcminfrontequ^m inrcceflu difficulta- 
tem oftcntat-ne quem terreat tam varia rerum facies, nodum huc 
cxplicabimus,vtaufpicantibus via monftremus,fimilia, fiqua oc- 
currentjfoluendi. 



lib. nr. n y 

Pnmus itaque mercator £ principio triginta auteos o&o mcn fi . 
bus in focietate habuit. vt igitur tcmpus illud cu pecunia copule- 
tur, 8 in jo ducatur,& ficnt 240 .-quae feorfum tantifper, dum alia 
expediuntur,notandafunt.Poft octauum menfem finitum,vfquc 
ad vigefimum,decem aureis fubdu&is, foli 20 reliqui manferunt, 
vndecim menfibus medijs.u igitur in 20 duc"bs,creantur 22o:qu« 
fimiliter interim notentur feorfum.Poftea vicefimo menfc,ad vi- 
ginti aurcos,qui adhuc in focietate remanferunt,al ij 12 funt illati.' 
Hae dua» fummae fimul addita: faciunt aureos $i:qui mefibus quin 
que vfque in finem anni communes fuerunt. Igitur c in 32 dutta, 
educunt i6o.qua> fub alijs fummis feorfum notatis ponatur. Dc- 
inde illa? omnes fumma» fcorf um notata? fimul addantur, & pro- 
ueniet 620. Ea fumma furgit ex omnibus primi mercatoris tu fum 
mis, tum menfibus fimul coeuntibus . Secundus autem merca- 
torab initio24aureos fex menfibus infocietatem communica- 
uit.quare 6 in 24 dufta producent i44:qua> feorfum notentur. A 
fexto autem menfe tranfafto vfque ad fextumdecimum , nouem 
menfibus medijs, cum o&o aurci fubdu&i. eflent,reliqui erant 16. 
quocirca o in 16 dufta creabunt i44,feorfum fimiliter notanda. 
Demum menfe decimofexto 14 aurei in focietatem illati additi ad 
priores 16, faciunt $o,qui nouem menfibus reliquis comunes fuc- 
runt. o itaquc in triginta dufta procreabunt 270, quar adreliquas 
fummas feorfum notas addita producunt j$8. Ea fumma eft & te 
porum & pecuniae fecundi mercatoris fimul coniunftorum. 
Tertius mercator ftatim ab inita focietate viginti aureos inferes, 
feptem menfibus eos in focietate reliquit . & ideo 7 in 20 dufta, 
crcabunt 140. quae feorfum fignentur. Poft menfcm autem fepti- 
mum finitum , cum pecuniam fuam omnem exemiflet,nihil cum 
c«teris habuit commune vfquead decimumo&auum menfcm: 
in cuius initio denuo 16 in focietatem intulit . qua? per 7 nume- 
rum menfium reliftum multiplicata producunt 112 eapriori fum- 
mae feorfum notata? addita procreant 2^2 . Quar fumma eft & 
temporum & pecuniarum tertij mercatoris fimul coeuntium. 
Quartus mercator feptimo demum menfe inchoate 18 aureos co- 
ferens, quatuor menfibus eos in focietate continuit. quamobre 4 
in 18 dufta, progenerant 72.qua> febrfum fubnotemus. A fine au- 
tem quarti menfis poft illatam pecuniam tranfa£ti, vfque ad men 
fem decimuYeptimfi, fublatis noueaureis , adhuc nouereftabant: 
mcnfibus fcx medijs. caproptcr 6 in 9 du£U educunt c4:feorfum 

i.j. 



Q.V AESTIONES. 

& ipfa notanda.Dccimo feptimo raenfeincipiente, ad $ qua» in fo 
detaterernanfcrant ifadiuxit, quaefaciunt 14. ea per 8 numerum 
menfium reli&um multiplicata,educent ipz.quae ad alias fummas 
feorfum (lgnatas addita,perficient 138. ca fumma eft tum mefium, 
tum pecuniarum quarti mercatoris.Iam verd fingulorum merca- 
torum temporibus cum fuis pecunijs connexis,fupereft vt omnia 
fummje feorfum annotata» fimul addantur . lnde furgent 1748* 
qua» fumma ex omnibus tum pecunijs,tum menfibus omniu mer- 
catorum colle&a prtmum locum tenebit. Secundum verd fingu-i 
lorum fummse tum pecunias cuiufque tum menfes comple&en- 
tes feorfum alix fub alijs notatar.Tertium autem locum commu- 
ne lucrum habebit. Deinde fecundum regulam quatuor propor- 
tionalium m ultiplicatio ,& diuifio fiat : Sc lucru in quarto loco pa- 
tcfiet, ad hunc modum, 



610 Primi & 4lT 

1748 100 Lucrum 

Tertij 14 Sc #7 

ji8 Quarti 18 & M 



Diuer&rum regionum ponderis co*quatio. 
Quajftio v 1. 

cintvm pondo ab Alexandria in Angliam deportata reddut 
pondo fepruaginta quinquetquantum reddent Alexandriae Angli 
ca pondo ducenta triginta fex.' Rcm confyderanti facile fuccurrit, 
quar proportio eft inter feptuaginta quinque pondo Anglica & 
ducenta triginta fex Anglica,eandem efle inter cetum Alexandri- 
na & numeru quem de Alexandrinis quserimus . Et permutatim, 
qu32 proportioeft inter feptuaginta quinque Anglica & centum 
Alexandrina,eandem inten}6 Anglica,& numerum quem de A- 
lexadrinis quaerimus,efle dcberc.Quocirca primo loco pofitis 7%, 
fecundo i36,tertio loo.quatuor proportionalium regula deprehe- 
dit duceta triginta fex pondo Britannica reddere Alexandria* tre- 

centa quatuordecim & ff , quae funt -j- . 

Anglica Anglica Alexandrina Alexandrina V 
75 236 100 5i47?>q u *A ml 7- 
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Lucriexploratio. Quiftio vn? 

s i D e centum aureis aurei duodecim in annum Iucriiiant,fe- 
cundum eam rationem de aureis feptuaginta nouem quantufn lu 
cri in annu crefcetfFacile eft explicatu.nam quae proportio eft nu- 
meri centenarij ad feptuaginta nouem,eadem erit numeri duode- 
narij ad Iucrum quarfitu. & permutatim,qua» proportio eft nume 
ri centenarij ad duodecim,eadem erit de feptuaginta nouem ad lu 
crum inueftigatum.Difpofitis itaquein ordinem numeris,vtpri- 
mum locum centum tenant, fecundum feptuaginta nouem , ter- 
tium duodecimtquatuor proportionaliu regula demonftfat ex au 
reis 79 lucri fieri aureos nouem,& funt ^ . 

Aurei Aurei Lucrum Lucrum 

*°° 79 i* 9 -reJ , qua; funt H. 1 

Hoc lucrum per omnia par eft vfura» centefima? , qua maiore a- 
pud Romanos leges non permittunt. De fingulis nanque cente- 
nis duodena quotannis in fcenus vfura centefima exigit.quae ideo 
centefima; nome habet,qu6d cum in menfes vfura; debeatur,pars 
fortis centcfima fingulis menfibus in vfuram venit,centefimoque 
demum menfe fortem fcenus sequat . Intra centcfimam minores 
vfura; interdum centefima; dodrantem,interdum befiem,in men- 
fes reddunt: qua; etiam ipfe graues cxiftimatur. At mediocres pu- 
tantur quse eius femnTem in menfcs pendut. Qua; vero non vltra 
centefima» trientem,aut quadrantem,aut fextantem in menfes p«- 
riunt,ciuiles habentur & humana». 

Lucri exploratio in tempore maiori. Quaeftio vni? 

mercator ex aureis feptuaginta per menfes tres lucri fecit 
quinque: quantum Iucri tredecim menfibus ex aureis feptuaginta 
obueniet?Dua; proportionos depreheduntur. altera de tribus tne" 
fibus ad menfes i$, altera de quinque lucrifaftis ad numerum in- 
toeftigarur. Nam ficut tres menfes fe habent ad menfes tredecim, 
ficquinque lucrifa&a ad numerum quacfitum.Etpcrmutatim,fi. 
cut trcs mefes ad quinque lucrifa&a fe habet,fic ij menfes ad nu 
merum inueftigatum.Quare quatuor proportionalium regula du 
cc,primo loco ftatuentcs $,fecundo i$,tertio c,comperiemus aure- 
os viginti vnum & duas tertias 13 menfibus Iucri fieri. 

Menfes Menfes Aurei Aurei 
3 ij S 21 y . 

i.i/. 
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Temporis inueftigatio in lucro maiori . 
Qusftio iz. 

qv i P i R mefes quatuor ex aureis nonaginta,lucri fecitquiri^ 
que,fcire cupit quanto tempore ijdem aurci lucri centum reddet. 
Haefitatio haec proximse fimilis eft, prseterquam quod hic de tem- 
pore,iIlic de lucro fit inueftigatio. Simili igitur modo folueda eft: 
quippe dua» proportiones apparent. Nam ficut quinque aurei lu- 
cri fafti fe habent ad aureos centum lucri faciendos : fic quatuor 
menfes quibus quinque aurei lucri accreuerunt, ad numerum me 
fiu inueftigatu.Etpermutatim,ficutquinqueaurei lucrifa&i feha 
bet ad menfes quatuor:fic ioo aurci lucri faciendi ad numeru me- 
fium , de quo quxfitum eft. Primo igitur loco notatis f , fecundo 
ioo, tertio 4, regulaquatuor proportionalium aureos 100 exoo 
lucri fieri menfibus 80 manifeftat.qui numerus menfium crcat an - 
nos fex & menfes o fto. 

Aurei Aurei Menfes Menfes 
% 100 4 80 

Lucri inueftigatio ex maiori pecunia fecundum refpc&a 
lucri ex fumma minori. Quajftio x. 

mercator quifpiam tribus menfibus ex decem aureis lu-. 
cri fecit quatuor:fcire cupit ad candem rationem ex fexcentis aur 
reis decem & o£to mefibus,quot aurei lucri fieri poifunt.NulIum 
hxfitationis genus frequetius quam huiufmodi eft inter mercato» 
res, dum fecu deliberantde quouis mercimonij genere,fi pecunias 
fuas in id impendant, quanto tepore quatum lucri poterit acqui-; 
ri. Ad hac rem expedite difcutiendam in primis illud fieri oportet 
quod faciedum eft,quoties in duabus proportionibus cu pecunia» 
certa» diuerfitate temporis certi diuerfitas concurrit , vtpccuniae 
qucque fumma per fuQ tempus multiplicetur, vnufquc ita nume 
rus vim vtriufque coplexus producatur ex ambobus , qui deinde 
cu lucroper ea parto comparetur.Quo fiet vt in ordinem propor 
tiones amba? redigi ftatim polTint,queadmodfi in proximis qua»- 
ftionibus diximus.Na duas proportioncs rem confyderantes com 
periemus, quantum alterius ambo extrema funt cognita,alterius 
vero alterum folum . Nam quse proportio eft inter decem aureos 
culfuo tempore trium menfium copulatos, & aureos fexcentos cu 
fuo tempore menfium decem & ofto iunttos,cuius proportionis 
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iunbo cxtrema funt cogriita:eandem efle debere lucri quatuor au- 
reorum noti ad lucrum illud quod ignoratu inquirimus . Et per- 
mutatim , quae proportio eft inter aureos dece connexos cum fuo 
tempore trium menfium, & lucrum quatuor aureorum cognitu: 
eadcm deprehendetur inter fexcentos aureos coniun&os cum fuo 
tempore menfium dcccm & octo & kcrum ilJud quod veftiga- 
mus.Fa&a itaque aureorum dcccm multiplicatione per fuum tem 
pus trium menfium,furgunt triginta.Ruriufque fi in fexcetos au- 
reos ducanrur decem & o&o, fuorum menfium numerus, prodi- 
bunt decem millia & octingenta . Poftea quatuor proportionaliu 
regula nobis eam fequentibus negotium expJicabit, fi primo loco 
triginta/cciido decem millia & oftingenta,tertio quatuor, quod 
lucrum nobis notum eft,ponamus.Ita deprehendemus cx fexcen- 
tis aureis menfibus decem & ofto lucri fieri aureos mille quadrin 
gentos & quadraginta. 

Lucrum Lucrum 
30 10800 4 1440 

Hic inueftigatum eft quantum accrefcet lucri. 

. Temporis inueftigatio in lucro maiori fecundum refpe&u 
temporis in lucro minori. Quseftio x i. 

FREQ.VENTER etiam mercatores inuertiit huiufmodi quae- 
ftionem, vt de tempore fit hsefitatio.veluti fi quifpiam qui tribus 
mefibus ex dece aureis lucri fecit^quatuor, fcirecupiatad eandem 
rationem quot menfibus ex fexcentis aureis,mille quadringentos 
& quadraginta Jucri facere poteft.In hac qua?ftione lucru in vtra- 
que portione certum,tempus vero in altera adhuc ignoratu.Qua- 
re multiplicatio pecunise certae per ignotum tempus fieri nequa- 
quam poteft , vt ambas proportiones ad quatuor proportionalia 
regulam femel applicare fufficiat. Alia igitur via tentanda eft . Et 
rem confyderantibus in primis ad exemplu lucri quatuor aureoru, 
quod ex dece aureis menfibus tribus creuit,excutiendum vidctur, 
quantum lucri aureifexcenti menfibus tribus pariet.Id quod faci- 
le difcuti poteft, v ficogitemus duas hic proportiones rcperiri: altc- 
ra de aureis dece ad fexcentos.-alteram de quatuor aureorum lucro 
ad lucrum illud quod exquirimus. Nam ficut aurei decem fe ha- 
bent ad fexcentos,fic quatuor aureorum lucrum ad lucrum cxqui- 
redum. Et pcrmutatim,ficut aurei decem fe habentad lucru qua- 
tuor aureorunv.fic aureifexcentiad luaum inueftigandu . Itaque 

i.iij. 
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primo loco pofitis 10, fecundo 600, tertio 4: P« quatuor prbpor-. 
tionalium regulam comperiemus cx 600 aureis , menfibus tri- 
bus lucri fieri z4o.Deinde poftquam Compertum eft quantum lu 
cri menfes tres ex aureis fexcentis afferunt:continuo deprehende- 
tur quot mcnfibus aurei mille quadringeti & quadraginta cx fex- 
centis lucri fieri polTunt.Nam qua? proportio eft aurcorum duCen 
torum & quadraginta qui tribus mefibus lucri fiut, ad aureos mil 
le quadringcntos & quadraginta : eadem erit temporis trimeftris 
ad numerum menfium inueftigandum. Et permutatim, ficut du- 
centi & quadraginta aurei qui trium menfium funt lucrum> fe ha 
bet ad tres menfes: fic aurei mille quadringenti & quadragintafe 
habebunt ad menfium numerum,de quo quacfitum eft.Quamob : 
rem primo loco pofitis 240, fccundo i44o,tertio y.i veftigio qua- 
tuor proportionalium regula denuo repetita nos edocebit,aureos 
1440 ex 600 lucri fieri menfibus decem & otto. 

Menfes Menfes 

240 1440 3 18 

Itaque tcmpus hoc de quo quaefitum eft,particulatim inueftiga" 
dum erat , vt eius portione cognita facile exquireretur reliquum. 
Caztera idgenus exemplaad eundem modu excuti poflimt . Quo 
fit manifcftum , quatuor proportionalium regulam, quoniam fe- 
mel tentata non fatiffacit,bis nonnunquam adeunda efle,vt cun- 
cla in lucem eruat. 

Ponderis exploratio in panibus,quando pretium annona» 

crefcit. Qu*ftio * 1 1. 

dv a n d o tritici modius nummis decc veditur,primaria2 nota» 
f anis,qui nummi pretiu habeat, pcdcbit vncias quadraginta tres.; 
Secundum eam rationcm,quanti ponderis erit panis vnius num- 
mi,quando tritici modius trcdecim nummis conftatfHic obferua 
re oportet,vbiquc gcntium receptam panificij lege efle,vt pro qua 
portionc tritici prctium crefcit,pro ca panum vnius pretij podus 
minuatur . Sicutenim annonae copia panibus eiufdem pretij 6c 
magnitudinem & pondus auget,fic contra annonse caritas ab eo-; 
dem pretio & podus his & magnitudinem demit. Quocirca cum 
pro maioris pretij ratione diminutio ponderis fit inueftiganda,ea 
propter in proportionum comparatione,quod extremu vtriufque 
maius eft ,prxponi debet, vt quxftio fit de minori alterius extre- 
mo quod ignoratur . Cu autem alteraproportio de tredecim nu- 
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mis ad nummos dccem,ambo extrema nota habeat,eam pScede- 
re oportet. Altera vero de quadraginta tribus vncijs ad numerum 
pondcris inquirendum,fcqui priorem debet. Nam in hoc qua?fito 
quantus reperitur exceflfus nummorum tredecim vltra decem ta- 
tus crit quadraginta trium vnciarum exceflus fupra numerum' po 
deris inueftigandum, eademque proportio. Et permutatim, flcut 
13 fe habentad 43,fic decem ad numerum ponderis inquirendum 
fe habere debent.Itaque fi primam fedem tredecim occupent , fe- 
cundam decem,tertiam 43: quatuor proportionalium regula rem 
totam illuftrabit. perquadeprehedemusquando tredecimnum- 
mis tritici modius va»nit , vnius nummi pane vncias triginta tres 
& ynam tertiam pendere. 

Pretium Pretium Pondus Pondus 
*3 *° 43 »T * 

Ponderis exploratio in panibus,quado pretium annoni 
decrefcit. Qusftio xiii. 

si p anis vnivs nummi pendet vncias 43, quando triti 
ci modius 10 nummis conftatrquanti poderis ad eam ratione erit 
panis vnius nummi, fi tritici modius numis feptem vameat ( Hic 
quia tritici pretium eft imminutum , iuxta panifici/ leges pondus 
panis augebftur.Quocirca qua proportione nummi 7fuperantur 
iio,eadem 4jvncic fuperabuntur £ pondere panis inueftigando. 
Et permutatim , ficut 7 fe habent ad 43: fic io ad numerum pon- 
deris inueftigandum . Quarein proportione priorede7 nummis 
ad nummos 10, extremum quod minus eft praecedere : quod ma r 
ius eft , fequi debet , vt pofterior proportio de panum pondere, 
definat in pondus maius.Ita digcfkis in ordinem proportionibus, 
per regulam quatuor proportionalium comperiemus vnius num- 
mipanempenderevncias6i -f quando tritici modius fepte nu-! 
mis conftat. 

Pretium Pretiuni Pondus Pondus. 
7 10 43 6i\ 

lucri & damniregula?? 

p R i v s qua^n ad alias quaeftiones progredimur,de lucro & da 
no quafdam regulas operse pretium putamus adiungere.Et vt de 
lucro primum dicamus,Mercatores ad hunc modu fecum qua?re- 
te folent, Si cer* podo centena aureis 11 quifpiam emat , atque ea 

i.mj. 
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deinde aureis 14 vendafcquantum lucri ex centenis accrefcet?Hu- 
iufmodi qusefita fic explicantur.Principio fubducere oportet pre- 
tium quo res empta eft, i pretio quo poftea venditur.& numerus 
reftans qui differentia vtriufque pretij continet, lucrum indicabit 
quod ex forte illa 12 obueniet,videlicet z.Deinde fi 12 quse funt in 
forte,pariunt in lucrum 2, quantum lucri 100 reddent, per regula 
de tribus notis quartum ignotum proferentibus pronum eft excu 
tere.ducentes enim 2 in ioo,procreabimus loo.quae per ufecates, 
rclinquemus infe&ionis numero 16 -7- . tantum lucri excentenis 
accrefcet . Nam qua? proportio eft inter fortcm 12 & fortem 100, 
eadem efle debet inter lucrum quod ex 12 creuit, & iucrum quod 
ex 100 obuenire debet.Et permutatim,quae proportio eft inter for 
tem 14, & Iucrum 2, eadem inter fortem 100 & eius lucrum quod 
inueftigamus,efle debet. Similiter de denis, vicenis,tricenis, qua- 
dragenis, quinquagenis,vel millenis, quxti poflct.-fed mercatori- 
us fupputandi mos maxime in centenis lucra & damna confyde- 
rat.atque ideo de centenis exempla damus.ln his autem mercato 
rijs regulis,quas nunc interferemus, porportionum comparatio- 
nem permutatim folum ponemus,mercatorum more: quadoqui- 
dem pcr hanc cuiuis ftudiofo refta earum <omparatio fefe fimul 
aperiet. Calculum re&ecofe&um efle probabis,fiproportionum 
ordinem couertas hoc modo,Si 100 qtiae funt in forte lucri,raciut 
16 y : 12 in forte collata lucrum reddent 2. Quod fi plus aut mi- 
nus calculus afferat, error interuenit. Vel fi cui magis placet, ne- 
gocium ad regulam fic applicabit,Si de 12 qua* funt in fortc,fiunt 
14 in fortem & lucrum, quid ex 100 in forte datis ea ratione pro-. 
ueniettfequentes regulam deprehendemus 116 7- infortem&lu- 
crum accrefcere:^ quibus fi dcmus 100 quae fortem faciunt,fuper- 
funt 16 4% quae lucrum ex centenis indicant . Tui arbitrij leftor, 
efto,vtram viam magis hbeat fequi.nam mercatores ipfi,alius hac 
alius illam capeflunt. 

ad damnvm cognofcendil,id quod de lucro iam admonui* 
mus, ftudiofisfuffecerit. nihil enim aliud mtcreft, nifi qtiod ficut 
venditio fnperans emptionis pretium,lucrum exuberare facit:fic d 
couerfo venditio minoris fafta fortem vel diminuit,vel exhauritJ 
verutamen exemplum de eo quoque dabimus,Quando libra cro- 
ci empta eft aureis 3, venditaque 2:quae ia&ura ex cetenis eritfPre 
tium quo res minoris vendita eft,ab emptionis pretio quo pluris 
cft empta, fubtrahe. & fupereft 1, quod damnu detribus indicat f 
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Dcinde fi de$ vnum perit, quantum detrimenti ioo afferentf per 
regulam datam exquire : reperies 33 -5-. Vel fi magis iibet alteram 
viam tentare,fic potes, Si de 3 fola 1 fuperfunt, quid de roo relin- 
queturrducantur 1 in ioo,fiuntioo:qua» fi per 3 feces,exeunt 66-f* 
ea dc 100 manent.difTerentia itaquc inter 66 y ,& 100 qu« eft 33-^-, 
vemtin detrimentum. 

Per lucrum notum fortis, ignotae exquifitio. 

s ae p £ mercatores ad nundinas ituri fecum ad hunc modum 
fupputarc folent , Quanti pondo centena cuiufpiam mercis,puta 
ams,aeruginis,emenda funt , vt aureis 13 poftea vendita ex cente- 
nis dena in lucrum pariantrHuiuftnodi qujefita expedies,fi ficte- 
cum confvderes,Qui ex centenis dena lucri vult facere, is loo au- 
gere vfquead 110 ftudetrid quodex pretio 13 efficere molitur.Ita- 
que in lllis 13, & fors & lucrum lateti alioqui mfi ineffct lucrum, 
dena ex centenis non iucnfierent . Ea propter cum per venditio- 
nem 13 aureis fa&am , lucrum ex centenis deftinatum fit acquifi- 
tumiors quae latet in i3,per regulam de tribus notis quartu igno 
tum proferentibus ftatim fic patcfiet, Si 110 qua» fortem & lucrum 
capiunt,prodeunt de forte ioo:de qua forte nafcentur i3,qua» for- 
tem & lucrum tenentrMultiplicareoportet 100 in I3,& producen 
tur 1300 : quae fi per 110 fecentur, numerus feaionis 11-- habebit: 
qui numerus fortem illorum 13 demonftrat . Atque ideo tanti e- 
mcnda effent a>ris,a;ruginis pondo 100, vt poftea 13 aureis vendita 
lucrum proportione denoru ad centena reddant. Si fpecimcn ca- 
pere hbet an reftc fit fupputatum , proportionum ordinem con- 
uertehoc modo, Si deii-rr qua> funt in mera forte, furgut i3fors 
& lucrum: quid de 100 mera forte prodibitftenta per regulam, & 
Iio inuenies: iquibus demptaforte ioo,lucru 10 fupereft.Sin plus 
aut minus redeat,erratu eft . Aliud exemplum,Quanti Ianse mil- 
le pondo funt empta, quse poftea aureis 50 vendita lucrum pro- 
portione duodenorum ad centena pariunt? ad regulam datam fic 
applicabis,Si 112 antc lucrum partum crant loo,quid fecundu eam 
rationem co prius erant,cum quibus partum eft lucrumrfupputa- 
tio fecundum regulam ra&a te docebit fuiffe^-n^, quse funt-r^. 

Aliud excmplum,Quanti coftitit libra croci,quado vncia num- 
mis 9 vendita lucrum affert proportione denoru ad centena ( Vn- 
ciae fortem fic deprehendes,Si 100 antequam acceflit lucrum,erant 
ioo:quid erant ?f inuenies fuiffc $tt. tot nummis Yncia conftitit. 
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Deinde vt libra» pretium excutias , multiplica vncia? pretium frrr 
in u,qu6d tot fint vnci* in libra,& producuntur 98-n.tot num- 
mis libra croci prius empta erat. 

Per detrimentum notum fortis ignota» exquifitio? 

Q.v i gemmam emerat,vendidit eam poftea aureis ioo: & dum 
pccu nix (ux rationem init,comperit fe perdidiflc 10 ex ioo: quati 
ab initio ftetit gemarSic cofyderare oportet,Qui 10 de ioo perdit, 
Ioo ad po minuit: atque ideo ad inueftiganda fortem illoru ioo,ad 
hunc modum cogitabit, Si 90 ante detrimentum erant 100, quid 
fecundum cam rationem ante 4 erant illa ioo,ex quibus ia&ura fa- 
fta eftY ducantur 100 in 100 ,& furgent ioooo:qux fefta per po,red- 
dunt 111 t : tanti gemma ab initio conftitit. Verfo in contrarium 
proportionum ordine,capere experimentum licet an rette fit fup 
putatum,ad hunc modum,Si de 111 4rfola 100 fuperfunt , quid de 
100 relinqueturffi regulam fequare,deprehendes oo.fi plus aut mi- 
nus exit,error manifeftus eft. 

a l 1 a etiam via per lucrum aut damnum ad fortis partes re- 
digendum,fors ipfa ignota inueftigari poteft.Puta,fl quifpia ven- 
dens nummis 2o,de 100 lucrifaciat io,& ha?fitetur quanta fit fors: 
ad hunc modum per compendium res expedietur, Animaduerte- 
re oportet quota fortis pars fit lucrum: id quod ftatim fit manifc 
ftum , fi lucrum io per fortern 100 diuifum in minutias foluatur 
co modo quo numeri minoris per maiorem admonuimus fe£tio- 
nem fieri:fic nafcenturT^- qu* ad minimam nomenclaturam re- 
daft* faciunt-ro-.itaque qui ex 100 lucratur 10, decima fortis par- 
tem lucrifacitrquae pars decima addita ad fortem fit vndecima to-; 
tius fumma?.Atque ideo qui de lucro & forteTfcapit,lucmm ha- 
bet illius fumma»: quod quado ab ea fubduftum erit,fola fors re- 
ftabit.Itaquc de 2ofumitOTT,& inuenies i-rf .-tantulum ineft lu-: 
cri in exigua hac fumma lo.Id autem fi i 20 fubducatur , reftabut 
pro forte 18-rf • f° ts eft illorum 2o.Rem ita habere probabis,fi 
proportionum ordinem conuertas hoc modo,Si de i8rrfiunt 20, 
quid accrefcet de iooCteta,& inuenies iio:fubducito pro forte 100, 
reftant pro lucro io.Calculus itaque non errauit. 

e a d e m via per damnum ad fortis partes redigendum,fors ip 
fa poteft excuti. Veluti fi exemplo verfo,fingamus eum qui num- 
mis 20 vendit,dcna ex cetenis perdere. nam danum 10 per fortem 
100 diuifum profert-^, qux faciunt—. Ulud itaquc confyderar* 
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oportet,Qui perdit io ex ioo,perdit de fua forte^ . Quo fit vt fal- 
uas fint ei reftantesrs--* de quibus partibus fi fumas -p, atque eam 
ad omncs partes relictas addas,inftaurabisfummam qus.fuit an- 
te damna,& fortem habebis quajfita . Atque ideo in exemplo da- 
to,fi nnmis 20 vendens dena de centenis perdit,ea ratione vicena 
illaTS-totiusfortis efficiut.Quocirca fi nona partem dezo fumas, 
videlicet t-^.atquc eam ad 10 addas,ficnt izj-:qux fumma fortis 
ante iacturam erat.Nona autem illa pars decima cft totius for 
tis,partemque eam addita inftaurat,quje de forte pcrierat. 

Lucri ratio, fi minoris quippiam fuiffet emptum. 1 

glasti emptor podo millena certo pretio mercatus eft:qu* 
fi binis aureis minoris emiflet,atque ea poftea aureis duodenis ve- 
didiRct^x cetenis dena feciflet lucri.-quscro quanti ab initio pon- 
do glaftimillena ftetcruntfHuiufinodi quajfita fic expedies, Sor- 
tem ilioru 11 inueftigare oportet eo modo que dedimus, Si 110 e- 
rant 100 ante lucrum,quid fecundum eam rationem ante iucrum 
adtunctum erant ufducantur 12 in loo,producutur i2oo:qua> fefta 
per no,redduntio4f. Ea fuuTet for s , fi nihilaliud interueniflet. 
Veraquiaadie£t.u eft,fiduobus aureis minorisemuTet,& 12 ven- 
didiflet, tum lucru accedere debuifle porportione denoru ad cen- 
tenarliquet ex hoc eu pluns lo-Jf emifle. Atque ideo 2 ad io-£ad- 
denda funt,vt fiant 12 4f . tot aureis initio glafti pondo 1000 con- 
ftiterunt.Ex quofit manifeftum,fi minoris duobus aurcis emiflet, 
danda fuifle 10— : qux fors ea eft qua: per venditionem ad u cre- 
fcens, dena ex centenis lucrifacit. 

Damni ratio,fipIuris quippiam fuiiTet emptumr 

frvmenti emptor modios quaternos certo pretio emit,qui 
fi pluris nummis quaternis quAm funt empti,Conftititfent,& ve- 
diti fuiflent nQmis tricenis fcnis , dena de centenis fuiflent perdi- 
ta:quanti igitur coftiterunt modij quaternir Principio ficut pro- 
xime in lucro faftum eft,forte illorum 56 erues, hoc modo tecum 
cofvderans,Si 110 erant ioo,quid fecundum eam rationem ante e- 
rant $6 ( ducantur 36 m 100, & fient 2600: qua; deinde fecentur pcr 
no,&prodeuntu-7?. tanti emi debuuTent modij quaterni,vt 
yenditione fafta, nummis 36 dena ex centenis lucri fierent . Ve- 
rumhicperditafunt 10 ex 100 : atque ideo flcut in iaftura ante* 
docuimus, fic confyderabimus , Si 00 ante ia&uram fucrunt 100, 
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«uid fecundu eam ratidnem ante* fucrunt 36* ( ducantur 36* in 100, 
& furgent 3600 i quae fe&a per 90, reddunt 40. tanti emi debue- 
runt vt vcnditi nummis 36 damnum afTerrent,detrahens dena ex 
centenis.Oterum quia dittum eft,fi 4 nummi amplius ad pretifi 
accefTiflent,tum iatturam iilam dcnorum ex ccntenis ex venditio- 
ne fa&a nummis 36 f uifle fecuturam:4 nummi a 40 demedi funt, 
quod tanto minoris funt empti. Oc reftant 36: quo prctio quater- 
ni frumcnti modij ab initio funt cmpti. 

Lucri ratio,(i prctium muteturr 

O. v 1 salis modios fingulos fenis nummis vendit , oftona 
cx centenis lucratur: quseripoteft,fi is mutato pretio, nummis o- 
ftonis vendat,quantum lucri ex centenis acquiretf Multi in hu- 
iufmodi qua?fitis hallucinatur,dum fic proportiones comparant, 
Si 6 dant 8: quid dabunt Sf ducentes nanque 8 in S,Sc produftum 
per 6 fecantes dcprehendut 10 «y, quod lucrum cx centenis obue- 
nire putant , fi fingulorum falis modiorum pretium i nummis 6 
ad 8 mutetur.Hi toto errant caelo •. nam 6 illa quae ifti velut fortc 
ponunt,& lucrum & fortem continet. Itaque vbicunque in fimi- 
libus de lucro aut damno quaeritur, primum fors inuenicnda eft, 
quae lucium & damnum peperit: igiturfortem & lucrum,quse in 
fcx latent,fors & lucrum,qua: in ccntenis nota funt, proferent in 
lucem , ficut iam docuimus,hoc modo, Si 108 antcquam acceflit 
lucrum, erant 100, quid fecundum eam rationem ante lucrum c- 
rant 6? ducantur 6 in 100 & fient 6oo:qux per 108 fefta in nume- 
ro partitionis educunt c-r- tatum complefti debet fors illoru 6, 
vt poftea fex nummis fatta venditio oftona ex centenis lucri fa- 
ciat.Iam ver6 in hoc thematc,qui nummis 6 vedidit mutato pre- 
tio,nummis oftonis vendere in animo habet,& fcirc cupit quan- 
tum lucri cx cetenis accrcfcet. Id quod facile exquiri poteft,fi pro 
portiones fic formentur,Si s f >qu* *u nt fors,pariunt 8 in fortem 
& lucrurmquid 100 in foitem collata dabuntfScies e* veftigio, fi S 
Inioo ducas,numcrumque produ&um diuidas perc-^.-quo fiet vt 
in numero fettionis prodeant 144. tantum fors illa 100 afferet in 
fortem & lucrum.Igitur fi fortem 100 ab ea fumma fubducas,44 
pro lucro reftant.tantum lucri excentenis accrefcet,fi finguli falis 
modij nummis 8 vendantur,qui antc 6 funt vaenundati. 

v e l s 1 mauis alia via rem ftatim expedire,vt fortem non ex- 
quiras,id fiet ad hunc modum, Adde ad ipfa ioo,lucrum ex his ac- 
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erefcens:fummamque cam diuide per prius pretium quod lucrum 
illud peperit.Idautem quod in numero fettionis prodibit,multi- 
plica in pofterius illud pretium in quod fit comutatio.Ita nume- 
rus ex hoc produftus,& Iucrum de ioo natu,& fortem ipfam ioo 
complectetur:* quo lucrofi fortem loo demas,lucrum de centenis 
ex nouo pretio obueniens reftabit. Qua> via nunquam fallet. Pu- 
ta in exemplo iam dato, vbi venditiofenis nummis fa&a ex cen- 
tenis oftona in lucrum intulit: lucrum 8ad fortem ioo adde,fient 
iog.Eam fumma diuide per prius pretium 6\quo lucrum illud ac- 
quifitum eft: fic in numero ieftionis 18 prodeunt : qua> deinde in 
pofterius illud pretium 8,in quod fit commutatio, ducenda funt: 
ita producentur I44,qua> & lucrum & fortem centenoru capiunt: 
d quibus fi ioo pro forte demas,reftant pro lucro 44-tantum lucri 
de centenis accrefcet, fi pretium a nummis fenis ad oftonos mu- 
tetur.Siue autem de centenis,fiue de alio numero,puta quinqua- 
genis,milJenis,autquouis alio,certu lucrumqua?ratur,regulaha:c 
inuariata manet:vim autem fuam capit a multiplicatione & diui- 
fione,qus & quatuor proportionalium regula fupri data & ab v-' 
nitatis naturadependent.Porrd in diuifione,ficutvnitasfe habet 
ad diuiforcm,fic fe&ionis numerus ad numerum diuidendum.Et 
permutatim^icut vnitas fe habet ad feftionis numerum, fic diui- 
for ad diuidendum.Sfmihter etiam fit in multiplicationemam fi- 
cut vnitas fe habet ad multiplicatorem,fic multiplicandus ad nu- 
merum producendu.Et permutatim,ficut vnitas fe habet ad mul 
tiplicandum,fic multiplicator ad numerum producedum. Igitur 
efto 6 habeant i in fortem,ea ratione 108 haberent 18: id quod fic 
exquires, Si 6 in forte & lucro prodeat(fingamus)de i,de quo na 
fcentur 108 qua> funt in forte & lucrofducatur i in I08.& idem nu 
merus producetur.Is deinde diuidatur per 6:Sc numerus fe&ionis 
18 proferet , qua> fecundum eam rationem fors efle deberent illo- 
rum 108. Iam vero pretio mutato, fi fcirc voles quantum reddent 
i8,fic inueftigabis, Si de vno fiunt 8,quot de 18 fientfmultiplicen- 
tur 8 in 18 , & producentur 144 : qua> fortem & lucrum centeno- 
rum tenebunt. 

Damni ratio,fi pretium mutetur* 

d a m n 1 ratio per eandem regulam ad eundem modum cxcu- 
rietur,pra>terquam quod ficut lucrum additur forti, fic iaftura de 
Iforte fubduritur,& numerus reftans per prius pretium, quod de- 
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trimetum attulit,feca'tur. quod autem in numcro partitionis re- 
pcrietur , ducere oportet in pretium illud in quod fit comutatio: 
fic numerus produ&us & fortem indicabit & damnu,fiue de cen- 
tenis qua»ratur,fiue de millenis,fiue de quouis alio numero iaftu- 
ram terminante.Exempli gratia,qui 6 nummis vedit, duodena dc 
centenis perdit:quid ia&ura? ex cenrenis fuftinebit,fi pretio dimi- 
nuto 4 nummis vendatfde ioo fubduci debent 12, & reftabut 88s 
qua: fccentur pcr prius illud prctium 6\quod iafturam peperit, & 
prodibunt in fe&ionis numero 14 -p autcm deinde multipli- 
centtir in minus pretium 4 in quod fit comutatio:& j8 -j furget, 
quse forte & iafturam centenorum demoftrabunt. quot itaque ab 
eo numero vfque ad 100 defunt, totidem de centenis in ia&uram 
veniunt:ca autcm funt 41 \ i Vel fi per cxquifitionem fortis illo- 
rum 6 magis id fcire libet:fic tecum confyderans rem ftatim expli 
cabis, Qui nummis 6 vendendo de 100 perdit 12, is ioo ad 88 mi- 
nuit:qua» ia&ura nafcitur ex nummis illis 6. Sic igitur ratiocina- 
re,Si 88 ante ia&uram erant ioo,quid fecundum eam ratione an- 
te* 'erant 6 qua> damnum attuleruntf tenta per datam regulam, & 
inuenics 6-ff . ca fors crat illoru 6\Idque ita efle probabis, fi pro- 
portionum conucrtas ordinem hoc modo, Si ^Trminuuntur ad 
6,quantum fecundum eam rationem dccrefcent 100 experire per 
regulam,& 88 relifta deprehendes.Iam vero mutato pretio,fi fors 
illa oif minuatur ad 4 ,quid iaftur* ex 100 eritf data regula e ve ; 
itiRio aperiet.Nam fi 4 in 100 ducantur,fient 400: qua> fi per 6rr 
fecentur,numcrus partitionis cg -f- habebit.Quod aute fupra eum 
numerum vfque ad 100 dceft,in iaftura (vti diximus)vemt: vtra- 
que igitur via rem eodem perducit. 
Quomodo pretium ftatuatur ad lucrum quoduis parandum? 

Freq.venter ctiam mercatores in merce aiiqua,pondere, 
numero aut menfura vendi folita , poft complures expenfas terra 
manque fupra emptionis pretium faftas,in ve£t-igalia,naulu, ve- 
&uram,miniftrorum viftum,ca*eraque id genus, ccrtum fibi lu- 
crum de quouis podere, numero,aut mefura deftinant: fecumque 
deliberant,quodnam pretium ftatuant in fingula pondera,nume- 
ros aut menfuras.vt lucrfi illud accrefcat.Id quod fiet ad eum mo- 
dum, quem hoc exemplo monftrabimus, Piperis pondo millena 
in Lufitania nummoru 10000 funt empta: prbque his ve&igal il- 
lic penfitatum nummi icoo. naulura deinde illinc in Britannias 
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conftitit $oo.lbi rurfus aliud ve&igal exaftu fbo. Veftura deinde 
terra fafta nummis ftetit loo.Miniftri in eam negotiationem mif 
fi lmpenfa zooo.Mercator adue&a merce,de fingulis piperis Iibris 
fupra omnes impenfas nummos 4 luchfacere deftinat. Cazterum 
haefitat,quonam pretio piperis libram vcndat,vt lucrum illudac- 
cedat.Rem fic expediemus: pretium emptionis,vec"r,igal,naulum, 
iterum vettigai,ve£luram terra faftam,miniftri impefam, omnia 
in vnam fummam colligerc oportet , & furgent 14000: quibus e- 
tiamnum lucrum nummorum 4 deftinatu in libras fingulas de- 
bemus addere,videlicet nummos 4000, ficcrefcunt 18000. Quam 
fummam in vniuerfum mercator & pro forte & pro lucro totius 
negotiationis fibi reddi cupit. Atque ideo quatuor proportiona- 
lium regula, quam de tribus notis quartum ignotum proferenti- 
bus fupra* dedimus,^ veftigio pretiu vnius librse patefaciet . Nam 
ficut vniuerfe piperis Jibra? adue&E fe habent ad totam illam 
fummam pretium atque lucrum pmnium comple&etem , fic vna 
piperis libra ad fuum pretium & fuum lucrum fe habere debet. 
Quocirca fi 1 ducatur m 18000, idem numerus producetur : qui fi 
per numerum vniuerfarum piperis librarum videlicet 1000 fece- 
tur, numerus fe&ionis pretium vnius librae nummos 18 contine- 
bit. Ad eundem modum pretium & lucrum ftatuere licet in his, 
qua: numero aut menfura vendi confueuerunt. 

Collatio in iaftu mercium fafto ob nauem in tempeftate 
feruandam. Quseftio x 1 1 1 1. 

sex mercatores emptis mercibus nauem onerarunt. Pri 
mi merces conftiterunt aureis viginti quinque, Secundi quadra- 
ginta,Tertij quinquaginta fex,Quarti fexaginta quatuor, Quinti 
feptuaginta quinquc, Sexticentum. Graui deinde tempeftate in- 
ter nauigandum orta, cum nauis onere nimio deprefla crebris flu 
ftibus pene obrueretur,nautae faluti fua; confulentes,caufa leua- 
dae nauis cijciunt in mare grauuTimas quafque merces,qua; pro ce 
tum & viginti aureis alioqui vaIebant.Quo iaftu faftu eft,vt fer- 
uata nauis reliquum onus in portum deftinatum adueheret. Mer 
catores,quorum eranteieftse merces poftulant,vt carteri quorum 
bonaferuata funt,iac"r,uram comuniter fuftineant.Id quod iliis o- 
mnibus ajquum vifum eft. Canerum ambigunt quona modo pro 
rata cuiufque bonoru portione coliatio ea fieri debeat.Hac harfita 
tione explicaturis ftatim nobis occuirut duse proportiones: altera 
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de mercium omnifi iri nauem impofitaru fumrru ad cuiufcfl mer- 
ces impofitas.altera quae fecundu illam adaptari debet,de comuni 
omniu iaftura ad cuiufque iaftura fuftinenda. Nam ficut omnia 
merces impofitae ad cuiufque merccs fehabent,ita omniu ia&ura 
ad cuiufque iaftura fe habere debet. Et permutatim , ficut omnifi 
merccs impofitaefe habcnt ad comunem omniu ia&uram: ita cu- 
iufquc impofitse merces ad iafturacuiufquc. Quocirca hsefitatio 
hsec pcr quatuor proportionaliu regula fic facile explicatur,vt pri 
mo Ioco omniu mercium seftimatione fimul addita ftatuamus.Se 
cundo loco vniufcuiufquc merciu seftimatione feparatim alia fub 
alia notata.Tertio locp comunem ia£hiram,ad hunc modum, 

25 Primus 8 &-£o qux faciunt 

40 Secudus rj &7T0 quae faciunt -7 

Tertius 18 &£oqua»faciunt-j 
64 Quartus 11 quae faciunt -5- 

7$ Quintus 2j 

loo Scxtus 23 &jfoqusefaciunt7- 

Deinde fi regula fcquamur,deprehendemus primu mercatore $ 
q UJE faciunt -f ,conferre debere.Secundum I* & 1 r 0 '- qusc fa- 
ciunr-f .Tertium i8&|S,qu*faciunt-f. Quartum 21 & i»,quas 
faciunt -f . Quintum 1?. Sextum & jrS , quae faciunt T . Quod (1 
fcirecupis num calculus crrauit , finguloru collationcs fimul ad- 
de:quz fi vniuerfae colleftae rcfpondent communi ia&urae ,rect,e 
fupputatum eft,alioqui error intcrucnit. 

Bonorumintercreditoresdiuifio. Quseftio x v. 

si cvivscivA M,qui foluendo no eft,bona inter multos crie • 
ditores pro cuiufqucdebiti rata portione diuidi ideo debet, vel $ 
ts foro ccdat, vel qudd folfi vertat, vel quod poft morte eius pro- 
pter aes alienu non adeatur haereditas : ad eunde modum, quead- 
modum in ia&u mercium de collatione facieda diximus,partitio 
fieri debet:cuius rei,vt exemplu demus, Efto,creditores ofto fue- 
rint^quibusdebeturmiUe, primo quindecim , fecudo vigintiqua- 
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ruor, tertio trfginta duo, quarto quinquaginta quatuor , quinto 
fexaginta,fexto feptuaginta quinque/eptimo o&oginta fex, ocla- 
uo centu:bonaque debitoris,qua? mtcr eos funtdiftrahcnda,non 
tranfccdant centu & quinquaginta.Remc6fyderates,duas propor 
tiones ftatim dcprehedemus-.vna de coaceruatis debitis omnibus, 
quse debctur creditonbus vniuerfis,ad id quod cuique debetur:al 
teram de vniuctfis dcbitoris bonis ad ea portione qua quifque cre 
ditor habiturus cft.Na (icutcoaceruata debita, qua? debeturvni-i 
uerfis,fe habet ad illud debitu quod vnicuique debetur,fic vniuer 
fa debitoris bona ad eam bonoru partem qua quifque creditor ha 
biturus eft,fe habere debent. Et permutatim, ficut coaceruata de- 
fcita quse debentur vniuerfis,fe habetad vniucrfa debitor;s bona, 
fic illud debitu quod cuique debetur, ad eam bonoru portionem 
qua quifque creditor habiturus eft. Quarc quatuor proportiona- 
lium regula rem reddet expeditam,!! primo loco omnia debita fi- 
mul addita,qua; creditoribus vniuerfis debetur,ponamus.Sccudo 
loco illud debitu,quod cuique debetur,aliud fub alio feorfum an- 
notatu.Tertio loco vniuerforu debitoris bonoru fumma.Deinde 
facietes id quod iubet regula,coperiemus primo creditori obuetu 
ra quinque &^?:Secudo,o£lo &4j*Tertio ) deccm &£°.Qi:arto, 
decem & ofto . Quinto, viginti & Sexto,vigintiquinque 
&^.Septimo,v]gintioc"to fc^.O&auo, triginta tria & 
Certu fpecimen erit nihil.errafie calculu,fi partes cuique obuenie- 
tes fimul addita» reipondeant vniuerfis debitoris rehftis bonis. 
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Pofthumi hxttdis inftitutioJ Qusftio x v i. 

moritvrvs quifpiam, cui grauida erat vxor , & mille au- 
reorum hsereditas , fic teftamentum condidit, Si vxor mea filium 
pariet,is ex befle mihi hajres efto:vxor autem ex triente. Sin vxor 
mea pariet filiam,vxor ex befle mihi ha>res efto,filia vero ex trien- 
te. Vxor deinde geminos mafculum & fceminam vno partu enixa 
cft. ambigitur, quona modo diuidenda fit hsereditas, vt defunfti 
voluntas non infringatur. Huiufmodi hacfitationem altius con- 
fydcrantes in primis deprehendimus teftatoris voluntatem efle,vt 
filiusaltero tanto amplius habeat,quam vxor: itidemque vxor al- 
tero tanto amplius,qu£m filia.Itaque cu filij pats ad portione ma 
tris dupla efle debeat, qu6d is duas haereditatis partes, mater ter- 
tiam fit habitura.matrifque pars item ad portionem filiae,qudd ea 
duas partes cofequutura fit, & filia tertia: eo fiet vt pars filij ad fi- 
liae portione quadrupla fit futura.Quaobrem numerus aliquis ex- 
quiredus eft,qui fimplu,duplum,& dupli duplu,quod quadruplu 
ad fimplum eft,habeat: vt in totidem partes diuidi poflit hxredi-' 
tas.Minimus autem numerus qui partes eas habeat, capiedus eft, 
quo facilior fit fupputatio. Is autem eft feptenarius : nam vnum 
duplicatum profert duo:eaque iteru duplicata,quatuor:qua; cun- 
fta fimul addita faciunt fepte. Et quoniam mille aurei in feptcm 
partes diuidendi funt , quarum quatuor filius habere debet, duas 
mater, vnam filia:quot aurei cuique obueniet, ftatim excutiemus, 
# fi animaduertamus,qua> proportio eft omnium partium fimul ad- 
ditarum, hoc cft feptenarij numeri ad cuiufque portionem , ean- 
dem mille aureorum efle debere ad eum numerum qui cuiqueob* 
ueniet.Et permutatim,quac omnium partium fimul additaru pro- 
portio eft ad mille aureos, eandem efle portionis cuiufque ad nu-. 
merum aureoru inueftigandum. Ad regulam igitur quatuor pro 
portionalium qusefitum applicantes,e veftigio rem totam expli- 
cabimus,fi primo loco,omnium partium numeru ftatuamus, Se- 
cundo cuiufque partem,aliam fub alia notatam,Tertio loco mil- 
le aureos,qus tota eft ha?rcditas,ad hunc modum, 

4 . Portio filij 571 \ 



n Iooo Portio vxoris 28J -7 



LIB. II f. I^- 

Deinde regulam fequentes inucniemus fili/pattem capere 5-71 
&-f-. Matris 28C & -7-. lilix verd 142 &-£-. Spccimen certum e- 
rit nihil erratum efle,fi omnium partes fimul addita» toti hasredi- 
tati refpondeant. 

q.v o d s 1 vxor vno partu tres filios & duas filias a»deret (id 
quod in AEgvpto eft frequens, vr mulieres quinquegeminos pa- 
riant) ad eande ratione partitio fieri deberet, vt quilibet filius ad 
portionc matris duplum haberet, itidemque mater ad portioncm 
cuiufquefiliae. Quocirca numerus capiedus eflet qui bina fimpla, 
bina & fimpli duplu,atque fimpli terna quadrupla haberet.Mini- 
mum autc numerum,qui bina fimpla,& fimpli duplu habeat,co- 
peries quatuor.quiqueterna quadrupla capiat,duodecim.ca fimul 
addita fiunt fexdecim:in quot partes hsreditas eflet diuidenda,vt 
ex his quilibet filiusquaternas,mater duas,filia: vnicas accipiant. 
ca»tera fecundum regulam quatuor proportionalium expediatur. 

Hxredum inftitutio in partibus defignatis. Quasftio xv.lt, 

animan agens quifpiam,cui quinquc erant filij,& trium mil 
lium aureorum hxreditas,huiufmodi teftamentum fecit, Primus 
filius meus natu maximus ex femifle mihi haeres efto, Secundus 
natu proximus ex trientc,Tertius ex quadrante,Quartus ex quin 
ta parte.Quintus ex fextante. Ambigitur quonam modo diuide- 
da fit hazreditas. Nam fi teftatoris verba ipfa fequemur,vt primus 
filius ha>reditatis dimidium*, mille & quingentos aureos : fecun- 
dus tcrtiam partem, mille aureos accipiat : tunc tertius integram 
quartam , feptingentos & quinqua£inta aureos confequi nequa- 
quam poterit,cum foli fupcrfint quingenti. quartus autem filius, 
cui debetur pars quinta:& quintus,cui fexta, nihil omnino habi- 
turi funt. Igitur cu filij partes illas hsereditatis & patre defignatas 
confequi integras non poflint , alia» partes minores inueftigandar 
funt,qua> defignatis illis pro portione refpondeant,vt fingulis fi- 
lijs fatiiliat.Principio ergo exquiredar funt partes defignatae, quar 
facile inueniuntur fireli&am fummam per fingulos feorfum de- 
nominatores diuidas. Ita cuiufque fe&ionis numerus partem per 
denominatorem £ patre defignatam continebit. Quo fiet vt dimi 
dium inueniamus , aureos mille & quingentos : tertiam partem, 
aureos mille: quartam,feptingentos & quinquaginta : quintam, 
fexingentos.fextam, quingentos:qui numeri feorfum alius fuba- 
lio debent annotari , vt eorum proportione alij numeri minores 

lz.ij. 
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inueftigcntur exfumma trium millium in haereditate reli&a.ftos 
autcm numeros fi filij haberent, ipfis fuo cuiufque voto fatiffa&u 
cflet,nec amplius petere ex hoc patris teftamento poflent. Nume- 
ri ver6 hi colle&i in vniuerfum , faciunt quatuor millia trecenta 
quinquagintarqui numerus partes i. patre dcfignatas vniuerfas ha 
bet.Veruntamen quia harreditas reli&a fumma minori clauditur, 
nempe trium millium: videndum quonam modo fccudum tefta- 
toris voluntatem facienda fit partitio.Qua in re iT poft iam cogni 
tas partes defignatas penitius haefitatione fcrutemur , proportio- 
nes duas compcriemus: vnam de fimul additis partibus vniuerfis 
defignatis ad cuiufque filij partem £ patre defignatam: alteram de 
yniueHa relicta haereditate ad illam eius partem inueftigandam, 
quam quifque filius pro partis defignatae portione acccpturus cft, 
quae fecfidum illam priorem formari debet. Etenim quae propor- 
tio eft inter vniuerfas partcs defignatas fimul additas & cuiufque 
filij partem d patre defignatam , cadem inter vniucrfam relic*tam 
haercditatem & illam eius partem exquirendam,quam quifque fi- 
lius pro partis defignata:portione habiturus eft,exiftere debet. Vel 
fi libet permutatim ea comparare, Sicut vniuerfae partcs defigna- 
tae fimul additae fc habet ad vniucrfam reli&am haereditatem, fic 
cuiufque filij pars a patre defignata ad illam haercditatis partem 
exquirendam , quam quifque filius pro partis defignatae portione 
accepturus cft, fe habere debet. Poftqua igitur primo loco partes 
vniucrfxdefignataefimul additse funtnotatae, Secundo cuiufque 
filij partcs, quas pater dcfignauit,alia fub alia feorfum,Tertio reli 
c"tae haereditatis fumma : continuo quatuor proportionalium rc- 
gula rem inuolutam explicat:ex qua deprchendcs,primo filio ob- 
uenire 1054 Secundo 68? ^jjf . Tcrtio 517 ^73. Quarto 

QH int0 344T3T?- 
Probatio certa eft refte fupputatum efle,fi poft hsereditatis par- 

titionem,omnium fiJiorum partes trium millium aureorum fum- 

mae refpondeant . Haefitationem hanc extricantes vulgarem fup- 

putationum morem fecuti fumus. Caeterum qui Arithmeticae pc- 

netralia magis callent, breuiori via fefe expediunt.Eam autem in 

fequenti quaeftione trademus. 
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Quaeftio xviii. 

Q.VINQ.VE (bci) tria aurcorum millia lucrifa&a diuiderc in- 
ter fe de copa&o fic cupiunt, vt primus vna partem fecundam fi- 
bi habeat,Secundus vna tertiam, Tcrtius vnam quarta, Quartus 
vnam quinta,Quintus vnam fextam. Cscteru harfitant quona mo 
do iufta partitio fiet. Ad huiufmodi qua?ftiones explicandas nu- 
merum aliquc exquirere oportet, quipartes denominatas omnes 
complectatur.Is autem eft minimus numerus,quem partium de- 
nominatores numerant : qui quemadmodu exquiratur, fuperiori 
libro edocuim 9 .Itaque in hoc quaelitomimmus numerus,qui par 
tes propofitas habeat,coperietur fexaginta.In quo numcro,fingu 
la? partes propofitac feorlum inquireda? funt. Id quod per fe&io- 
nem ipfius numeri fexagenarij, per earum fingulas feparatim ex- 
peditur.Quo fiet,vt partitionis numerus partem de fexaginta fe- 
cundam, triginta inueniat, tertiam viginti, quartam quindecim, 
quintam duodecim, fextam decem: qui numeri in vnum collc&i 
omnes o&oginta feptem creant . Ad harum partium exemplum, 
quae de fexaginta funt eruta» finguloru portiones, de fumma triu 
millium aurcorum diuidenda formandx funt. Nam ficut omnes 
iUi fe&ionis numeri,quos fexaginta tiuifa pariunt,fimul additi fe 
habent ad eorum fingulos: fic fumma trium millium aureorum 
diuidenda, ad illam fummam, qua? cuique ex partitione debetur, 
fe haberc debct. Et permutatim, {icut omnes illi fc&ionis numeri 
de fexaginta eruti fe habent ad tria aurcorum millia diuideda: fic 
vniufcuiufque fe&ionis numerus ad illam fummam , quam quif- 
que ex partitione confequetur, fe habere debet. Itaque fi primam 
fedem omnes feftionis numeri defexaginta prodcutes,fimul ad- 
diti teneant, qui funt 87, Secundam finguli eorum,alius fub alio 
feorfum annotati , Tertiam trium millium aureoru fumma diui- 

lx.fi/, 
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dendar^atSorproportionalium regula negotium extricabit. 

20 Primus 103417 

to Sccfidus 689 % 

% 7 15 3000 Tertius 517 |f 
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n Quartus 413-57 

10 Quintus 344T7 

' Partes ex fe&ione cuique obuenietes fumma» diuidenda? refpo- 
debunt,firette proceflit calculus. Deinduftria hic eande fumma 
qua? in proximo quxfito erat,in eafdem partes fecanda propofui- 
mtiSjVt leftor fciret quanto breuius per minores numeros, qudm 
per maioreSjCadem res expediri poitit: id quod propter faciliorem 
tum multiplicationem,tum fe&ionem euenire neceffum eft. 

Quseftio x 1 x.' 

q.v 1 quatuor amicos habebat , eorum primo nouem aureos in 
teftamento legauit,Secudo viginti quatuor,Tertio tanto amplius 
quim fecundo dedit , quantum fecundus fupra primum haberetj 
Quarto tanto amplius quam tertio,quantu tertius fupra fecundu 
caperet.quxritur quantu tertius & quartus cofcquentur. Hajfita- 
rionem confyderantes,proportionalitate in ea continuam depre- 
hendemus. Nam ficut primi Iegatum ad legatum fecudi fe habeT, 
fic fecundi ad legatum tcrtij fe habere debet.Et rurfus,ficut fecu- 
di legatum fe habet ad lcgatum tertij,fic tzxtij ad quarti Iegatum. 
Atque e conuerfo , ficut quarti legatum fe habet ad legatum ter- 
tij,fic tertij ad legatum fecun^i. Et rurfus, ficut tertij legatum ad 
fecundi fe habet , fic fecundi ad primi legatum fc habere debet. 
Quamobrem fecundum trium proportionalium regulam fuprd £ 
nobis enarratam res explicari debet,vt fecundi legatum , quod in 
proportionum comparatione bis repctitur,in fe multipiicetur, & 
numerus inde procreatus per primt legatum diuidatur.Ita fettio- 
nis numerus tertij legatum in lucem proferet aureos 64. Et rur- 
fus tertij Iegatum, quod in proportionum contintlatione bis rc- 
petimus, in fc mtiltiplicandum eft,& numerus cx hoc enatus per 
fecundilegatum dtuidendus.Quo fiet,vt fc&ionis numerus quar- 
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ti legatum manifeftet aureos 170 ~ } qus funty ynius aurei. 
o 24 64 170 4t> fl"* ^unt 7-. 

Quacftio xx, 1 

1 n t e R tres,aurcorum ducentorum diuifio de compa£to fieri 
debet,vt primus triplo plus qu^m fecudus habeat,fecundus qua- 
druplo plus qudm tertiusrQuonam modo,fecundum pa&um fict 
iufta partitiofFacile id extricabitur,fi & tertio qui minima partem 
acccpturus cft,retrogrado ordine incipiasrcui aflignes,fi libet,vni- 
tatem.Et quia <n quadruplo fecundus tertium fuperabit,tcrtij par 
tem quadruplica,& enafcentur quatuor,qua» pars erit fecundi. At 
quoniam primus triplo amplius qudm fecundus confequetur,fe- 
cundi pars triplicada eft,& prodibunt duodecim. ea pars crit pri- 
mi. Hi numeri fimul additi creant feptendccim, fccundum quem 
numerum fumma? propofitse partitio fietrin totidem nanque par- 
tes aurei ducenti diuidendi funt, vt ex his primus 12, fecundus 4,' 
tertius vnam habeat. Confeftim ver6 quis aureoru numerus cui- 
que cedet, fecundum regulam quatuor proportionalium excutie- 
mus,fi primo loco partes omniu fimul additas ponamus. ea; funt 
17: fecundo cuiufque partem, aliam fub aliafeorfum annotatam: 
tertio fummam 200 aureorum diuidendam . Nam quse proportio 
eft omnium earum partium fimul additarum ad cuiufque par- 
tem, eadem eritfumma» diuidenda» ad eam quam quifque habi^ 
turus eft.Et permutatim,quje proportio eft fimul additarum om- 
nium partium ad fummam diuide*dam, eadem erit cuiufque par«- 
tis ad eam fummam quam quifque confequetur. 

1* Primus 141 rf- 

17 4 200 Secundus 4777 

1 Tertius n4f 

Si vis probare fccundum paclaprocefTiflecalculum^partem pri- 
mi in tria diuide:& fe&ionis numcrus fecundi parte educet.Rur- 
fus fecundi partem in quatuor : & numerus partitionis terti/ par- 
tem proferet. 

Quarftio xxi.' 

t r e s inter fe partiri centum aureos cupiunt, quortim primus 
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vnam tertiam & vnam quartam habere poftulat, Secundus vnam 
quartam & vnam quintam, Tcrtius vnam quinta & vnam fexta: 
Quaeritur quantum cuiqueex partitione obuenietfAd huiufmo- 
di quscftiones foluendas, in primis minimus numerus exquiren- 
dus eft, qui omnes cuiufque denominatores fimul capiat. ls aute 
eft fexaginta. Ex quo numero,quae partes vnicuique ex partitione 
prouenire deberent, fi is diuidendus effet, prius inueftigare opor- 
tetnd quod facile deprehendi poteft, diuidcndo numerum ipfum 
fexagenarium feparatim per finguios partiu denominatores. De- 
inde partes ex numeris fe&ionum inuetae , feorfum addcda* funt, 
vt fciamus quantu cuique partes fuac coiunftae dabut. Ita nume- 
rus partitionis de fexaginta partem tertiam 20, partem quarta ij , 
quse per additionem educunt $j,primo deberi patefacit.Parte ve- 
ro quarta partem quinta 12, quae per additionem faciunt 27, 
fccundo deberi. Partem autem quintam 12 , & partem fextam 10, 
qua> pcr additionem procreant 12, tertio dcberi. Ad quarum par- 
tium de fexaginta erutaru exemplar,poftquam numeri ex his col- 
le£ti funt additi t finguli portiones iuas de fumma centum propo 
fita facile confequentur. Etenim fi pnmo loco numeri illi, ex cu- 
iufque partibus feparatim per additionem numerorum fe&ionis 
iam collec*ti,videlicet ft,27,& i2,mox omnes in vnum rUrfus ad- 
diti ftatuantur,vt Gnt 84: Secundo finguli illi feparatim per addi- 
tionem numerorum fe£tionis collecti, alius fub alio feorfum an- 
notati:Tertk> fumma centum, qua: diuidenda cft: facile per qua- 
tuor proportionalium regula res tota extricabitur. Nam ficut in 
vnum coaceruatt omncs illi cuiufque numeri,qui per additiortem 
numerorum fcctionis feorfum colle£ti crant, fe habent ad ipforu 
fingulos: fic ccntum quse diuidcnda funt, ad illam fummam quae 
cuique ex partitione debetur,fe habere debent.Et pcrmutatim, fi- 
cut in vnum coacei uati omnes illi cuiufqtte numcri,qui per addi- 
tionem numerorum fe£tionis feorfum colle£ti erant,fc habent ad 
centum quae funt diuideda:fic finguli cuiufque numeri per addi- 
tionem numeroru fefttonis feorfum colle&i , ad illam fummam, 
quam cuiquepartitio affignabit,fe habere debent. 

25 Primus 41 1|- quae (unt-~ 

84 27 100 Secundus 32 -^-quaefunt y 

22 Tertius 16 4? quse funt-~ 
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Quaeftio xxii. 
(^vatvor intcr fe diuiderc fexccntos aurcos fic eupiunt : vt 
pnmus duas tertias,atque vnjl nouem aureos babeatrSecndus tres 
quintas, & aureos o&o: Tertius quinque fextas,& aureos feptcm: 
Quartus feptem o£tauas, & aureos fex:ambigitur,quantum cuili- 
bet conferet partitio.In primis minimus numerus, qui omnes has 
denominationes capiat,inquiredus eft.Is autem eft centum & vi- 
ginti. Quem numerum fi per fingulas denominationcs feces, in- 
uenies tertiam eius partem,quadraginta:Quinta,viginti quatuor: 
Sextam,viginti:0£r.auam,quindecim. Cseterum quoniam primus 
duas tertias habiturus eft, quadraginta illa quse partcm tertiam fa 
ciut,duplicare oportct,& furgent octoginta.qui numerus in dua- 
bus tertijs repentur. Et quia vltra duas tertias , primo ctiam noue 
aurei accedunt: nouem addenda funt ad 80, vt fiant 89. ca fumma 
eft eorum, quse primus habere poftulat. Porro quia fecundus tres 
quintas habebit,viginti quatuor qua: quintam faciunt, triplican- 
da funt,& fiet feptuaginta duo.qui numerus in tribus quintis re- 
peritur.Et quia vltra tres quintas ofto aurei fecudo debentur,ad- 
duntur o£lo,quse creant 80. ea fumma eft eoru, qua? fecundus fla- 
gitat. Prxterea quiatertius quinque fextas eft confequuturus, vi- 
ginti quac fextam implent, in quinque ducere eft opus, & prodi- 
bunt centu.qui numerus in quinque fextis repcritur.cui,quia ter- 
tius feptem aurcos amplius petit,feptem adiungantur: & ficnt ce- 
tum 8c feptem.qux fumma eft eoni, qua? tertio dcbentur. Quar- 
tus vero quoniam feptem o&auas poftulat,quindecim qua: ofta- 
uam creant,ducere in feptem oportet. & cnafcentur centu & quin 
que . qui numerus infeptem o&auis deprehenditur . cui numero 
(quia quartus fex aureos adhuc exigit) addere oportet fex, cV fur- 
gent centum & vndecim.quae fumma eft omniu,qua: quartus ha- 
biturus eft . En tibi numeros quos quifque habere poftulat: quos 
omnes fi fimul addas, furgent treceta o&bginta feptem. Ad cuius 
fummse exemplum ex partibus fic collee"bc, fexcentorum aureoru 
partitio fieri debet.Nam ficut omnes numeri, qui in partibus de- 
nominatis feorfum reperiuntur,vn^cumcuiufquc aureorum ac- 
ceiTione,fimul additi fe habent ad fingulos ipfos numeros.-fic fex- 
centi aurei,qui funt diuidendi, ad numerum qucm cuique parti- 
tio afiignabit,fe habere debet.Et permutatim ,ficut omnes illi nu 
meri,qui in partibus denominatis feorfum rcperiuntur, vni cum 
aureorum acceflione fimul additi fehabentad fexcentos auxcos; 
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fic ipforum niimerorum finguli ad numerum qui cuique ex par- 
tione debetur,fe haberc debet.Quocircaprimo Ioco pofitis nume 
ris illis omnibus ,fimul additis qui ex partibus denominatis & au- 
reorti acceflionefurgunt,qui faciunt }87:fecundo,eoru fingulis,a- 
y lio fub alio feorfum annotato:tertio,fumma 600 aureoru: ftatim 
quantum cuique ex partitione accrefcet , quatuor proportionalm 
regula demonftrabit.Et fi partes omnes cuique accrefcentes collc- 
c"ta?,a»quales erunt fumma*. diuidendae,nihil eft erratum. 

8? Primus 137 ^ 

80 Secudus 124 3 4y 

187 • 600 

107 Tertius i6c Wl 

1 1 1 Quartus 172 3 -j| 

Quajftio xxin. 

r s t o ] centum aurei inter tres ea lege diuidendi fint, vt quo- 
ties primus quinos Confequitur,fecundus fenos capiatrquoties fe- 
cundus feptenos habet,tertiusfumat nouenos . In hac partitione 
ambigitur , cu pro quinis quibufque primi fccudus fenos habeat, 
quantum debetur tertio.Rem inuolutam fic extricabis,Confyde- 
ra fi fepteni aurei fecundi tertio nouenos pariut: facile (ciri poteft 
quot aureos tertio fecundi referent. Nam ficut fepteni fecundi fe 
habent ad fenos eiufdem:fic noueni tertij ad fumma qua is habi-» 
turus eft,fc habere debet.Et permutatim,ficut fepteni fecudi fe ha- 
bet ad tertij nouenosrfic fecundi feniad fumma quatertius eft co- 
fequuturus.Quare quatuor proportionaliu regula deprehedit,pro 
numero tertij in tota hac partitione, aureos feptenos & -7-fumen 
dos efle. Quamobrem fi omnium triu numeros, videlicetc,6,& 7 
cum-fin vnam fummam coaceruatos primo loco ftatuamus,vi- 
delicet centum triginta & vnam feptimas ^ fecundo autem eo- 
rumfingulos,aliumfub alio feorfum annotatum defignemus, ter 
tio fummam centum diuidendam: quatuor proportionalium re- 
gulaad exemplum prioris proportionis , quae de omnibus illis 
partibus ad earum vnamquanque reperitur , facile pofteriorem de 
fumma diuidenda, ad eam fummam quam quifque habiturus eft, 
deformabit:ftarfmque patefacict primo 16 yf? > fecundo $1 ijr ,ter 
tio4i rp. ex partitione debcri. 
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S Primus 26 jgfc 

"7 6 ioo Secudus ji ~ 

7*f Tertius 41 77? 

inh ac p.irtitione facienda, quando alioqui exercitatos labi 
nonnunquam vidimus,admoncndos iuucnes efleduximus.neer- 
rarent.-vt poftquam primi & fecundi numeros in centu multipli- 
catos per diuiforem iecuerint,cum ad terti; numeru ventu erit.in 
tegra in minutias eis adiu&as ftatim redigant,vt fiat C4 feptima». 
quas deinde in centu multiplicent,(Tc furget . Hoc loco quia 
minutia; qua: diuideda» funt,& qua» funt diuifores, eiide denomi- 
natore habet.-maior numerator earu qua? fecanda: funt,per earum 
qua: fecant numeratore minorem,integroru more diuidendus eft, 
vt numerus eruatur qui attinebit ad tertiG. Alioqui cum tam diui 
for quim diuidendus eafdem integrorum minutias numeret, ne- 
pe feptimasrfi diuiforis denominatorcm videlicet feptem,in diui- 
dendi numeratorem integroru minutias contincntem,& diuidcn 
di denominatorem in diuiforis numeratore itidcm integroru mi- 
nutias numerantem,duceremus in formam crucis:tunc tam diui- 
forem quim diuidendum,qui integroru feptimas c5tinent, adfe- 
ptimaru feptimas redigeremus . & cum duas priores fe&iones dc 
fimplicibus minutijs expediuerimus, fcilicet de intcgrorum fepti- 
mis.-tertia hanc,qusc cum eis confentire deberet,de minutiaru mi- 
nutijs faceremus 3 totiufquc partitionis mutaremus diuiforem. 

Quaeftio xxim. 

q,v at v o r inter fe partiri cctum aurcos fic cupiunt, vt quot 
ternos primus capit,totidem fecudus quaternos habcatrqtiot qui- 
nosfecundus,totidem fenos tertius fumatrquot tertius feptenos, 
totidem quartus oftonos cofequatur. Ambigitur quonam modo 
fiet iufta partitio. Multos excrcitatos vidimus ad hoc faxum im- 
pingere,dum nec fingulorum partes fcirent inueftigare,ncque his 
tande inuentis, fumma propofitam ad earum rationem diuidcre. 
Tota aute res fic expedietur . Principio finguloru partes ad etin- 
dem modu' exquiruntur quem proximo quafito monftrauimtif . 
£tfecundi quide pars,ctii fabricanda* primi portio dat legem,faci 
le cognofcitur,cu alter ternos,alter quaternos fit accepturus.Tcr 
tij verdportio,qus tot fenos habere debet,quot fecundus quinos 
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capit:non tam cito fefe offcrt,cum fecundus quaternos non qui- 
nos fumat. Quamobrem confyderandum eft , fi quinl aurci fenos- 
afferunt,quot aureos quaterni rcddent:& perquatuor proportio- 
nalium regulam deprehendemus tertij portionem capere aureos 
4 & T • R ur ^ us quarti pars,quaj tot o£tonos habere dcbet, quot 
tertius feptenosfumit,cum tertij portio 4 & -f nonfeptenos ca 
piat,ad hunc modu exquiretur,vt videndum fit fi fepteni pariunt 
o£tonos , quot adeam rationom ex4 & -f obucnire debent. Et 
quatuor proportionalium regula monftrabit quarti portionem $ 
& £ . Demum poftquam exqulfitae funt partes fingulorum, om- 
nes in vnam fummam per additionem colligantur , & prodibunt 
q ll2B diuiforis fungentur partibus,& primum locum tenebut.. 
fecundum,fingulorum partes aliar fub alijs feorfum annotatar.ter 
tium,fumma 100 aurcorum, qua? diuidenda eft . Csetcra per qua- 
tuor proportionalium regulam expediatur. Cum autem ad quar- 
ti portionem ventum erit, poftquam ea in centu multiplicata eft, 
guia minutise produ&a» denominatorem habebunt eundem , que 
diuifor : ideo numerator carum folus per diuiforis numcratorem, 
integrorum ritu fecetur,ficut in proximo quaifito monftrauimus: 
cuius rei rationem illic aperuimus.partes autem cuiufque appare- 
bunt,ha» quse fequuntur. 
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Quarftio xxv. 

l E G 1 o habet peditum fex millia & ccntum, equites feptinge 
tos vigintifex.Efto,pedes ftipendium quatuor nummos fcftertios 
in dicm capiat, eques nouem.Si duorum millium aureorum prse- 
da fecundum eandem rationem inter eos diftribuenda fit,quant5 
confequentur equitesfquantumque peditesrln primis multiplica- 
re oportet equitum numerum iri numerum ftipendij,quod corum 
quilibet in diem capit,& furget 6s^-.qux fumma feorfum crit an- 
notada. Itidcmque faciendueft de peditu numero,& ficnt 24400, 
qua? feorfum etiam notentur.demde illi duo numeri procrcati fi-. 
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mtil addatur,& prodibunt 509*4. quae fumma fi repcrta eflfet ,nui- 
lo negotio inter equites & pedites poflet diuidi. Atque ideo ad il- 
larum fiunmarum productarum exemplum, haec, quas propofita 
eft, fumma duorum millium erit diuidenda. Nam qua? proportio 
cft amborum produ&orum numcroru ad alterum ex duftu equi- 
tum in fua ftipendia natum , eadem comperietur numeri propofi 
ti duorum millium ad eum numerum, quem equites ex prsda ha 
bere debent.Et permutatim,qua? proportio eft amborum nume- 
rorum produ&orum ad numerum propofitum duorum millium, 
eadem erit alterius ex ductu equitum in fua ftipendia.nati,ad nu- 
merum quem equites ex prarda confequentur. Quare vt primum 
de equitibusabfoluamus: primo loco ambos numeros produftos 
limul additos locemus, fecundo numeru exductu equitum infua 
ftipendia procreatum,tertio numcrum diftribuendum duoru mil- 
lium.Deinde ex quatuorproportionalium regula deprehedemus 
cquitibus obuenirc^u-ji^ , quae funt Ea fumma eft quam 
cquites vniuerfi conjfequentur.quam ipfam fi perequitum nume 
rum poftca diuidas,tum deprehedes quantum vnufquifque cques 
habiturus eft.Et quoniam ea minor eft quarn vt per equitum nu- 
merum fccari poffit, in viliorem pecuniam multiplicanda eft , vt 
fe&ione fubire valeat. De peditum portione inueftiganda fimili- 
ter agendum erit . Nam quae proportio eft amborum productoru 
numerorum ad alterum ex du£tu pcditum in fua ftipendia natu, 
eadcm reperietur propofiti numeri duorum millium ad eum nu- 
merum quem pedites ex prcda cofequentur.Et permutatim, quas 
proportio eft amborum produftorum numerorum ad numerum 
propofitum duorum millium,cadem erit alterius ex ductu peditu 
in fua ftipendia nati, ad numerum quem pedites ex prxda habitu 
ri funt . Cxtcra eo modo exoediantur quo de cquitibus diximus: 
& pcditum portio erit 1577 £££ . 

ad e v n d e m modum diftributio fiat , fi inter canonicos & 
alios cuiufuis templi facerdotes pecuniam diuidere fic oporteat, 
vt quoties inferiori facerdoti tria obueniunt,canonico accrefcant 
quinque . 

Quajftio xxvl 

in v n A moletrina trinae mobe reperiuntur,quarum vnae duo- 
decim horis modios tritici decem & otto molunt : Sccundar, pcr 
idem tcmpus modios tredecim : Tertise , tanto tempore modios 
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ofto. Accedit ad moletrinam rufticus, tritiri modios afferens vi- 
gintiquatuor , quos omnibus molis fic fupponi defyderat, vt vno 
momento fingulas fuum opus abfoluant. & fcire cupit a molito-; 
re quanto tempore fit expeclandum vt res expediatur, quantum- 
que quibufque molis fit fubijciendum , vt omnes vna* definant. 1 
Prima qtueftio facilis explicatu videtur , fi omncs modios fimul 
addamus quae duodecim horis moluntur a trinis molis.-cum du* 
proportiones deprehendentur,vna de omnibus illis modijs fimul 
additis,qui funt triginta nouem,ad modios viginti quatuor a ru- 
ftico allatosraltera deduodecim horis, ad illum horarum nume- 
rum,quo molae expedient opus. Etenim ficut omnes modij fimul 
additi,qui funt 39, fe habent ad 14 modios a* ruftico allatos: fic ho 
ra> duodecim ad illum horaru numerum quo res abfolui poteft, 
fe habere debent . Et permutatim, ficut illi $9 modij fimul additi 
fe habent ad duodecim horas ,(Tc 24 modij ad illum horarum nu- 
merum quo res finietur. Ita demum ex quatuor proportionalium 
regula comperietur, vigintiquatuor modios i trinis illis molis ex- 
pediri pofle fcptem horis & quindecim tricefimis nonis. 

Modi/ Modij Hora» Hora» 
3* *4 » 7 15 

Poftquam deinde prius quscfitum de tempore,quo modi/ 24 fl- 
mulabfolui poflunt , exploratum eftrpofterius quaefitum demo-- 
diorum numero,qui fingulis quibufque molis fubijci debet, con- 
tinuo poteft excuti,cum dc tempore iam certo ad fingularum mo 
larum modios quscftio fit vcrfa . Nam ficut 11 horas fe habent ad 
horas 7 & j| : fic 18 modij qui per prlmas molas 11 horis confici-, 
untur,ad illum modiorum numerum fe habere debet qui horis 7 

6 J| molis eifdem fubijcientur . Et permutatim, ficut 12 horx fe 
habent ad modios i8,qui per primas molas eo tcmpore expediun- 
tur,fic hor* 7 & T5 a< * illum modiorum numcru qui eifdem mo- 
lis per id tempus funt fubijciendi. Ad quem modum fi per fecun- 
das atque item tertias molas comparationem facias , quae res anti 
obfcura vifa eft, £ regula quatuor proportionalium illuftrabitur. 
Id quod ftatim fiet,fi primo loco horas 11 ftatuas,Sccundo horas 

7 & 5? . Tertio illum modiorum numerum qui £ fingulis molis 
duodecim horis confici poteft,aIium fub alio feorfum annotatuJ 
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Modij 

18 Prima* molx n quae fadunt rf 

Hor* Horae 
iz 7if ij Secudsemola» 8 

8 Tertiae mola» 4 %\ . qus faciunt^j 
ita coperiemus primis molis fubijciendos effe modios vnde- 
cim & vnius modij vna dedmatertia, Secudis molis modios ofto, 
Tertijs modios quatuor & duodecim decimas tertias.Qui modio- 
ru numerus in fumma colle&us profert vigintiquatuor modios a 
ruftico allatos.Ex quo liquere poteft re&e fupputatum efle. 

Qua?ftio xxvi u 

A o_v ae plena cifterna qua»piam fiftulas tres habet, ex quarum 
maxima fi extrahas epiftomium,vna hora aqua tota effluet. Secun 
da fiftula,qua? minor eft,aquam euomit horis duabus.Tertia,qua; 
minima eft,tribus horis emittitaquam. Iam fi exeptis epiftomijs, 
vna* omnes fiftulas pateant, ambigitur quanto tempore totaaqua 
effluet. In hac hxfitatione explicanda, quoniam vna hora integra 
maxima fiftula totam aquam fundit,minor horis duabus, minima 
tribusrminimus numerus in primis inquirendus eft, quem hi nu- 
meri,vnum, duo, & tria numerant. qui quemadmodum fit inue- 
ftigandus/uperiori Jibro edocuimus.Is autem comperietur nume 
rus fenarius.-qui numeros hos,a quibus numeratur,partes fuas ha 
bet . Et quia intra fe compleftitur numeros illos omnes i quibus 
numeratur,qui tempus aquaz numerant per fingulas fiftulasfeor- 
fum exeuntis, diuidendus erit vti mox dicemus . Poftea confvde- 
randum eft,ficut maxima fiftula vna hora totam aquam exhaurit: 
ita qua» duabus horis id facit, vna hora aquaj dimidium effundit; 
qux tribus horis id peragit, vna hora tertiam aqua? partem emit- 
tit.Deinde quia omnes fiftulse vno tepore aperiuntur,omncs nu- 
meri inclufi in integro illo & eius partibus,quas numeri eum nu - 
merantes denominant,cducendi funt,vt fimul addantur.Id quod 
ftatim fiet,fi integrum illum per fingularum partium denomina- 
tionemfeorfumdiuidas. quippe fi fcxperduofeces,triainucni- 
cs: fi per tria , duo. Nam quia numerus fenarius numerus mini- 
mus integcr eft,quem vnum,duo, & tria numerat: qufque partem 
vnam fecundam atque vnam tertiam habeat: ipfe integer fumen- 
diis eft, cuius pars quidem fecunda,tria:tertia verd duo continet,' 
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Hi autem numeri,fex,tria,& duo flmul additi procreabunt vnde* 
cim.qui numerus,tempus aqux per omnes fiftulas fluentis.expri- 
mit : numerbfque omnes cx integro illo & eius partibus exeunrcs 
fimul additos capit.Hic diuiforis partibus fungetur in hoc quseff- 
to. Cartenim quoniam fex ab vndecim diuidinequeunt , vt vter- 
que numerus mteger maneat:ideo numerus ille horarum fenarius 
in fexaginta momenta,quse partes funt vnius horse, mfjltiplican- 
dus eft vt fe&ionem ferat . Ita numerus continens tempus aquse 
ex fingulis fiftulis feorfum effluentis , per numerum momentoru 
aquse fimul ex vniuerfis erumpentis diuidetur.qui quoties in ho- 
rarum numcro diuidendo fuerit inuentus, tot efBuentis aquse mo 
menta compcrientur. 

i d q. v e i t a habcre huiufmodi confyderationc dcprehendi 
poteft Nam cum numerus fenarius comple&aturomne tempus 
feparatim elabentis aquse:fiftula quse vna hora aquam educit, fex 
horis fexits idfaceret .qusevero duabus horisaquam anittity fex 
horis ter id perageret: qusc tnbus horis aquam exhaurit, fex horis 
bis aqua efTunderet : atquc ita fimul omnes fiftulse fex horis aqua 
vndecies cducerent. Vcrum quia in quseftione propofita,aqua tan- 
tum femel,non vndecies ex cifterna f undenda eft : qua; proportio 
cft inter vndecim Sc vnum,eadem erit inter fex & aquse efTunden 
dse tempus Et pcrmutatim,qua! proponio eft inter vndecim 8c 6 9 
cadem erit inter i cV tempus aqusc fundendse. Secundum regulam 
igitur quatuor proportionalium per n fccates horas <>,prius in 60 
momenta mul iphcatas,vt iam diximus: comperiemus omnes ci- 
fternse fiftulas patentes,triginta duobus 60 g 

vnius hora; momentis atque o£lo vndc- U f 6 $in 
cimistotamaquamemitterc. g 

v E L s I libet 6 per 11 in minutias fecare.-deprehedemus-rr vni- 
us horsc , qusc tempus monftrant exhauriendsc aquar. qui fecandi 
modus cum prion confentit:quippc cum in vna hora 60 fint mo 
menta,quorum pars vndecima momenta 5 & 77 momentorum ca 
piattea pars fexies fibi addita profert momenta & 77 • Porro mo 
menta s fexies accumulata creant p Rurfus if momentorum fe- 
xics aggregatse educunt Ir momentorum , quse duo intcgra mo- 
menta conftituunt & rr • r 

p o r R 6 fi idgenus quseftioni vnum intcgrum non admifcca- 
tur, facilius multo cxplicabitur: nec erit nectflc numcru diuiden- 
dum in partes fuas frangere,quandoquidem maior diuifore com- 
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perietur. Veluti fi cifternae alicuius tres fint fiftula», quaru G maxi- 
ma aperiatur,quatuor horis aqua effluettfi minor,horis fex;fi mini 
ma,horis o£to.& ambigitur,fi vn& omnes fiftular, fublatis epifto- 
mijs,patefiat,quanto tepore ex cifterna aqua tota exibit.Principio 
minimus numerus inueftigandus eft que quatuor,fex,& o&o nu- 
merat.Is aute coperietur vigintiquatuor, qui partes fuas habet nu 
meros illos omnes a* quibus numeratur,tempus numerantes aqua» 
per fingulas fiftulas feorfum exeuntis. Hic numerusfecadus eft,vt 
qusefitum eruamus.Tu confyderandu eft, Sicut fiftula qua» cifter- 
nam quatuor exhaurit horis,vna hora quartam eius partem emit- 
tit: fic quae fex horis id complet, vna hora fextam eius partem fa- 
cit vacuam.-quae horis ofto aquam educit, vna hora partem octa- 
uam aufert.Dcindequia omnes fiftuhe vno temporefluunt: om- 
nes numeri coprehenfi in illius integri partibus , quas numeri eu 
numerantes denominant, exquirendi funt, atque vmi addendi: vt 
per eos integer ille ,quifuis partibus eosincludit, diuidatur . Et 
quia ex 24, quartapars cotinct fex, fexta quatuor,oc"taua tria.-fex, 
quatuor, & tria fimul addantur , & fient 13. qui numerus tempus 
aqua* per omnes fiftulas fimul effluetis numerat. Hic numerus di 
uifor numerum 24 integrum parriumfuarum denominationibus 
tempus aquae per fingulas fiftulas feorfum fufse demonftrantem, 
atque intra fuas partes numeros additos includetem fecare debet. 
Quippe cum numerus 24 capiat omne tempus feparatim eflfiuetis 
aqua*:fiftula qu* cifternam 4 horis exhaurit,horis 14 fexies id fa- 
ceret: qua> fex horis aquam fundit, horis 14 quater id compleret: 
quae horis octo aqua educit , 24 horis ter eam emitteret: atque ita 
omnes fimul 24 horis aqua tredecies educerent. Veru quia in qua>- 
ftione propofita aqua tantu femel non tredecies ex cifterna fun- 
denda eft:qua» proportio eft inter 13 & vnu,eadem erit inter 24 & 
aqua? effundendae tepus. Et permutatim, qua» proportio eft inter 
13 & 24 , eade erit inter vnu & tempus aqua» exhauriend*. Secudu 
regulam igitur quatuor proportionalium per 13 fecantes 24 , com 
periemus omnibus fiftulis apertis aquam ex cifterna effluere hora 
vna & vndecim decimis tertijs. 13 1 24 irj 

Quxftio xx vi 11. 

e s t o, cifterna qua?piam tres habeat fiftulas , quarum maxima 
per hone quadrantem plena cifternam exhauriat : minor,per ho- 
ra; dimidium : qua» minima eft , per horae fpacium totam aquam 
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fundat :fi fublatis epiftomijs,vna omnes fiftul* pateant,quanto tc 
pore vacua reddetur cifterna ( Haefitatio haec fuperiori fimilis eft, 
& fimili modo foluenda, pra»terquam qudd illic de horis integris, 
hic de vnius horc partibus quaefitum eft . Veruntamen fi quem 
minutias vitare iuuat(id quod plerique omnes,quantum fieri po- 
tcft,cupiunt)hic quoque integroru more cun&a expediri poflunt, 
vt horse quadrans velut integrum quiddam computetur:horx di- 
midium,quod duos quadrantes continet,pro duobus integris:ho 
ra vero,quae 4 quadrantes capit,pro 4 integris , Ita minimum nu- 
merum,quem vnn,duo,& quatuor numerant,inueftigates,depre-; 
dcmus 8.quinumerusomnetempus clabentis aquse comple&ens 
diuidendus eft . Deinde confyderemus eam fiftulam quae per ho- 
tx quadrantem totam aquam furulit , per o&o quadrantes otties 
id efficere: qua: per horae dimidium aquam emittit, per ofto qua- 
drantes quater id prseftare : quae per horae fpatium aquam exhau- 
rit,per ofto quadrantcs bis eam educere : atque ita fiftulas omnes 
vna* patentes per 061,0 quadrates decies 8c quater aquam fundere. 
Sed quia in quaiftione propofita aqua tantum femelmon decies & 
quater emitteda eft.qua? proportio eft inter 14 & I, eadem erit in- 
ter8 & aquse exhauriendac tempus. £t permutatim, qua* propor- 
tio cft inter 14 & 8;eadem erit inter 1 & tempus aqux effunden- 
da». 14 igitur numerus diuifor crit.Et quia 8 numcrus diuidendus, 
qui horaru quadrantes numerat,minor eft qudm diuifor, propter- 
ea multiplicetur in horarum momenta totidem , quot hora> qua- 
drantem efficiunt .ea aute funt 15. Ita fur^ent uo.qua: fi per 14 fe-. 
centur , partitionis numerus proferct 8 -q- • totidem nanque mo- 
mentis cifterna vacua fiet. 

Qua:ftio xxix. 

a o_v ae duchis per falientem quatuor horis cifternam implet. 
Obftrufo vero faliete,fiftula in ciftemaj fundo,fi tollas epiftomiu, 
vndecim horis emittit aquam . Iam fi vacuam cifterna patefa&us 
falies impleat,atque per idem tempus aperta fiftula exhauriat, in r 
tra quatum tcmporis plena erit cifternafEx hoc labvrintho fic te- 
te extricabis. Quia cifternam implcndi fempus, quod quatuor eft 
horarum,cumeuacuandi tempore,quod eft horarum vndecim,co- 
currit : quatuor in vndecim ducere oportet , vt vnus numerus de 
vtroque fiat, qui partes omnes vtriufque temporis intra fe cople- 
&atur. Is autem numerus erit 44. Et quia tempus implendi ceie- 
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rius eft,& euacuanditardius: obferuare opbftet vf nufque tempo-* 
ris inter fe diftatiam.Eam autem fi alterum tempus abaltero fub- 
ducas,numerus reftans indicabit;qui reperictur feptem. Ita fi nu- 
mcrumexvtriufquetemporismultiplicatione procreatum diui- 
das per eorum inter fe diftantiam numerus fe&ionis patefaciet 
quot horis, effluentis aquas tarditatem celeritas infiuetis aflfeque- 
tur. Horae igitur 44 diuifa; per fepte,in numero partitionis cdu-! 
cunt 6 horas & \ . intra quas cifterna p/ena erit . Sic omnes ho-' 
ras & implendi & exhauriendi per multiplicationem in vnum nu 
rum colle&as earum interfe differentia fecabit,vt quaefitum expli 
ces.Idque ita habere vel ex illa cofvderatione liquere poteft: qubd 
faliens quatuor horis cifternam implens,vna hora quartam eiu* 
partem reddit plenam : fiftula autem , qu« vndecim horis aquam 
cducit,vna hora partem vndecimam eiufdem quarta? partis exhau 
rit. Ideo vt fciamus quantum vna hora conferet ad implendum, 
abvna quartaparte pars vna vndecima fubducatur :& fuper- 
funt 4? . qua» minutia: reftantes indicant quot partes cifterna* 
vna hora implentur,nempe de quadraginta quatuor partibus fo-| 
la: feptem. Quoties itaque feptem in 44 habentur , totidem ho- 
r* requiruntur ad cifternam implendam.Nam ficut feptem cifter 
nx partes fe habent ad 44,quse funt omnes eius partes:fic vna ho 
ra,qua feptem cifternae partes implentur, ad ilium horarum nume 
rum,quo tota plena erit,fe habere debet.Et permutatim,ficutfep^ 
tem partes cifternae fe habent ad vnam hora,ita 44 quse funt om-; 
nes cifternae partes, ad eum horarum numerum, quo poterit im-, 
Plcri 7 44 1 6f* " 

Quasftio xxx. 

• TVRRis extruenda eft,cuius altitudo erit quadraginta cubi- 
torum,finguIa latera exterius latitudinem habebut cubitoriS vice- 
num,interior autem habitatio ad vfus hominum per Gngula late- 
ra cubitos patebit quindenos:conuenitque cum operis redempto-j 
re,finguIos aureos in fingulos cubitos dari. quanti igitur confta- : 
bit totius turris fubftruftio. ? Ad hoc quscfitum perueftigandu , in 
primisquia latera omnia paria funt, corum latitudinem in fe mul 
tiplicare oportet.fc furget quadringenta.Deinde numerus ilie ex 
latitudinis duftu procreatus rurfus in altitudine ducendus eft , 8c 
prouenientfexdecim millia. tot aureis conftaret turris, fi eiTet fo- 
lida , nihiique haberet concaui . Csterum quia interna habitatio 

l.ij. 
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pcr flngula Utcra cubitos patebit quindcnos: ipfam cocauitate in 
fe multiplicarc oportet : vnde prodibut duccnta viginti quinque. 
Qui numcrus «x concauitatis in fe duftu crcatus denuo in altitu- 
dinem ducendus eft , atque ita exibunt nouem millia. tot cubitos 
capit vniuerfa cocauitas.qus fi dematur dc turris foliditate, quas 
fexdecim millium cubitorum erat, reftabunt feptcm millia . tanti 
conftabit abfoluta turris. 

Qusftio zxxi. 

m v R v s erigendus eft qui mille cubitos in longitudine porri J , 
getunfurget aute in altitudinem cubitos quadraginta:at cramtu-] 
do erit cubitorum quinque.Is fiet ex lapidibus fectis,quoru vnuf- 
quifque dimidij cubiti longitudinem habebit , latitudinem partis 
tertiae vnius cubiti,cKuTitudinern partis quartai. quoteiufmodi la 
pides muro exftrusndo fufFicient f Haefitatio hxc fic extricabitur; 
Muri 16gitudinem,quae cubitoru eft mille,in altitudine,qua? qua-i 
draginta eft, multiplicare oportet: & furgent quadraginta milliaJ 
qui numerus procreatus rurfus in crafTitudinem,qux quinque cu- 
bitos implet,ducendus eft:& prouenient ducenta millia.tot cubi- 
tos tenet tota muri quadratura. Similiter lapidum dimenfio, quas 
conftat ex minutijs, in fe multiplicanda eft -f "T > & prodibit 
vna vicefimaquarta vnius cubiti , quse fefti cuiufque lapidis di-* 
menfionem capit . Iam vt fcias quot lapides murum confumma-! 
bunt:per lapidum dimenfionem minutias habentem diujdere 
oportet muri quadraturam,qua; ex integris numeris coftat — j— .' 
Vnde creabuntur quater millena atque oftingeta millia 4800000» 
toties enim in muri quadratura dimenfio lapidum reperitur . At-' 
que ideo tot lapides muro erigendo fufFicient. 

Quarftio x x x 1 1. 

q.v a t v o r architcfti ad prsetorium jedificandum euocantur: 
primus vno anno confe&um opus dare fpondet , Secundus bien- 
nio,Tertius triennio,Quartus quadriennio.Iam fi vna omnes ag- 
grediantur opus,quanto temporc abfolutu erit praetoriu\<Qua;ftio 
harc fimilis eft illi de cifterna tres habente fiftulas, & fimili modo 
folucnda.Na minimus nUmerus in primis inquirendus eft, quem 
hi numeri vnu,duo,tria,& quatuor numerat.Huncaute inuenie- 
mus duodenariu, qui numeros illos omnes, dquibus numeratur, 
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feparatim extruendi opcris tcmpus numerantes, intra fc complc- 
ftitur.atque ideo annotandus cft, vtfe&ioncm fubeat. Illud po- 
ftea animaduertendum eft, Qui annum pofcit, anno integro rem 
abfolutam dabit: qui biennium petit,anno vno operis dimidium 
conficiet.qui triennium, anno vno tertiam operis partem erigct: 
qui quadnennium,anno vno quartam a?dificabit. Deinde quonia 
omnes architefti operas fuas in vnum conferunt : omnes numeri 
comprehenfi in integro illo & eius partibus quas numeri eum nu- 
merantes denominant, perfcrutandi funt , & fimul addendi. quo 
fiet,vt cum duodenarius numcrus minimus integer exiftat qui ab 
vno,duobus,tribus,& quatuor numeratur,quique 4* T & T na 
beat , pro vno anno integro numerus ipfe integer fumcndus fit» 
£t cum cius dimidium 6 contineat, tertia 4, quarta 3: numeii illi 
fex, quatuor , & tria , qui denominatis illis partibus funt inclufi, 
ad 12 addantur,& fient 2$,qui numerus tempus numerat quo om- 
nes architefti fimul operas conferunt . Hic diuifor erit: & nume- 
rum illum 11 in fe atque in fuis partibus numeros additos inclu- 
dentem , feparatimque scdificantium tempora compleftentem fe- 
care debet. Ita tempora feparatim extruendi operis vno anno co- 
prehenfa,pcr tempus iunftim erigendi diuidentur.Nam cum nu- 
meius duodenarius complectatur omne tempus operis feparatim 
extruendi: architeftus qui vno anno prztorium aedificabit , duo- 
decim annis duodecies id abfoluerct :qui biennio id complebit, 11 
annis fexies id efficeret : qui triennio , 12 annis quater opus erige- 
ret:qui quadncnnio ,12 annis ter opus confummaret: atque ita vni 
omnes architecti 12 annisvicies & quinquies opus abfoluerent. 
Scd quia in quzftione propofita opus tantum femel non vicies & 
quinquies fieri debet : idco qua; proportio eft inter 2? & i, eadem 
erit inter 12 & tempus finiedi operis .Et permutatim,quae propor- 
tio eft inter 25 & 12 , eadem erit inter 1 & operis finicndi tcmpus. 
Itaque per 15 fecare 12 oportet. & quoniam numerus diuidendus 
diuifore minor eft,i2 qua? annos numerant,in 12 mcnfes qux par ♦ 
tes funt vnius anni ducantur, & prodibunt 144: qux fcfta pcr 25 
rcddent menfes % & «4f • quo tempore prxtorium omnes confum 
mabunt. 1% 1 12 j4f- 

o_v ae s it v m cxplicari facilius potuiflet , fi vnum integrum 
non fuiHct admixtum,ficuti in fiftularum quxftione diximus. 
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Quazftio xxxin. 
D v o architefti fufcipiunt opus faciendum,quorum altcr die- 
bus triginta folus id perficeret , alter folus diebus quadraginta. 
Hi,quo celerius rem finiant,tertium architeftum accerfunt, atque 
omncs vnd confcrentes operas,diebus quindccim totum opus co- 
ficiunt.Qua>ritur quot diebus tertius accerfitus id folus efreciffet. 
Vt rem abftrufam eruamus, principio excutere oportet, quantura 
illius operis vno die,primorum duorum vtcrque pro parte fua fe? 
cit . Et quidem fcitu facile eft,fi quindecim illos dies rafti ab om-i 
nibus operis per vtriufque dies, quibus folus id abfoluiffet, feor-. 
fum diuidamus. Ita fi dies quindecim per dies primi trigintafece- 
mus:cummaior numerus fit diuifor,minor diuidendusreae minu- 
tia? prodeant neceffe eft, quas numerus diuidendus faftus nume- 
rator, & numerus diuifor denominator effeftus creabunt. videh- 
cet -|§, quse ad minimam nomenclaturam redaft* faciunt 7 .ta- 
tum de illo opere primus vno diefecit . Similiter dies fecundi 40 
fecantes 1$, procreant , qua: faciunt j . tantum de illo operc 
fecundus vno die peregit. lam verd fi t & 4" fimul addantur: 
colliguntur 7 . tantum vno die dc Uio opere ambo confecerurrt, 
reliquum fecit tertius. Quantum autem id fit, fcics fi ab vno die, 
quo fimul omnes opus faciunt,fubducas opus a duobus primis 
ftum,nempe 7. . ita fupercrit 7 . quae minutia? reftantes indicat 
oftauam operis partem vno die d tertio faftam effe.Quod cum eit 
compertum , videndum eft quoties in quindecim illis diebus to-i 
tius operis fafti,minutise illx,quaj tertij opus demonftrant,conti r 
neantur.id quod e vcftigio per fe&ionem patefiet: nam fi per 7 
quindecim fecentur, numerus partitionis proferet centum vigin- 
ti.quo dierum numerotcrtius folus opus confummaffet, 

ittJtti 

Qujeftio x x x x n r. 

tvrris cuiufpia pars tertia fub terra latet' , quarta pars fub 
aqua demergitur,cubiti fexaginta fupra aquam eminent. Ambigi 
tur quot cubiti in terra fint,quot in aqua. Minimfi numerum ex- 
quirere oportet,quem partium illarum fub aqua & terra teftarum 
denominatores numerant.Is autem fi denominator alter inalte- 
rumducatur,inuenieturu.quinumerus nonfolum latentes illas 
turris partes intrafe compleftitur,fed totum etiam turris corpus, 
cuius ilhefunt partes. Qua ratione partes quoquecaeteras emine- 
tes vniuerfas capit. Itaquc fi a tertia & quarta turris parte reliquas 



L I B. II L> i&j 

feparare volumus : fubducamus d u ambas illas fub aqua & tcrra 
latentium partium denominationcs, qu* faciunt 7.& reftabunt $ 
partes reliquae de 12. Ha» autem partes funt fupra aquam extan- 
tes,quaecubitos 60 in fe continent.Iam verdpoftquam comperi-, 
mus omnes turris partes efle 12, atque earum quinque capere cu * 
bitos 60 , fcitu facile eft quot cubiti fint in tota turri . Nam ficut 
turris partes c fe habent ad partes 12, quae funt vniuerfa»,ficcubi- 
ti 60 ad eum cubitorum numerum qui in tota turri continentur, 
fe habere debent . Et permutatim , ficut partes % turris fe habent 
ad cubitos 60 quos contincnt,fic partes 12 qusc funt vniuerfa», ad 
eum cubitorum numerum quos tota turris capit.Igitur dcfigna- 
tis in eum ordinem proportionibus,vt primo loco fint?, fecundo 
i2,tertio 60: quatuorproportionalium regula deprehendit in to- 
ta turri cubitos 144 contineri. % 12 60 144, 
j Deinde cubitorum numerus,quos tertia pars fub terra tegit,fa- 
cile eruitur : fi numerum vniuerforum turns cubitorum diuidas 
in tria. fe&ionis enim numerus, 48 cubitos profert, qui fub terra 
latent.Eadem facilitate inuenire licet numerum cubitorum, quos 
pars quarta fub aquis demerfos tenet , fi vniuerfos turris cubitos 
in quamorfeces. Nam numerus partitionis educet$<> . Itidem fl 
vniuerfum cubitorum numerum,videlicet i44,in partium vniuer 
farum numerum,nempe i2,diuidas:in numero fe&ionis 12 furget. 
Ex quo fcirelicet 60 cubitos y partes totius numeri capere • quin-. 
quies enim I2,creant 60. 

Quseftio x x x v. 

-'- • . - - * 

R o m a m cx Britannia quifpiam proficifcens fingulis die- 

bus viginti millia parTuum conficit-.Septimo poft die alter iter in- 

grefliis triginta tria pafluum millia quotidie progreditur . Quot 

diebus illum prxcedentem hic fequens aflequetur ( Vt rem con- 

feftim explices,fpatium in primis annotare oportet a priore con- 

fe&um , antequam pofterior profe&us eft : id eft centum \iginti 

millia pafluum,fex diebus confe&a.Quse fumma diuideda eft. At 

illud fpatium quod quotidie pofterior amplius quim prior confi 

cit,diuifor nobis erit.id autem eft tredecim millia pafliium. Ita fi 

centum viginti per tredecim fecemus : deprehendemus in nume-. 

ro fe£tionis,nouem dies tres tertiasdecimas. per quod tempus po 

fteriorprioremcoru^equetur, 15 1 120 9^. 
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Quseftio XXXVI. 
n a v i $ ex Britannia in Palaeftinam proficifcens,(ingulis die- 
bus feptuaginta millia pafliium procedit : nottibus vcro reflante 
vento,retrd a curfu fuo quindecim millia reijcitur. Iam cum tota 
nauigatio quater millena millia pafluum capiat,quando in Pala»- 
ftinam appellet nauisi* Facile id extricatu eft. na no&urna millia- 
ria a diurnis deducenda funt:& fummareftans qiue curfum nauis 
indicat,diuiforis partes fubibit,per quam fecare oportet totius na 
uigationis numeru,nempe 4000. Ita fe&ionis numerus demoftrar 
bit feptuaginta duobus diebus & quadraginta quinquagcfimis 
quintis nauigationehancabfoluipofle. S? I 4000 7*77 

Qujeftio x x x v 1 1. 

c v r s o r ab Eboraco Londinum proficifcens,quinque diebus 
iter conficit s at alter magis expeditus i Londino Eboracu tribus 
diebus excurrit.Si eodem tepore vterque,alter a Londino,abEbo- 
raco alter difcedit,intra quantum tcmpus occurret alter altertfAd 
hoc quaefitum eruendum, ex his duobus curforis vtriufque tempo 
ribus laterum vicem fubituris per multiplicationem alterius in al 
terum , vnu numerum producere oportet,qui itineris ab vtroque 
feparatim coficiendi vniuerfum tepus per multiplicatione coacer- 
uatu intra fe copleftatur. tria igitur in f du£r.a,if progenerabunt: 
qui numerus annotandus eft,vt fe&ioncm patiatur. Deinde quia 
vterque vno tempore iter facit: vtriufque tempus fimul eft adde* 
dum,& per fummam ex hoc furgentcmjquse eft 8,continuo diui-, 
dere oportet numerum illum if produftum . Ita fectionis nume-! 
rus tempus occurfus monftrabit. Idque cfle hac confyderatio-] 
ne deprehedemus,quod qui quinque diebus iter peragit , vno die 
conficit partem eius quintam:qui tnbus diebus, vno die tertiam. 
Qitocirca numeri inclufi in producti numeri partibus lllis deno- 
minatis,quas vterque vno die conficit,inueftigandi funt,& fimul 
addcndi . Quo fiet, vt cum dc quindecim quinta pars tria, tertia 
quinque capiat, quinque & tria fimul addantur, & furgent o&o. 
qua> fumma tcmpus vtriufque itineris vnd coficiendi numerat. is 
diuifor erit . Nam numcrus rntra fe comple&ens feparatim per- 
agedi itineris tempora in fe multiplicara fecabitur per numerurrt 
itincris vna* conficiendi. & quoties hic in illo deprehendetur, tot 
dies ad curforum requirutur occurfum. Ita fi quindecim per ofto 
diuidantur , partitionis numerus ynum diem & feptem octauas 
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proferct,quoteporcinitinerealteralterioccurretr 8 l i$ i-f- 
A l i a ctiam confvderatione rem ita fe habere facile fciri poteft, 
quod in quindecim illis dicbus ex vtriufque tempore in fe multi- 
plicato produc*t.is,alter curfor quinquies , alter ter iter abfoluifiet. 
q ua ratione ambo vna* ofties per id tepus iter confecifient. Vera- 
tamen quia in quaeftione propofita ambo femel, at no ofties, iter 
funt fa&uri: quae proportio eft inter 8 & i, eadem erit inter ic & 
tempus occurfus. Igitur fecundum regula quatuor proportiona- 
lium per 8 fccantes if,in numero fc&ionis inueniemus i-j-. 

Quxftio x x x v 1 1 1. 

$ p A t i v m eft quod expcditus curfor vno die ter coficit, alter 
paulo fegnior vno die bis lliud permeatrfi alter alteri obuiam eo- 
dem tempore prodeat,quando inter fe occurrentfSi rem bene c5- 
fyderes, quoniam vnus dies totum tempus vtriufquc itineris per- 
agendi intra fe complectitur.-diuidere oportet vnum diem per te- 
pus vtriufque fimul additu, quod in fumma facit quinquetex qua 
fcctionc proferetur vna diei pars quinta,qua» tempus occurfus in- 
dicabit.ldque ita efle ex hoc apparebit, quod qui ter vno die fpa- 
tium tranfcurrit , tertia diei parte femel id conficit : qui vero bis 
vno die id facit,dimidio diei id complet. Secudum itaque ea quse 
prarcepta funt qu*ftione proxima, fi ~ ducatur in -f , exit 4" diei, 
in qua alter-r fui itineris,alter y- expediet. Deinde quia ambo fi- 
mul iter faciunt,amborum itinera fimul addantur,hoc eft 4-ady, 
& fumrna furget*f : in quibus fimul ambo quinquies 4-fui itine- 
ris in — diei parte facient. Casterum quia in quajftione propofita 
ambo tatum femel t fui itineris in -rdiei parte funt fa&uri, qu« 
proportio eft inter-f & vnitatem , eadem erit inter £ & tempus 
quo inter fe occurrent.Igiturfecundum regulam quatuor propor 
tionalium , per-f fecantes-^-, rn numero feftionis deprehende- 
mus-^r:qua» ad minimam nomenclaturam reda&ae faciunt-j-^qua 
diei parte ambo inter fe occurrent. 

Quasftio x x x i x? 

patrfamilias miniftro quatuor aureos tradit, iubet- 
que emi piperis,zingiberis, amygdalaru,&faccari tot libras arqua- 
li numero,quot ea pecunia fuppeditare poteft. Minifter cu phar- 
macopola hsefitat quot librsede fingulis generibus fumi debeat. 
Negotium hoc fic extricabis, In primis animaduerte quanti vna 
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libra generum finguldrum in pecunia minutiori conftabitteaque 
ipfa vnius libra» fingulorum pretia fimul adde.is numerus futu- 
rus eft diuifor . Deinde in eum pecunia» eiufdem minutioris nu- 
irterum , quo pretium vnius aurei folet aeftimari, quatuor aureos 
multiplicare oportet,numerumque ex hoc enatum per diuiforem 
fecare.Ita fe&ionis numerus rcm totam patefaciet. Exempli gra- 
tia, Efto piperis libra vendatur nummis fexdecim: zingiberis de- 
cem & ofto : amygdalarum duobus: faccari quatuor. Pretia hsc 
fimul adde, & furgent 40. Tum quia vnus aureus centum num- 
mis.aeftimatur, quatuor aureos in numerum centenarium multi- 
plica, & quadringenta produces:quae fefta per quadraginta,edu- 
cent decem . tot libras fingulorum generum referunt aureiqua- 
tuor.Ratio eft in promptu. nam cum de vnoquoque genere,fin* 
gularum librarum pretia in vnum diuiforem fint coaceruata, ne- 
ceffe eft, quoties is in diuidendo comperietur, tot libra; cuiufquc 
generis prodeant a?quali numero. 40 1 400 10. 

Qtucftio xlJ 

a v r 1 libram quifpiam miniftro tradit in viliorem pecuniam 
ab argentario permutandam : & cum auri libra conftet ex aureis 
quadraginta ofto^ureus autem capiat denarios viginti quinque, 
quinarios quinquaginta , nummos feftertios centum: ex ^ n S^ u * 
xqualem numerum,quantus haberi poteft,fibi iubet refern.Mim 
fter cu argetario dcliberat,quot de quoque genere numifmata iu- 
mi debeat,vt numeri feruetur aequalitas.Hsec hsfitatio proxim*, 
qua" modo explicauimus, fimilis eft,& fimili modo foluenda. Ex- 
quirenda naque erit aliqua pecunia vilior, quim fint vlla numif- 
mata in qux fit comutatio i atque in eam fingula cuiufque gene- 
ris nummifmata,quae pluris valent,redigendafunt.Quod fi nulla 
minutior in vfu reperitur, fingamus viliorem,atque in eam num 
mifmata,qua; nobis reddi volumus,redigamus.Et quoniam apud 
vetercs nummus feftcrtius,qui de optatis eft minimus, decem aH 
reis quadrantibus seftimabatur, vniuerfa numifmata foluamus in 
quadrantes . Sic cx aurco in quadrantes duao prodeunt iooo, ex 
denario 40, ex quinario io,ex nummo feftertio io.Omnes dein- 
dehi numerifimulfuntaddendi, &furgent 1070 :quinumerus 
cuiufque generis vnum numifma continet. hic diuifor erit. Poft- 
ea auri libra in ipfos arreos quadrantes multiplicetur , & fient 
48000. quem numerum produ&um fi per diuiforem fecabis , fc- 
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ftionis numerus quadraginta quatuor integra profcret.Totidem 
enim & no plura cuiufque generis nummifmata arquali numero 
minifter ex auri hbra referrc poteft. Casterum minutise adhuc fu- 
peifunt,noningenti viginti quadrates: quiquoniam fingulorum 
nummifmatu sequakm numerum pra>ftarc ncqueunt,pro arbitrio 
in quamlibet pecuniam comutandifunt. Aurcum hicfumo,qua- 
lcs Romani veteres fuerunt,quorum pleriquc adhuc cxtant,atquc 
inftar gcmmarum in pretio habetunqualefque noftrates Nobiles 
rofati, qui veteribus Romanis pondere refpondent, auri verd in- 
dicatura paululu quid- iooo 
dam cedut,cum veteres 40 
Eduardei noftrates & in- 20 
dicatura & pondus vete- 10 

rum Romanoru refcrat. 1070 " 1 48000 441^3 

Quajftio * l 1. 

societatem trcs in annum inierunt. Primus aurcos fexa- 
ginta contulit,menfcfque tanra fex in focietate manfit.Secundus 
aureorum fummam attulit, qu* feptem menfes focijs communis 
fuit. Tertius fuos aureos in medium prolatos quinque menfibus 
cum caeteris comunicauit.Lucrum ex hispartu eft,quod diuidunt 
aqualiter.-quaeritur quot aureos fecundus,quot tertius in focieta- 
tem intuIit.Nodum huc ficfolues, Cum finguloru pecunia» fuos 
menfes habeant, primi aureos fexaginta in numera fuorum men- 
fium,quibus comunes fuerunt,multiplica:& furgentjoo.Deinde 
lucru sequaliter diuifum indicat ctiam alioru aureos in fuos mc- 
fes multiplicatos,qui lucru pepererut, eandem fecifle fumma quse 
primi menfium & pecuniae erat.Quare fi vtriufqueaureoru fum-* 
mam £ numero fuoru menfium feparare vo!es,fummam illam ex 
primi menfium & pecunia; multiplicatione colleftam bis diuide, 
femel per menfcs fecundi, qui funt 7: & numerus fecboms pecu- 
niam ab illo collata indicabit, ji y . Iterumque per tertij mefes c, 
&partitionis numer*aureos ab eo comunicatos manifeftabit 72. 

Qujeftio xlii, 

1 n^s Accv to communem aureorum fummam tres habebat, 
quoru vnufquifque fuaj fumma» numeru ignorabat. Veruntamcn 
coru primus focios fuos fciebat ambos centu & quinquaginta au- 
reos habere. Secundus cognofcebat alios ambos habere ducentos 
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& quadringenta, Tertius reliquos haberc trecentos viginti fex; 
Aperto deinde facculo,conieclbque illo aureoru numero in gran. 
dem aliena: pecunia: aceruu,haefitant inter fe,cum fuu quifque ne. 
fciat, quotaureos in vniuerfum omnes, qubtque finguli repetere 
debekt. Difficile videtur explicatu primafacie: cseterum penitius 
introfpicienti res fefe aperit. Nam cum tres fint, & eorum vnuf- 
quifquc pecunix aliense numerum fciat,fuae pecunise portio, quas 
ad quenque attinet, ab ipfo ignorata, cognita eft i reliquis duo- 
bus. Quare fi omnes alioru numeros ab vnoquoque cognitos in 
vnum addamus, bis fingulorum pecuniam numerus ille tenebit. 
Colle&i autem omnes hi numeriprocreabunt feptingenta fexde- 
cim: qui numerus vniuerfam omnium pecuniam bis capiat necef- 
fe eft.Quo fit vt dimidium eius, aureorum numerum qui ex fac- 
culo efTufus eft,demonftret.is autem eft 358. ea fumma eft omnifi 
aureorum.Deinde fi fcire libet quot aurei ad primum attinebant, 
a dimidiato illo numero, qui omniu aureos capit, fubtrahefum- 
mam quam ipfe duos reliquos habere fciebat: ita reli&us nume- 
rus aureos eius indicabit 108 . Iterum fi ab eodem dimidiato nu- 
mero fubducatur numerus quem fecundus reliquos duos habere 
cognofcebat,remanebunt centum decem & ocl:o,qui numerusau 
reorum fecundi erat . Rurfus fi ab illo dimidiato numero demas 
numerum quem tertius reliquos ambos habere non ignorabat,tri 
ginta duo reftabunt : totidem erant aurei terti/. Certum eft argu- 
mentum refte fupputatu effe, fi coilefti omnes numeri poft fub- 
duftionem reftantes,qui finguloru aureos indicant,fummse dimi 
diatac,quae omniu aureos capit,& ex qua fit fubduftio,refpondet. 

q. v 6 d fi de quatuor propofita fuitTet quaeftio, quoru quifque 
pccuniam fciuiffet aliorum,fuam ignoralTet:quia pecunia» portio, 
qua; ad quenque fpeftaifet ab ipfo ignorata, a reliquis tribus co- 
gnita fuiffetjfummac omnium cognitae in vnum additae ter pecu- 
niam omnium collegiffent : atque ideo numerus iile ex omnibus 
colleftus in tria fecandus fuiffet,vt numerus feftionis omniu pe- 
cuniam monftraret.Ex quo feftionis numero fingulorum deinde 
partes per fubduftionem inueftigandae fuiffent eo modo quo di- 
ftum eft.Itidem fi d« quinque fuiffet fic inquifitum(quia pecunia; 
portio ad quenque fpeAans ab ipfo ignorata , a quatuor reliquis 
fuiffet cognita)numerus ex cognitis fummis coaceruatus pecunia 
communem quater tenuiffet,atque in quatuor fuiffet fecandus, vt 
omnium pecunia patefaceret . Eode modo fifex fuiffet, per quin- 
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que:fi fepte, per fex fecadus fuuTet colle&us ille numerus^ toties 
caperet finguloru pecunia:& fic deinceps in infinitu.-quxredjcque 
eflentpcrfubdu&ionem partes finguloru eo modo quo diximus» 

Quseftio xliii. 

s a cerdotem tenentem in crumena pecuniam pauperibus 
erogandam mendici tres adeunt.is eorum inopis mifertus dimi- 
dium iilius quod in crumena erat primo mendico cotulit,& duos 
pra*terea nummos. Secundo vero donauit eius quod reliftum e- 
rat, dimidium,atque vltra id nummos tres. Tertio quoque fupra 
dimidium eius quod reftabat, quatuor nummos dedit. quo faftu 
eft vt vnicus nummus fupereflet. Libet inueftigare quot nummi 
in crumena erant. Multo facilius eft enarratu^qudm prima fronte 
videtur, fi a" tertio mendico numeros ordine retrogrado colligere 
incipias.Nam fi ad vnicum nummum incrumena rcli&um addas 
quatuor,fientf: quos propter dimidium tertio prster eos a facer- 
dote donatu duplicare oportet: fic prodeunt lo.His tres nummos 
fecundo vltra dimidium donatos addere debemus : & furgent 13. 
quos propter dimidium & facerdote ei collatu duplicare eft opus. 
qua ratione 16 fiunt. His fi rutfus duos nummos fupra dimidium 
primo datos addas, creabis 18: quos ipfos etiamnum duplicare ne- 
cefle eft propter dimidium primo datum. fic denique $6 enafcun- 
tur: qui nummorum numerus in crumena erat . Idque ita habere 
probabis, fi numerum illum colleftum eo ordine diftribuas quo 
facerdos fecit.Quippe fi primo dones dimidium, fuperfuntz8: ex 
quibus fi duos amplius ei eroges, reftat 26.1terum eos propter fe- 
cUndum dimidia, & manent 13: de quibus tres ei fupererogati re- 
linquunt 10. Eos rurfus proptcr tertium dimidia, & reliquos ba- 
bes $:quorum fi 4 ei conferas,vnicus nummus reftabit. 

Quarftio XLIXIX. 

0.v 1 aureos ex regio cubiculo furripuerat, fufpec"tus ab oftia- 
rio furti & detentus,eorum dimidium,vt elaberetur,elargitus eft. 
oftiarius infontem putans,duos aureos ei reddidit.Iterum fecun- 
dus oftiarius, illum fufpeftum habens,exitu prohibuit.-cuifur di-> 
midium eius quod fuperfuit obtulit. is quoque infontem exifti- 
mans,redditis aureis 4,illum dimifit.Rurfus illum palatio exeun 
tem porta» ianitor comprehendit. huic etiam fur dimidium eius, 
quod reftabat,velut cani offam obiccit. At is caeteris benignior di- 
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miflb fex aurebs reftituit.fic demum fur elapfus aureos tantum S 
ex furto deportauit.Inueftigemus quot aureos in vniuerfum fur^ 
ripuit. Res fic extricabitur quemadmodum in proximo quajfito^ 
vt ordine retrogrado a poftremo ad primum tendamusmifi qudd 
illic ad fingulas duplicationes, propter aureos fupererogatos, ad- 
ditione opus erat:hic ad fingulas duplicationes,propter aureos re- 
ftitutos,fubdu£t.io necefiaria eft. Itaque fi £ n illis aureis ex furto 
deportatis,6 a ianitore reftitutos demas,fuperfunt6:qua» propter- 
ea qu6d tertio fur dimidium dedit, duplicare oportet, & ficnt 12.' 
Ab his propter 4,ii fecundo oftiario reftitutos fubtrahamus 4, fic 
$ remanebunt. Ea deinde ideb duplicemus, quod fecundo fur di- 
midium contulit-.ita furgunt 16. A quibus 2 ob id deduceda funt, 
quiaprimus oftiariusi reddidit. qua ratione relinquunturi4.& 
quoniam primo oftiario furti dimidium oblatum eft , ea dupli- 
centur, & prodibunt 28: qui numerus vniuerfos aureos furreptos 
capit. Vt autem probemus non errafle calculum, conuerfo ordinc 
numerum hunc adfuris exemplum diftribuamus : & dez8 primo 
oftiario dimidiG, quod eft i4,offeramus.is nobis reddat 2,& fient 
16. Horum dimidium fccundo oftiario demus, nempc 8, qui no- 
bis 4 reftituat: fic habentur i2.Eorum deinde dimidium quod eil 
6,tertio ianitori offeramus.is 6 reddat,& rurfus fient I2,qu* ex v-] 
niuerfo furto reftabant.Ad eundem modu resexplicabitur,ficui-? 
piam inueftigarelibetquantumfibi quifque oftiarius retinuit. 
Liquet naque primum oftiarium 12 fibi feruafle,fecundum 4,ter- 
tium ianitorem retinuifle nihil. 

Quajftio xlv? 

q. v A N d o rota? linea dimetiens, quam Gra?ci diametrbn vo- 
cant,feptem pedes habet , quantus erit ambitus apfidis extrema»,' 
& quoties in mille paffibus rota circunuolueturf In primis obfer-! 
uare oportet geometrica ratione ab Archimede depreherifum efle,' 
diametrUm tertiam circuli partem & tertia» paulomin* feptimam 
comprehenderc. Nam dimetiens (vt ilie ait) fi in partes feptua- 
gefimas fecetur, capit vltra tertiam circuli partem, minus quam 
decem feptuagefimas, qux partem feptimam faciunt. At fi in fe J 
ptuagefimas primas diuidatur,vltra tertiam circuli parte plus ca- 
pit qudm decem feptuagefimas primas,qua» partes funt feptuage- 
fimis minores,nec feptima partem implent.Propius accedere non 
potuit Archimedes, tametfi multa conatus,vt diametri ad circulii 
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rationem inueniret: qua» fi comperta eflfet, iam qiiadratura circuli 
fuiflet inuenta : quam aflequi defperarunt pieriqtie omnes philo- 
fophi qui adhuc fuerunt, & in primis Ariftotcles ipfe. Vltra Ar- 
chimedem penetrare ncmo ha&enus potuit. Itaque cu omnis cir- 
culus ter diametrum & diametri paulominus feptimam colligat, 
(fed quatulo minus,adhuc non fit compertu)illud faciamus qtiod 
Geometne foIent,vt pro feptima,cui paululum deeft, feptima fu - 
mentes intcgram, perinde coputemus ac fi dimetiens tertiam cir- 
culi partem,& tertia: feptima capiat. Qua ratione fi extrema? apfi- 
dis ambitum ex diametro colligere velimus, multiplicare oportet 
feptem,qui numerus eft diamctri,in tria,& numcro produ&o ad- 
dcrevnam feptimam. itafient vigintiduo. qua? ratio erit apfidis 
rota; ad diametrum: & tot pedes vna circumuolutio capiet.Quod 
poftquam exploratu eft:per numerum illum u fecare oportet il- 
lum pedu numerum,que mille paflus continent. is aute eft quin- 
quemillia.(napafliis,vtait ColumeIla,quinquepedcs habet)Quo 
fiet,vt fe&ionis numerus 227 y|-proferat, qux faciunt-rf . Toties 
fere circunuoluetur rota in mille paflibus. Propius idfciri no po 
teft propter certam diamctri ad circulum rationem adhuc inco- 
pertam. Et vix tande in immenfo fpatio deprchendi poteft error. 

Quacftio xl vi. 

q. v 1 s non putarg normae fabricanda; artificium delegandum 
efle fabris.' at emendlfa; norma: facienda: ratio tota pendet i nu- 
mcrisrqua Pythagoras inueniflctraditur.Eaautcmeft huiufmodi. 
Porro fi fumatur reguhe tres^ quibus vna longa fit pedcs tres,al- 
tcra pedes quatuor, tertia pedes quinque : hxque regula» inter fe 
copofita: fummis cacuminibus alia aliam tangant, trigoni habe- 
bunt fpeciem,& normam emendatam formabunt. Nam fecudum 
Euclidis regula,vbi qttod ab v n o triaguli latere in feipfum dufto 
producittir, «quale reperittir duobus quadratis,qua: i duobus re- 
liquislateribus defcribiintur,reaus eft angulus cui latus illud op- 
ponitur. Itaque fi huius trigoni fingula latera in feipfa multipli- 
ces, numerbfqtie ita procrces quadratos: qui ex his maximus erit, 
tantum in fe continebit,quantum duo reliqui qtiadrati fimul ad- 
diti: quippe tria in fe dufta educunt notie: quatuorqtie item in fe 
multiplicatafexdecim : qtii ntimeri in vnu additi vigintiquinque 
proferunt. A t fi quinque in feipfa ducantur ( quod latus e tribus 
maximum eft ) itidcm enafcentur wiginti quinque \ qui numertts 
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ttqualis eft duobus quadratis rcliquis. Id Pythagoras cu inuenif r 
fet non dubitans fe a mufis in ea inuentione adiutum,hoftias his 
immolauiiTe dicitur. Ab illo igitur certa ratio normam fabricandi 
per numeros deprehenfa eftrcum ante eum fabri normam facietes 
vix magno labore tem ad verum perducerent.Nihil autem refert, 
quod menfura: genus numeretur ab ipfis numeris normam effici* 
cntibus: nam fiue vncisc fuerint,fiue palmi,(iue pedes, Gue cubi- 
ti (iue aliud quidlibet,eoru fumma cacumina ilmul coeuntia nor- 
rnam deformabunt.Iam quod hi numeri primarij,tria,quatuor,& 
quinquc,in quibus normsE ratio primum inuenta fuit,perficiunt: 
itidem id pracftabunt omnes numeri maiores eande rationem ha- 
bentesrcuiufmodi funt triginta,quadraginta,quinquaginta-.quo- 
rum qui maximus cft,in fe du^us quadratum producet aequalem 
duorum reliquorum quadratis. 
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CVTHEBERTI TONSTALLI IN LIBRVM Q.V A R- 
TVM PRAEFATIO. 

q.v i in numcrorum abdita penetrarc volet,proportionibus di* 
nofcendis operam dare debetrquarum non folum in numeris,ve- 
rumetiam in tota rerum natura tanta vis eft , vt fine ea nihil vel 
ad vfus hominum vtilc,vel ad afpe&us amcenum, reperiri poflit; 
id quod,quocunque oculos tuleris,facile intelligas.Principio qua: 

*'ad habitationem noftram a?des fabrefa&a» funt, nifi laxitate lon- 
gitudini atque altitudini cogruentem habeant,inamaena? & inco- 
modx ab omnibus exiftimantur.Si nimis funt luminofa?,prseter- 
quam quod fub dio habitare Videmur,ad frigora arcenda tepefta- 
tefque feredas inutiles putatur. Si lumina in his vel angufta funt, 
vel rara, carceris fpeciem referunt.Si parietes nimium craftj,caftel 
la videntur.Cotra fi nimium tenues,parum tutas £ furibus credi- 
mus. Ita nifi fingula» zdium partes fibi proportione rcfpodeant, 
eara gratia tota perit. Piftorfi ver6 ars tota,qua? ad hominu oble- 
ftationem inuenta, magnbque in pretio apud veteres habita eft, 
nihil przftabit gratu,fiqus illuftrari deberent, fufcis obfcuretur 
coloribus:fi quae obfcurari,fiant illuftria.fi in corpore depingen- 
do mebra alia enormia,alia exilia inter fe no confentiant. quippe 
rifum,no voluptatem irritus labor pariet. At fi colores floridi te- 
perentur aufteris,candidi fufcis, fulgentes vmbrofis, vt qua> lon- 
ginqua funt,recefTuTc videatunqua; propinqua.fic emineat,vt ex- 
tare videri poflint: fi vniuerfa lineamenta Gbi pro portione cofen 
tiant,neminem non ea ars fummopere deleftabit. Qui difciplins 
militari dant opera,& arma corporibus, & tela tormentis habilia 
quaerunt.Qui clafTem a:dificant,armameta pro nauium parat ma- 
gnitudine.Sarcinatores qui veftimenta faciunt, fic ea aptare ftu- 
dent,vt corporu feruent fvmmetriam. Ca?tera itide artificia pro- 
portionum cognitione vniuerfa poftulant.Quid medici,quiphar 

^maca dant a»grotisfan non eorum fumma cura eft, vt poftquam 
morbi vim fagaci folertia deprehenderut,fic calida frigidis, fic hu 
mida ficcis mifceat, vt asgroti corporis temperamento c6ueniant.<* 
id quod ignoratis proportionibus fieri nequaquam poteft.Ipfa e- 
tiam ciborum noftrorum condimenta,dum fani fumus, nifi falfa 
recentibus,acria dulcibus,auftera lenibus temperentur,ingrata pa 
lato, atque infipida comperiemus. Ita nec corporis humani fani- 
tas incolumis feruari, nec labefattata refici, fine proportionu no- 

m.f. 
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titia facile poterit: vt non abs re exiftimari pofftt, corpora noftra 
non magis exquatuor elementis,qudm eoru proportione coftare. 
Denique omniu opifex deus & mudi fabricae & rebus in ea crea- 
tis vniuerfis eam forma dedit , vt cun&a inter fc fymmetria tene- 
rent-.id quod in fingulis licet cernere,fiue ca:lum,fi'ue terram fpe- 
£fces. Quocirca facrse litera>,menfura,numero,& pondere, quibus 
in rebus maxime vis proportionu eminet,deum omnia difpofuif- 
fe teftantur.Et ne in confirmandis his quae in confeflb funt, Ion- 
gius immoremuricum paldm fit nihil vfquavel afpeftu decorum, 
yel vfu gratu efle,cui defit proportiorpropterea cognitionem eius 
ad vitam tranfigenda opera»pretium erit expetere. Quod cum ad 
caetera negotia comodius gerenda,tiim prsecipue ad artem fuppu 
tandi difccndam,plurimu conducet.-in qua finc proportionu no- 
titia nihil arduu explicari potcft. Igitur in hoc libro genera pro- 
portionum paulo aitius in primis repetere eft animus . Deinde 
earum fubijCiemus additionem , fubdu&ionem , multiplicatione 
& fe&ionem. Poftremo regulas quafda ad fupputationem vtiles, 
qu* fine his ne intelligi quidem queunt,ftudiofis prodemus. 

Q.V ANTITATIS SPECIES? 

vantitatvm fpecies dua; reperiuntur. altera 
continua eft,quae magnitudo dicitur.altera difcreta, 
q, quse fiue multitudo,fiue numerusappellar!. Ipfa etia 
magnitudo fpecies habetduas: altera eft immobilis, 
quaGeometria tra&at: altera mobilis^de qua Aftro- 
logia cofvderat.Itide multitudinis dua» fpecies occurrunt.earu al- 
tera per fe cofvderatur, de qua diflerit Arithmetica: altera refertur 
ad aliud:ea mufica pertra&at.Numerus vero eft vnitatu colle&io. 

De Proportione&eiusgeneribus. 

proportio eft duarum, quantaecunque funt, eiufdem ge- 
neris quantitatum,certa alterius ad alteram comparatio, atque ha 
bitudo.propofitis nanque quibufuis duabus quantitatibus, necef 
fe eft alteram altera vel maiorem, vel sequalem, vel minorem efle. 
Illa itaque habitudo qua fcfc vel sequaliter,quando funt jequales, 
mutuo refpiciut:vel inaequaliter,quando earum altera maior reli- 
qua,aut minor eft,appellatur proportio:qii2e nihil aliud eftjquiUn 
earum inter fe comparatto. Eiufdem quoque generis quantitates 
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efle debent,inter quas cadit proportio.veluti duo numeri,du* li. 
nea?,dua: fuperficies,duo corpora, duo loca, duo tempora: neque 
enim linea maior aut minor fuperficie eft, aut corpore, nec tem- 
pus loco maius eft, aut minus: fed linea linea,fuperficies fuperfi- 
cie,corpus corpore:fola enim qux vnius funt generis,inter fe co- 
parabilia funt. Proportio autem habitudo certa eft: quafi diceres, 
fic determinata,vt haec fit,& non alia. Neque enim necefle eft vt 
bmnis duarum quatitatum habitudo vel a* nobis fciatur , vel a re- 
rum natura. Quippe proportio apud veteres in tria fecatur gene- 
ra.quorum vnum eft difcretorum,videlicet numerorum,quod vo 
cant Arithmeticum. Alterum continuorum,quod Geometricum 
appellant.Tertium fonoru & cocentuum, quod harmonicu nun 
cupant,ex illorum vtroque mixtu: qu6d mufica in paufis & pro- 
lationibus tempus fpeftet : in vibrante vocum notarumque diui- 
fione,numeros.Et quia ad inftitutum noftrumtertium hoc genus 
non attinet,parum admodia in hoc libro de eo difturi fumus. In 
numeris aute omnis minor eft pars aut partes maioris: quamob- 
rem in eis omnibus certa eft habitudo & nota. At vero in Conti- 
nuis proportio eft magis larga. Nonnunquam enim in eis minor 
quantitas eft pars aut partes maioris:& taliu omnium,interuenie- 
tibus atque adiuuantibus numeris,nota eft proportio, qua; & ra- 
tionalis vocatur. Huiufmodi autem quantitates fiue comunican- 
tes,fiue comenfurabiles dicuntur: quia eas vna & eadem quatitas 
neceflario metitur. Quo fit vt omnes numeri fint communicates, 
quod omnes eos metiatur vnius. Sxpenumero aute in continuis 
mmor quantitas no eft pars aut partes maioris: & in talibus pro- 
portio neque nobis nota eft,nec naturac: qualis eft inter quadrati 
diarnetrum & eius coftam,cum nulla vnquam menfura,qua> vtri- 
que fit comunis,inueniri poflit, tametfi diametri quadratu duplct 
fit ad quadratum coftae.Huiufmodi autem proportio irrationalis 
nuncupatur,& ha: quantitates incomunicantes, fiue incomenfu- 
rabiles. Vnde fit vt quaecunque proportio occurrit in numeris,ea- 
dem reperiatur in omni genere continuorum : puta in Iineis,fu- 
perficiebus,corporibus,& temporibus. At non e* c5uerfo idem ac- 
cidet.Infinitaj nanquereperiuntur in cotinuis proportiones,quas 
numerorum natura non fuftinet. Caiterum quaecuque proportio 
in vno generec5tinuorum accidit, eadem comperietur in omni- 
bus alijs. Nam qualitercunque fe habet aliqua hnea ad quamlibet 
alia,fic fe habet quslibet fuperficies ad aliqua aliam,& quodlibct 
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Corpus ad aliquod aliud,fimiiiter & tempusmon autem fic fe ha- 
bet quihbet numerus ad alique alium. Quodrca in cotinuis pro- 
portio magis larga eft,qudm in difcretis.Quo fit manifeftum,pro- 
portionem Geometrica maioris abftra&ionis, quam Arithmetica 
eiTe. Omnes enim proportiones, circaquas Arithmetica verfatur, 
rationales funt:de quibus hoc libro maxime di&uri fumus, Geo- 
metria ver6 & rationales & irrationales aequaliter confyderat. 

Proportionis rationaJis fpecies. 

proportionis rationalis fpecies fic dignofces. Omnis 
quantitas ad aliam coparata aut ei *qualis, aut inxqualis reperi- 
tur.Quantitas sequalis eft qua» nec fibi coparata excedit,nec ab ea 
exceditur.veluti cubitus ad cubitu collatus.pes ad pede-.numerus 
quaternarius adquaternariu.Injequalis aute quatitas,quae fibi co- 
parata excedit,proportione ad illam habet insequalitatis maioris: 
veluti cubitus ad pede,numerus quaternarius ad binarium.Qudd 
fi ab illa exceditur, minoris ad illam insequalitatis proportionem 
habet:veluti pes ad cubitumumerus binarius ad quaternarium. 

m a i o r i s ver6 inaequalitatis fpecies funt quinque,quara tres 
funt fimplices,videlicet multiplex,fuperparticularis, & fuperpar- 
tiens.Dua: vero reliquae compofitae,nempc multiplex fuperparti- 
cularis & multiplex fuperpartiens,ex prima & duabus reliquis co 
ficiuntur.Quibus rurfus alise quinque fpecies inarqualitatis mino- 
ris opponuntur:quae eadem feruant nomina,pra*erqua quod prae 
pofitio hsecCfub) in fingulis nominibus apponitur, vt fubmulti- 
plex,fubfuperparticularis,fubfuperpartiens,& fic deinceps. 

porro vt de primis quinque fuo ordine dicamus,Quantitas 
ad aliam multiplex eft,quae eam pluries integram continet. Et fi 
bis eam capit,dupla dicitur:fi ter,tripla: fi quater,quadrupla: fic- 
que in infinitas fpecies variatur. Vt igitur fciatur quomodo fingu 
lse eius fpecies generantur, fafta numerorum ferie naturali, velu- 
ti 1.1.5. 45-6.7.8.9.quilibet eorum, qui pnecedentem per vnita- 
tem fuperat,fub alia fic alia fpecie multiplex eft ad vnum: fecun- 
dus enim duplus eft,tertius triplus,quartus quadruplus,& fic de- 
inceps.Et ficut in infinitum in hoc naturali numerorum progref 
fu fpecies multipliciter variantur, ita etiam in qualibet fpecie ge- 
nerari poflunt infiniti numeri. 

dvplorvm in primis generatio huiufmodi eft, Sicut enim 
primus numerus par,videlicet binarius, duplus eft ad vnitate, ita 
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fecundus par qui cft quaternarius,ad binarium numerum duplus 
erit:& tertius par,qiii eft fenarius,ad ternariu: quartus par,qui eft 
ottonarius, ad quaternarium:quintufque par,qui eft denarius ad 
quinarium numerum duplus erit : & fic deinceps in infinitum in 
generationeduplorum progreffus fieri poteft. 

triplorvm autem generatio fic obferuatur, In naturali nu 
merorum ferie poft ternarium,qui vnitati triplus eft, duobus m- 
tcrmims,puta quaternario & quinario,fenarius qui fequitur, tri- 
plus ad fecundum numerum naturalis ferieibinarium comperie- 
tur. Iteru etiam omiffis ali/s duobus,videlicet fcptenario & o&o- 
nario peruenietur ad nouenarium,qui triplus eft tertij numeri.Et 
rurfus io & u intermiflis, duodenarius triplus eritad quartti nu- 
merum: ad que modum fine fine progredientes, triplos inuenie- 
mus.Entque triplorum cotinue vnus impar,alius par alternatim. 1 
q.vadrvplorvm vero generatio incipit, fiquis poft qua- 
ternarium tres numeros,velutiquinarium, fenarium & fcptena- 
rium intermittat.quartus enim occurrit oftonarius, qui ad bina- 
rium numerum',qutfecundus eft,quadruplus reperitur.At rurfus 
9. 10. & 11 intermi(Tis,duodenarius numerusternarij numeri,qui 
tertius eft,quadruplus erit:& fic deinceps. finguli autem quadru- 
pli numeri funt pares,ficut in duplis euenit. 

Similiter fi quatuor numeros intermittas, quintupli inueniun- 
tur:fi quinque,fextupli: fi fex,feptupli: atque ita femper propor- 
ttonis generanda? denominatio per vnitate fuperabit numeros o- 
mittendos. Omnium autem numcrorum multiplicium , quorum 
denominatio eft impar.vn* par & alius impar alternatim erit: fed 
multiplicium,quorum denominatio eft par,finguli pares erunt. 

Q.VANUTAS fuperparticularis ad aliam dicitur, quse femel 
eam continet,& aliquam eius partem. Et fi eam & cius dimidium 
continet,vocatur fefquialtera : fi eam & eius tcrtiam,dicitur fefqui- 
tertia-.fi eam & eius quartam, erit fcfquiquarta: & fic in infinittim 
nomina ducere licet.In comparatione tali numeri maiores dicun- 
tur duccs,minores ver6 comites.Generantur autem fuperparticu- 
lares proportiones ad hunc modum. 

Etprimum quidem de fcfquialterae originedicamus.Difpofitis 
vno ordine fingulis numeris tertiam partem habentibus, qui per 
continuam additionem ternarij in infinitum procedunt ,ficuti 3. 
^.?.i2.iy.i8.omnes duces procreabuntur proportionis fefquialte- 
ra?: quibus fi finguli numeri parcs fua ferie Uibfcribantur,proue- 
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nient omnes eiufdem proportionis comites,fl primum primo, fe! 
cundum fecundo conferamus.& fic deinceps. 

3.6.911. 15.18.21. 

2.4.6.8. 10. 12. 14.' 
1 t e m difpofitis fingulis numcris quartam partem habetibus, 
qui pcr quaternarij continuam additionem procreantur , veluti, 
4. 8.12. 16. prodibunt omnes duces proportionis fefquitertia», qui 
omnes numeros triplos fiue tertia partem habetes comites habe- 
bunt,fi primus primo,fecudus fecundo coparetur.fc fic deinceps. 

4.8.11.16.10. 

5.6. 0.12.15. 

similiter generatur proportio fefquiquarta,fi ad fingulos 
quadruplos finguli quintuplicomparentur, 
j.io.iy.20. 
4.8.12. i67 

Atque ita deinceps procedetur per proportionis fuperpartiCula- 
ris fingulas alias fpecies. 

a c c 1 d 1 T autem proportioni fuperparticulari admirada hxc 
proprietas,vt in quibufcunque numeris huius fpcciei primus dux 
primum comitem per folam vnitatem tranfcendat , fecundus fe-1 
cundum per binarium,tertius tertium per ternarium, & ita dein- 
,ceps per ordinem fit afcenfus . Poteft autem tabella depingi, m 
qua proportionum tam multipiicium quam fuperparticulanum, 
quotquot voluerimus,fpecies generentur. Cuius formam fuprjl 
libro primo de numeroru multiplicatione pra:cipientes defcripii- 
mus. Hic aute iterum ea oculis fubijcere putamus operxpretium: 
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in h a c tabella: formula fecundum longitudinem & Iatitu- 
dinem eadem eft numeroru progreffio.Itaque fi fecundus ordo fi- 
ue in Iongitudine fiue in latitudine ad primum coparetur,accidit 
continua generatio primae multipliciu fperiei, videlicet duploru: 
fi enim 2 ad i,aut 4 ad 2, aut 6 ad 3, & ita vlterius comparemus, 
prouenit vbi<£ dupla proportiorvnde & in ifta proportionis fpe-; 
cie,primus dux primum comitcm per folam vnitatem fuperat,fe- 
cundus fccundum per binarium,tertius tertium per ternarium,& 
ita per ordinem fit afcenfus.Itidem fi tertius ordo ad primu con- 
feratur,generabitur fpecies tertia multiplicium,nempe propotfio 
tripla.-fuperabitque primus dux primucomitem per binarium,fe- 
cundus fecundu per quaternarium,& ita per incrementum binarij 
continuefit progreflus. Ad ha:c fi quartum ordinem compares ad 
primum,quadrupIorum generatio proueniet:& primus dux pri- 
mum excedet comitcm per ternarium/ecundus fecundum per fe- 
narium,& ita per additionem ternarij cotinua fitaccumulatio.ffc- 
que per fingulas multiplicium fpecies prpcedere in infinitu licet/ 

m.iiij. 



DE PROPORT. 

Generatio vero fuperparticularium ad hunc modum cofvdcrabi- 
tur,Si enim tertium ordinem coparemus ad fccundu,accidet pro- 
creatio continua proportionis fefquialteras.Item fi quartu ordine 
ad tertium coferamus,prodibit proportio fefquitertiarfi quintum 
ad quartum,fefquiquarta generabitur.Et ita per ordinem fingula; 
fuperparticulanu fpecies procreaturrfuperabitc^ in omni eius fpe- 
cie primus dux primu comitem per vnu,fecundus fecundu per 2, 
tertius tertium per $,& fic deinceps:queadmodu in duplis euenit. 

accidvn t autem prsedicbe formula? proprietates admiran- 
dx quinc£:quaru prima haec eft,Numen iftius formula: ab vnitatc 
angulariter fecundu quadrati diametru defcendentes,puta 1.4.9. 
i6,atque ita deinceps,(inguli funt quadrati:ficqj ad fingulos qua- 
dratos deuenire licct,furgentes cx numeroru du&u in feipfos.Se- 
cunda formulae huius proprietas eft: finguli eius numeri longila- 
teri funt,qui immcdiate numeros angulares circuncingunt. Sunt 
autem numeri longilateri,qui ex duorum numeroru duc"hi,vnius 
in alteru producuntur, quorum vnus alteru fola vnitate fuperat. 
Veluti circa 4 funt 2 & 6 : quoru binarius ex duftu vnitatis in 2, 
& fenarius ex duftu 2 in 3 procreatur.Similiter circa 9,funt 6 & 12: 
tfcque per ordinem inuenies omnes numeros longilateros , circa 
numeros angulares. Tertia huius formula: proprietas eft, Si duo 
numeri alicui numero angulari circupofiti coniun&im addantur 
ad duplu ipfius numeri angularis,furget numcrus quadratus. vc- 
lutiadditis 2 &6 adbis4,prodeunti6.Quartaproprietas eft,Si 
duo quadrati angulares proximi limul addantur ad duplum nu- 
meriab ipfiscircunfepti,numerus nafcetur quadratus. namaddi- 
tis 4 & 9 ad bis 6,producutur zc.Quinta proprietas eft, Vbicun- 
que in hac formula reperitur aliqua figura quadrata, idem ex du- 
ttu angulorum oppoiltoru in oppofitos producetur: puta ll 4 in 
9 ducas, aut 6 in 6(nam ide vtrobique exibit) vel fi $ in ic ducas, 
aut c in 9,1'dem proaucetur. Multa alia admiranda atque vtilia iri 
ha«tabella? formula reperiri polTunt,qualia funt ea qua: de mul- 
tiplicatione & diuifione per eam facicnda , primo libro monftra- 
uimus. Verum his omilTis,ad propofitum reuertamur. 

O.VANTITAS ad aliam fuperparties dicitur,qua; ipfam femel 
intra fe capit,& infuper aliquot eius partes,dequibus fimul fum- 
ptis no fit maioris quatitatis pars vna aliquota: quae fpecies ta ex 
numero partiufuperfluentiu,^ cx earu denominatione variatur in 
inflnitu. Ex numcro partium, Veluti fi numcrus maior minorem 
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continet & eius partes duas,dicitur fuperbiparties:fi vero eam ca- 
pit,& tres eius partes,fupertriparties dicitur.fc fic deinceps. Item 
ex denominatione partium, puta fi maior minorem femel eotinet 
& duas eius partes, quarum qua?libet tertiam facit, vocatur fuper- 
bipartiens tertias,vel magis germanovocabulofuperbitertius. & 
fi minorem includit,& tres eius partes,quaru quslibet quarta eft, 
dicitur fupertripartiens quartas, vel magis fupertriquartus. neque 
■in taliprogreflu ftatus aliquis erit . Huiufmodi autem porportio, 
vbi tam numerus partium qu^m earu denominatio variatur,con- 
tinuegenerari poteft , fi feries vna numerorum fiat d ternario in- 
cipiens, & quantunuis vlterius fecundu ordincm naturalem pro- 
cedens. Deinde fiat alia feries:in qua fumpto initio a quinario nu 
mero,finguli fequentes impares per ordinem fubfcribantur. 

34.J. 6. 7. 8. 9. 10. 11. 12. 

f.7.<?. ir. 13.1y.17.19.21.2j. 
Nam fi primum ordinis infcrioris ad primum fuperioris con- 
feramus,proportio orietur fuperbiparties tertias,fiue fuperbiter- 
tia: fifecundum fecundo, fupertripartiens quartas , fiue fupertri- 
quarta. & fic fine fine . Qudd fi fingulos vtriufquc feriei nume- 
ros duplicemus,fecundi numeri prodibunt fub eifdem proportio- 
nibus conftituti. funt enim 10 & 6 fecundinumeri, inter quos eft 
fuperbitertia proportio-Similiter fi duplicemus duos fecfldos, fiut 
8 & 14 qui funt fecudi numeri,inter quos cadit fupertriquarta pro 
portio:& fic deinceps. Itidem fi vtriufque feriei numeros triplice- 
mus:tertij numerinafcentur proportionem eandem vendicantes- 
vt iy ad 9,21 ad 12. & fic in infinitum progrefius fieri poteft per fin 
gulas fpecies.Ex hoc Arithmetici deprehedut hic dormitafte Boe* ^BOttij fXTOT 
tium non incelebrem authorem,qui in generatione continua hu- 
iufmodi numerorum dicit fecudum ducem & fecundu comitem, 
inter quos eft proportio prima fupertriquarta,debere triplicari: & 
tertium ducem & tertium comite, inter quos eft proporrio fupcr- 
quadriquinta , quadruplicari, & ita deinceps: vt perhoc nafcan- 
tur fecundi numeri fub eifdcm proportibnibus conftitutf . Malc 
etiam hic admonet numeros triplicatos iterum triplicari debere, 
quadruplicatos iterum quadruplicari,vt caeteri numeri fub eifdem 
proportionibus procreentur. Prseterea Boetius in generationefu- 
pcrpartientium de his tantum admonuit, in quibus denominatio 
partium per vnitatem folam numerum earundem fuperat t veiuti 
de f uperDitcrtia,fupertriquaita,f uperquadriquinta,& hu iuCmodi: 
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hec docit quomodo fuperbifeptima vel alia» huiuimodi gcncren^ 
tur.Et ideo vt dccuiuflibet fpeciei gencratione inftruamur, capia- 
tnus numeru denominante partes proportionis propofita;:qui nu 
mcrus erit primus comes proportionis illius. cui deindeaddamus 
numeratore partiu proportionis eiufde,fic procreabim 9 primu du- 
cem. Verbi gratia.fi proportio fupertrifeptima generanda propo-. 
natur,capimus 7.cui fiaddamus 3,prodibut lo.funt itaque 10 & 7 
minimi numeri,intcr quos^pportio fupertrifeptima reperitur.qui* 
bus duplicatis,exeut numeri fecudi eiufde proportionis: & tripli- 
catis,fiut tcrtij.id quod per hacregulam fit manifeftum:videlicet, 
quia multipliciu & fubmultiplicium proportio femper eft eadem. 

q„vantitas multiplex fuperparticularis ad aliam dicitur, 
quae cam pluries quamfemel &aliquam partem eius aliquotam 
continet:& hoc variatur tam cx partc multiplicis, veluti dupla fu- 
perparticularis : qudm ex parte fuperparticularis, vt dupla fefqui-j 
altera, tripla fefquitertia. Vbi autem ftate denominatione ex par-; 
te multiplicium fpecies folummodo ex partc fuperparticularium 
variantur,ficut in dupla fefquialtera,dupla fefquitertia:fiet eorum 
gencratio per hunc modum,Difponantur numeri a binariofecu : 
dum ordinem naturalem: quibus finguli impares a quinario fub- 
fcribantur.coparates itaque primum ad primum, habebimus pro- 
portionem duplam fefquialteram:fecurtdum adfecundum, dupla 
fefquitcrtiam.-tertium ad tertium,duplam fefquiquartam. 

2.3. 4. f. 6. 7. 8. 9- 

j.7.9. H. i}. ij.17. i?- u 
Pro generationeautem triplorum fuperparticularium natpri- 
mus ordo vt prius:& in fccundo ordine poft initium a feptenario 
fumptum,numeri continueper additionem ternarij augeantur. 

2. 3. 4. %.(>. 7. 

7.10.13.16.10. 22. 
At pro quadruplorum fuperparticulariu generatione,ftateprio- 
ri ordine, numeri in fecundo i 0 fumetcs initium per additionem 
quaternarij continue augcantur : & ita deinceps,quantuncunquc 
voluerimus,procedemus.poftqua verd in prardi&is ordinibus nu« 
meri primi & minimi in fuis proportionibus conftituti funt,fi eos 
duplicauerimus,numerinafcenturfccundi:fi eos triplicauerimus, 
tertij,cifdcm proportionibus congruentes. 

2. 3. 4. ?. 6. 7. 

0.13. 17.21. 2f, 2?. 



L I B. I II I . 

O.VANTITAS ad aliam multiplex fuperparties dicitur, qu* 
eam pluries quim femel,& eius aliquot partes conrinetrex quibus 
non fit maioris quantitatis vna aiiquota^ qua» fpccies tam ex par- 
te multiplicis, quam ex parte fuperpartietis in infinitum varutur. 
Accidit autem huiufmodi proportionis generatio ad hunc modu, 
Propofita quauis taii proportione,capiatur numerus denominans 
partes minoris numeri in eadem, vt iile (it primus comes: deinde 
vel duplicetur, vel triplicetur ille numerus fecundum denomina- 
tione multiplicis in illa proportionc. tal/quenumero fic multipli 
cato addatur vnitates fccundu numerum partiu proportionis pro- 
pofitar. & primus dux in ea proportione nafcetur comparadus ad 
primu comitc. Verbi gratia.in proportione tripla fuperquintifep- 
tima capiantur 7. quibus triplicatis, & c fuperadditis, furgent 16. J 
Itaque 16 & 7,funt primi numeri fub proportionc propofita con- 
ftituti.Quibus duplicatis nafcentur fecundi:triplicatis,tertij:& ita 
dcuenire licet ad omnes numeros fub ca proportione confiften- 
tes. Annotandum autem eft fingulas fpecies haru quinque in for- 
cnula quadrilatera fupcriusfcripta inueniri poflfe,fi in immenfum 
ylterius extendatur. Ad primum enim ordinem reliqui finguli co 
parati fingulas multiplicis fpecies procreabunt.Item fi tertium or 
dinem ad fecundum,& quartum ad tertium > & ita vlterius confc- 
ramus, mille fupcrparticularium fpecies orientur . Qudd fi quin- 
tum ordinem ad tertium, & feptimum ad quartum, & nonum ad 
quintum comparemus , & ita progrediamur, habebimus fingulas 
fpecies fuperpartietium.Item fi fecundu ordinem ad quintum, & 
ad feptimum,& ad nonum,& ita dcinceps, contulerimus, multi- 
plicisfuperparticularis fpecies varia;prodibunt.At multiplicium 
fuperpartietium procreabuntur fpecies,fi ad tertium ordine o&a- 
uus,& vndecimus,& quartusdecimus, atque fecundum eam ratio 
nem alij referantur. 

h ae quinquefpecicsjquaeiamfuntdefcriptxjaliasetiamquin 
que,qua> fibi funt oppofita»,manifeftant. Etenim hoc tantum in- 
ter eas intereft , vt cum per fingulas has fpecies maior numerus, 
ficuti diximus,ad minorem comparetur:in illis contra* fiat,vt mi- 
nor conferatur ad maiorem, atque ideolffub) pnepofitio fingulis 
earum nominibus apponatur. Cseterum illarum generatio & ha- 
rum efteadcm. 
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DE PROP ORTIONALIt ATE. 

roportionalitas eft proportionum inter fe ft- 
P militudo.Ea autem bifariam fecatunaltera naque propor* 
tionalitas continua cft,altera incontinua,quam eadem fe-] 
paratam appellare licet. 

continva proportionalitas eft, cu quotlibet quantitatum 
eiufdem generis, qua proportione prima antecedit fecundam, ea- 
dem qusehbetaliarum proximo confequentem antecedit . Exem- 
plum in numeris.ficut 8 fe habent ad 4,fic 4 ad 2,& 2 ad 1. Com- 
pluriumautem quantitatum continue proportionalium quaeli- 
bet & antecedens & confequens eft:hoc eft,& vicem primi extre- 
mi in proportione & fecundi fupplet,excepta prima qu« folu an- 
tecedit,& poftrema quse tantum cofequitur. Et in hac quide pro- 
portionalitate, propter c6tinuationcproportionu,neceiTe eft om- 
nes quantitates efteeiufdem generis:eo qu6d intcr diuerforum ge- 
nerum quantitates non exiftat proportio.Harc ver6 proportiona- 
litas in paucionbus quatitatibus,qu^m in tribus, inueniri nequit." 
quanquam etiam in illis media quantitas,dum bis repetitur, vice 
fubdit duarum. 

incontinva autem proportionalitas eft, cu quatuor qua- 
titattim , qua proportione prima antecedit fecundam, cadem ter- 
tia antecedit quartam. Exemplum in numeris.ficut 8 fehabent ad 
4,fic 6 ad}. eritque earum quantitatum quselibet aut tantum an-- 
tecedens,aut tantum confequens.Et quia prioris proportionis ex- 
tremum,quod confcquens eft,non continuatur antecedenti,quod 
eft prius extremum proportionis fecunda?: necefle non eft vt om- 
nes quatuor fint generis eiufdem^ficut in proportionalitate conti 
nua erat . fed fieri poteft vt fint eiufdem generis, & fieri poteft vt 
fint diuerforum . Sicut enim lineam duplam aut triplam ad linea 
reperiri contingit:ita fuperficiem ad fuperficie, corpus ad corpus, 
tepus ad tcmpus,numerum ad numeru. Ha:c vero proportionali-. 
tas in paucioribus quatitatibus,quim in quatuor inueniri nequit. 

p o r r 6 in proportionibus extrema ipfa fiue antecedunt, fiuc 
confequuntur,terminiab Arithmcticis nuncupantur. 

dVANTiTATES autem,quarum proportio eft fimilis , pro- 

portionales vocantur. 

m n 1 s autem porportionalitas,fiue continua fit ,fiuefepa 
o rata,fex modis intet argumentandum variari poteft. 

Quantitates enim inter quas fimilitudo eft proportio-» 
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num, iridem fimilium ptoportionum erunt, etiam fi comparatio 
qua* ab antecedente quantitate ad confequentem fa&a erat, econ- 
uerfo 4confequente ad antecedentem fiat.Quse proportionalitas 
couerfa nuncupatur,quod quantitates antecedentes in cofequc*tes 
& cofequctes in antecedentes couertantur.Exemplu demus in nu 
meris.ficut 8 fe habent ad 4,fic 6 ad 3.cadcm etia (Imilitudo £ c5- 
uerfo eueniet: vt ficut 4 fe habent ad 8,fic 3 ad 6 fe habeant. 

x n quantitatibus fimilium proportionum, quando earum an- 
tecedentes ad fuas confequentes comparatur,proportionum om- 
nino fimilitudo cadet: etiam fi permutatim quantitas vnius ante- 
cedens ad alterius antecedentem, & confequens vnius ad alterius 
confequentem conferatur. Qua; proportionalitas,permutata voca 
tur : in qua antecedens proportionis fccundae fit confequens pri- 
ma;: & confequens primac fit antecedens fecundse . Exemplum in 
numeris.ficut 8 fe habent ad 4,fic 6 ad }.Quare ctia permutatim, 
ficut 8 fe habent ad 6, fic 4 ad 3. Ex quo videre licet in permutata 
proportionalitate id euenire,vt ambo extrema primz proportio- 
nis fiant antecedentia,& ambo extiema fecunda» confequentia. 

conivncta verd proportionalitas dicitur, quoties ficut v- 
nius proportionis quantitas antecedens cum fua confequente co- 
iun£ti fe habet ad fuam confequentem:fic etiam alterius propor- 
tionis quantitas antecedens cum fua confequete coniunfta fe ad 
fuam confequentem habet.Qu* coniunfta proportionalitas ex fi- 
militudine proportionum infertur.Exemplum in numeris.ficut 8 
fe habet ad 4,fic 6 ad 3. Quocirca ficut 8 & 4 coniun£ta,fe habent 
ad 4:fic 6 & 3 coniun£la,fe habent ad 3. 

disivncta proportionalitas eft,in qua de quantitatibus co 
iunftis adcofequetesfuas collatis, comparationis illatio fitetiam 
ad diuifas. Exeplu in numeris. ficut 8 & 4 fe habet ad 4:fic 6 & 3 
fe habet ad 3. Quamobrem etiam ficut 8 fe habent ad 4?fic 6 ad 3. 

£ v £ r s a proportionalitas eft,quando ficut vnius proportio- 
nis quantitas antecedens cum fua confequente coniun&a fe habet 
ad fuam antecedentem , fic etiam alterius proportionis quantitas 
antedecens cum fua confequente coniuncta fe ad fuam antecede- 
tem habet.Qua; proportionalitas eucria cx proportionum (imili- 
tudine,& aptiflime ex proportionalitate coniuncla inferri poteft. 
Exemplum in numehs . ficut 8 & 4 fe habent ad 4: fic 6 & 3 ad 3. 
Quo fiet vt ficut 8 & 4 fe habent ad 8,fic 6 & 3 ad 6 fe habeant. 

ae^va proportionaiitas eft, quado plures quatitates in vna 
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proportionem e'x parte vna fumuntur:atque alia; totidem vel eiuf 
dem generis,vel alterius ex parte altera fecudum eandem propor- 
tionem applicantur: & mediorum aequali numeroremoto,fimili- 
tudo proportionum in extremis infertur. Exemplum in numeris.' 
ficut»ad4,&4adifehabent;fic 12 ad 6,&6ad Quamobrefi- 
cut 8 ad t fe habcnt, fic 12 ad * • Idem erit etiam fi comparationis 
ordo conuerfus atquc intcrmixtus fuerit. veluti fi dicatur, ficut 8 
ad 4, fic 11 ad 6:dc ficut 4 ad 2,fic 6 ad 3. Quocirca ficut 8 ad 2, fic 
12 ad Proportionalitatum alia ctiam diuifio eft, quae ex medic- 
tatibus mox enarrandis apparebit. 

D E MED IETATIB V 

edietas cft connexio quaedam extremorum per habi 
m tudinemvtriufqueadmedium.Sicenimdplerifquc vetc- , 
ribus appellatur, qux alio nomineproportionalitas voca 
turab Euclide. Mcdietatum autem tria genera Pythagoras,Plato, 
Ariftoteles,& plerique omnes vetcrcs pofuerunt : alias enim me- 
dietates Arithmeticas efle voluerunt,alias Geometricas,alias har- 
monicas:de quibus fingulatim ordine dicemus. 

arith metica medietas eft,quando maximi medij & mi- 
nimi differentia? funt a?quales. id eft, vbi proportionis ajqualitate 
neglecta,a?qualis inter terminos differentia cuftoditur:fiue in nu- 
meroru ordine naturali, vtpote i.2.3.4:fiue ajquales numeri coti-' 
nue fint omiffi,ficut i.4.7.io.Si enim vnu omittas,differentia erit 
2:fi 2, differentia erit y. fi },differentia erit4,& fic deinccps.Diffe- 
retia vero appellatur exccffus ille numeri,quo maior numcrus mi-; 
norem fuperat. 

Huius autem medictitis proprium illud eft , Maximi ad mediu 
non eft cadem proportio quae medij ad minimu, fed medijad mi 
nimu proportio femper maior eft qudm maximi ad medium.Quo 
fit vt in minoribus numeris ,pportio femper maior fit, & in maio- 
ribus minor. Verbi gratia.inter 8 & 4 fecundu ifta medietate me- 
dius eft fenarius.differetia vtrobicg numerus binarius facit. At ma 
ior eft proportio medij ad minimu,videlicet 6 ad 4,qu«eft fefqui- 
altera,qusim maximi ad mediu,videlicet 8 ad 6,quae eft fcfquitertia. 1 

Alia eius proprietas eft,Si huiufmodi proportiones in tribus tcr- 
minis difponantur, extrema fimul addita tantum facient, quantu 
medium duplicatum.ficut 6.4-2:e quibus bis 4, faciut 8. itemque 
6 & 2,faciunt 8. Qudd fi in quatuor terminis ponantur,tunc duo 
media per additionem coniunfta tantum efficient, quantum duo 



t I B. I I I I. i9{ 

extrema fic iun&a. vt fi ponantur 8.6.4.2. tantum enim creant 6 
addita ad 4,quantum 8 ad 2 addita.Ex hac proprietate fumi poteft 
ratio generalis progreflionis fupra" in integris pofita». 

Rurfus alia eius proprietas eft,Sihac medietate conftituta in tri- 
bus terminis prius multiplicentur extrema,deinde medium per fe 
tpfum, id quod proueniet ex medij du&u in feipfum: tantum fu- 
perabit id quod ex multiplicatione extremorum prodibit,quatum 
producetur ex alterius differetia» in alteram du&u . Exemplum in 
his terminis 2.4.6. Sicut 2 fe habet ad 4,ita 4 ad 6-bis 6 faciut 12. 
quater 4 creant i6,qua* per 4 excedunt i2.Qui exceiTus etiam pro- 
uenit ex duftu differentiaru in fe.differetia enim vtraque eft 2.bi* 
autem 2 faciunt4- Eodem modo (i termini 4 ponantur,& multi- 
plicatis extremis alterum medm rd alterum ducatur,id quod pro- 
ueniet ex alterius medij in alteru ductu:tantum fuperabit id quod 
ex multiplicatione extremorum prodibit , quatum producetur ex 
multiplicatis differentijs duabus,quac funt inter alterutrum illo- 
rum mediorum & extrema.Veluti fi effent 2.4-6.8.bis 8 creant 16. 
quater 6 faciut 24: quse per 8 excedunt 16. Idem autem excelTus ex 
multiplicatione differentiaru^qua; funt inter alterutrn illoru me- 
diorum & extrema,producetur.nam fi de duobus medijs id quod 
prius eft capias,videlicet4;differetia inter prius extremu & ipfum 
mediu eft 2: & differentia inter ipfum & pofterius extremu eft 4: 
itaque differentia» ipfe 2 & 4 in fe duftas, procreant 8. Similiter ii 
de duobus medijs id quod pofterius eft,fumas,vldelicet 6:differe- 
tia inter ipfum & primum extremu eft 4 : 6c differetia inter ipfum 
& fecundum extremu eft 2.qua» differentias in fe duftae creant 8. 

geometrica mcdietas eft, quando maximi ad mediu ca- 
dem eft proportio quse medij ad minimu.In qua medietate diffe- 
rentiaru sequalitate negle&a , proportionuaequalitas obferuatur, 
ficut cernere licct in his numeris 4.6. 9. vbi medius numerus eft 
6-Secudu hac medietatem multo aptius proportionalitas appella- 
tur, quam fecudum Arirhmeticam. Etenim in illa proportionali - 
tas fecundumexcemim intelligitur per xquales dirferetias:at non 
per fimilitudinem proportionum,quemadmodum in hac euenit. 

Huius medietatis propriu eft illud,In maioribus terminis & in 
minoribus proportio femper sequalis eft. Veluti inter 30 & 10 , ea • 
dem eft proportio quse intcr 6 Sc 2. 

Alia eius proprietas eft,In proportionalitate continua differen- 
tia» terminorum eade inter fe funt proportione , qua funt termini, 
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quorum funt differenria^Exemplum.ficut 8 ad 4 dupla funt,fic 4 
ad 2.Similiter differentia inter 8 & 4,quse cft 4, dupla cft ad diffe-: 
rentiam intcr 4 & 2,qua» eft z . 

Rurfus alia proprietas geometrica» medictatis in proportiona- 
litate continua multipliciu hscc eft,In numcris duplis minor ter- 
minus per feipfum exceditur a maiori: veluti 1.2.4.8. In numeris 
triplis minor terminus fuperatur per feipfum duplicatum: ficut 1 
27. in quadruplis per feipfum triplicatum: ficuti 1 .4.16.64. & 
tta deinceps minor terminus exceditur £ maiore. 

Alia prxterea proprietas eft,Si haec medietas conftituatur in tri 
bus terminis, quicquid ex duftu alterius extremi in alterum pro- 
ducctur , aequale crit ei quod ex medij in feipfum duftu natfi eritJ 
Vcluti fi fumas 8.4.2.DIS 8,funt i6:quater 4,tantundem.Similiter 
in quatuor terminis,quicquid ex alterius extremi in alterum mul- 
plicationenatum erit,a?quale erit ei quod ex alterius medij [in alte 
rum ductu producetur.ficuti fi capias 16.8.4.2.DIS i6,creat ?2:qua- 
ter 8,tantundem.Ex hac proprietate dependet celebris illa quatu- 
or proportionalium regula,qux de tribus notis quartum ignotu 
proferentibus hipra data eft: per quam in negotiationibus, innu- 
mera in lucem veniunt. 

harmonica medietaseft, vbi pofitis tribus terminis, ficut 
maximus eorfi fe habet ad minimu,ita differetia inter maximu & 
mediu fe habet ad differentiam inter medium & minimfi.Haec au- 
tcm medietas cum communiter & differetias & proportiones ad- 
mittat,tamen neque xqualibus differentijs,nequc arqualibus pro- 
portionibus conftituitur. Veluti fi inter 6 & 2 media ponantur y. 
ibitripla proportio eft maximiad minimum, videlicet 6 ad 2.Ea- 
demque eft proportio differetise maximi ad mediu,qua» eft 5 ad dif 
ferentia medij ad minimn,qua» eft vnitas.nam } ad I triplam itide 
proportionem facifit:quaecum extremorum proportione confen- 
tit.Ex hac mcdietate eliciuntur omncs muficae concentus. 

Illud huius medietatis eft proprium,In maioribus terminis ma 
ior femper eft proportio:atque in minoribus minor.quod contra 
eft in medietate Arithmetica . Verbi gratia. cape6.v*- de quibus 
6 ad $ comparata duplam proportionem habent:tria verd ad 2,fef- 
quialteram,qu£ minor eft quam dupla. 

Alia huius proprietas,Quota parte minimi termini,minimus ip 
fe exceditur i medio:totidem partibus maximi, medius fuperatur 
ab ipfo maximo. Verbi gratia,fume 6.3.2.D110 exceduntur & 3 per 
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dimidiiim ipfius binarij quod eft vnitas. Similiter 6 excedut 3 per 
dimidium ipfius fenarij,quod eft j.Rurfus huius proprium eft,Si 
extremi tcrmini proportionu fimul iungantur,& totum illud ad- 
ditum multiplicetur per medium, id quod inde proueniet, in du- 
pla proportione fe habebit ad illud quod ex multiplicatione extre 
mi per extremum producetur. Verbi gratia, fume 6.3-2.adde 6 ad 
2,fient 8: multiplicetur 8 per 3,quse medium tenent,& furgent 24. 
Item fi multiplices extremum per extremu, videlicet 6 per 2, pro- 
dibunt u.qua: faciunt dimidium de 24. 

Illud annotandum eft , has tres medietates inter duos terminos 
inueniri poffe.vtpote inter 10 & 4o,quippe fi in medio ftatuas zy," 
Arithmetica medietas prodibit: fi ponas 20, medietas Geometri- 
ca erit:fi io^harmonica medictas nafcetur. 

Quomodo propofitis duobus terminis medium propor-» 
tionale fit inueftigandum. 

ropositis duobus terminis medium Arithmeticum 
• p fic exquires. De maiori numero fubtrahe minorem,& re- 

liqui dimidium adde minori: ita quod indeexibit, mediu 
proportionale erit. Exempli caufa,inter 10 & 40 fubduttio depre-. 
hendit reliquum effe 30. horum dimidium 1? adde minori nurac- 
ro io,& prodeunt 2?.quod medium eft qusefitum. Vel fi libet faci 
lius,Coniunge vtrunque extremum , & totiusconiunfti dimidiu 
proportionalc Arithmeticum erit.Nam fi fumas 10 & 40, adde ea 
fimuljfiunt 50: ea fi dimidies,habebis 25:. id medium eft Arithme- 
ticum. 

v 6 d s 1 inter eofdem terminos 10 & 40 , medium propor- 
tionale Geometricum eruere voles.alterum in alterum multiplica,' 
videlicet 10 in 40, & procreabis 4oo.cuius numeri produ£ti radice 
quadratam extrahere oportet,quae medium proportionale Gcome 
tricum erit.radicem autem eam 20 inuenies. 

a t s 1 medium proportionale harmonicum inuenire libet,pri 
mtim iunge extrema ipfa,videlicet 10 & 4o:fic furgent co.Deinde 
fubtrahe minorem de maiore,& reliquum crit 30, differentia vtri- 
ufque numeri.quam fi in minus extremum,videlicet io,ducas,na- 
fcentur 300. Eum numerum produ&um diuide per fummam vtri- 
ufque extremi coniun£lam,videlicet fo:& 6* exibut. quac adde mi- 
nori termino 10: & prodeunt 16 . Hoc eft proportionalc medium 
harmonicum inter 10 & 40. 
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Qua» medietates quibus rcrum publicarum ftatibus coparetur. 1 

rithmetica medietas reipublica» adfimilatur , qua* 
A sl paucis regitur , quod in minoribns eius terminis maior 
fit proportio. Harmonica vero medietas optimatu reipu 
blicaj comparatur, qu6d in maioribus eius terminis proportio fit 
maior . At medictas Geometrica , quod in maioribus terminis & 
in minoribus proportione xqualcm feruet,popularem quodamo- 
do rempublicam refert, in qua ciues omnes , & fummates,& ple- 
beij,ius arquale vendicant. 
/ . (& p r ae t e R has tres medietates prarcipuas £ veteribus prodi- 
WdatU dTfth: tas> Iordanus o£to alias,quas coilaterales vocat,addidit: quas qui 
cognofcere volet,ab ipfo petat licebit.Nos vero qui de proportio 
nibus tantum ea quae ad fupputationem in vita neceflariam perdi 
fcendam,fpe£tant,deguftare,non vniuerfas proportionum vel re- 
gulas, vel proprietates attingere decreuimus.-caeteras medietates i 
pofteris ad varietatem proportionalitatum perfcrutandam,curio- 
fius adieaas,tanquam ad inftitutum noftrii non attinentes,omit- 
tendas ccnfuimus. 

Quomodo propofitis duobus quibufuis terminis,propor 

~tio inter eos inueniri poflit. 
ropos itis duobus terminis quibufcunque , necefle 
p eft alterum altcro vel maiorem,vel aequalem,vel mmorem 
elTe.Itaque fi arquales funt,*qualitatis eft proportio: quae 
ncminem latere poteft.Sin aute alter altcro maior eft, aut rrnnor, 
quauis inaequalitatis fit proportio quac coplures fpecies habct ra- 
cile tamen in quam fpeciem habitudo ea cadat , cognofces ad huc 
modu\Maior terminus per minorem continuo fccadus eft.Eo net 
vt quod in numero partitionis exit,proportione denommet, quae 
inter vtrunque extremum habetur.ldque pcrpetuum eft quando 
maior terminus in comparatione praxedes, maioris mxqualitatis 
proportionem facit . Veluti fi inter 8 & 4 proportionem quarris: 
diuide 8 per 4,& in numero partitionis 1 exeunt,qua: denomma- 
tiaproportionem illam monftrant efie duplam:quam m multipli 
ciuni fpeciem cadere palam eft . Similiter fi inter* & 1 proportio- 
nem quxris, 3 per 2 fefta, in numero feftionis i-r proferunt: qui 
numerus proportionem fefquialteram indicat,quae in fuperparti- 
cularium fpeciem cadit. ita inuenies in reliquis. Cstera fi mmor 
^ tcrminus in comparatione prajcedcns^minoris.inasquahtatis pro- 




< 
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jportionem racitituric prsepofitio hzd? fub)denominato'oni propor 
tionts ex numero fe&ionis eruendae praeponenda eft. Vcluti G in-i 
ter 4 & 8 proportio quaeratur.-quia poft fectionem maioris faftam 
per minorem z in numero partitionis inueniuntur : fubdupla erit 
proportio, quae in fubmultipliciu fpecie continetur. Si inter 2 & $ 
proportionem quaeris,quia minor numerus in coparatione praece 
dit, & fectio maioris per minore fa£ta in numero partitionis 1 «r 
inuenitrfubfcfquialtera proportio erit.quam de fubfuperparticula 
rin fpecie prodire manifeftum eft . At fiquis fcire cupit quemnam 
fenfum afferat ha>c pra?pofitioCfub)minoris inaequalitatis propor 
tionibus pra?pofita,illud obferuare oportet,Quemadmodu per fin 
gulas maioris inzqualitatis fpecies maior terminus minore pluf- 
quam femel cotinet,ita perfingulas minorisinaequalitatis fpecies*, 
quantum minor a maiore fuperatur: tantum deeft ad integru ma- 
iorem componendu. Quare cum ea minoris ad maiorem copara-" 
tio pariat minutias,ad vitanda earu denominatione,veteres prae-. 
pofitionc hancCfub) ad fingulas maioris ina?qualitatis fpecies ad-! 
diderunt: tantum deefle fignificantes ad integrum componendu,' 
quantum maior terminus fuperaret minorem. Verum fi exquirerc 
libet quas minutias hae proportiones pariuntrcontinuo id cogno- 
(cesfi minorem terminum qui in proportione praecedit,in minu- 
tias frangas,fecans per maiorem,eo modo quo in minutiarum li- 
bro admonuimus.ita ante oculos apparebunt minuriae, in quauis 
minoris fna?qualitatis fpecie occurretes.ExempIi gratia.fi propor- 
tionem inter4 & 8 quaeris,4 per 8 diuide , & fient -f .quae minu- 
tiae fignificat quatuor partes de8adhuc deefle ad integru c6pone- 
du,proportionemque aequalitatis creada.Quatuor vero oEhaux ad 
minimam nomenclaturam reda&ae faciunt-r . Ita adhuc aliae4"i 
quae funt-r , defunt,vt fiat vnum integrum. Quo fir manifcftum 
-J- facere dimidium illius proportionis quse aequare deberet 8. Si-. 
cut e* cotrario,fi 8 ad 4 c6parentur,dupla erit proportio,quod 8 in 
fe capiat bis 4. Similiter fi 3 ad 9 comparentur,yper o fe&a profe-- 
rent -y , quae faciunt -f . Et 4 quae creant y , defunt: vt aequaH«{ 
tatis proportio ad 9 producatur.ita -§- tertiam partem faciunt il-' 
lius proportionis, quae 9 aequaredeberet. Ite fi proportione de 16 
ad $ voles fcire, fe&io maioris per minorem facla dcprehendit in 
numero partitionis 3 -7. qui numerus cil minutijs triplam fefqui- 
quintam indicat, quae in multiplicis fuperparticularis fpeciem ca- 
dit Contrd , fi de $ ad 16 proportionem qUaeris , $ per 16 fc&a 

n.ij. 
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creant -?f : qua? de id partibus folas quinquc inueniri demonftrat? 
ita defunt tj , vt integrum producatur, & aequalitatis proportio 
fiat. Ad eundcm modum inter quofuis numeros proportione nul 
lo negotio inueftigare licet.Hax autem ex Euclidis verbis eruun- 
tunvbi in libro feptimo dicit, Denominatio proportionis mino- 
ris numeri ad maiorem dicitur pars,vel partcs ipfius minoris qux 
in maiorefunt. Maioris autcm ad minorem, totum, vel totum & 
pars,vel partes,prout maior fupcrfluit.Quibus verbis denomina- 
tionem proportionis, qux de minore numero ad maiorem habe- 
tur,dicit efle vcl partem vnicam,veluti -f y v . vel partes plures, 
fl cut JL ± ±. \ q U as inuenies eo modo quo di£tum eft . Casterum 
denominatione proportionis maioris numeri ad minorem,admo- 
neteffe vel totum,ficut in multiplici:vel totu & parte,ficut in fu- 
perparticulari; vel totu & partes, ficut in multiplici fuperpartieti. 

Liquet itaque in minoris ina?qualitatis fpecie , vtrancunque via 
tequare,re ad idem recidere: fiue ad vitandas minutias hancpraj- 
pofitioneCfub) maioris inarqualitatis denominationibus prarpo- 
nas, fiue minutias ipfas fuis nominibus fingulas exprimas. 

Quomodo cognofcatur vna proportio alia effe maior. 1 

imiles dicuntur proportiones,'qua> eandem denomi- 
s nationem recipiunt,quas etiam interdu vnius proportio- 
nis, nonunqliam eiufdem Arithmetici vocant. Maior au- 
teproportio eft,quai maioac denominatione habct: Minor vero, 
qua? minore . Denominatio aute omnis tam grandis efle dicitur, 
quam numerus eft qui ea dcfignat.Vnde fi de tripla & quadrupla 
quarraturvtra earu fit maior: quia maior numerus eft quaternari- 
tis denominas quadruplam,quam ternarius triplam denotas: ideo 
quadrtipla maior erit qudm tripla, &quintupla quam quadrupla, 
fextupla quam quintupla,& fic in infinitum.Cacterum fcfquialte- 
ra maior eft quam fefquitertia, proptcrca quod fefquialtera deno- 
minatur de i -f , & fefquitertia de i y : & quanquam in vtraque 
numerus integer aequalis eft,minutia» tame his adiuc"t,a?,funt ina*- 
quales.Porro minores in fefquitertia.nam in fragmetis (vti fupe- 
rius libro feeudo admonuimus)quato maior eft denominator, ta- 
to minus eft fragmentum . Quocirca j minor eft quilm y t (icut 
■f minor, qu3m 4 • atque ideo fefquialtera maior eft qujlm fef- 
quitertia i & fefquiquarta maior cft fefquiquinta : fefquifextaque 
maiorfefquifeptima:& fic de carteris in infinitum,vbi minutia: in 
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(denominationcoccurhint.Vnde apparet triplam fefqtiialtera,vt- 
pore de 7 ad i,maiorem efle quam tripJam fcfquitertiam. Nihilo- 
minus tamen tripla fefquitertia maior eft qudm dupla fefquiter- 
tia,vel dupla fefquialtera:quod eucnit non rationc minutiarn ad- 
iunftarum quae maiores funt infefquialtera, fed ratione denomi- 
tiationis ex integrisdefignatae.tripla enim a $ denominatur:dupla 
a i.Sedquaecuque minutia: perCfefqui)denotetur,nuqua vnu inte 
gru sequare poflnt.quare maior erit proportio triplac fefquitertiae, 
quam duplse fefquialterac propter maiore triplae denominatione. 

Quomodo proportione cx pluribus copofitam efle cognofcasJ 

E continve proportionalibus prius, deinde de im- 
D proportionalibus diccre deftinamus,quomodo in his pro 

portione ex pluribus efle copofitam cognofcas. Atque in 
continue quidem proportionalibus,de tribus quatitatibus admo- 
net nos JEucIides ad htinc modu,Si fuerint tres quantitates conti- 
nue proportionales r proportio primse ad tertia dicetur proportiQ 
primae ad fecundam duplicata.Quibus verbis docet,fi fuerit pro- 
portio primi ad fecundum,ficut fecundi ad tertium,tunc propor- 
tio primi ad tertium erit,ficut primi ad fecundu duplicata,id eft, 
exduabus talibus copofita.qua: copofitio cognofcetur per multi- 
plicationem denominationis ipfius proportionis infe. Verbigra- 
tia, Sinttres numericontinue proportionales,dupli.velutii.4 8. 
in his proportio inter primu & fecudum dupla eft,fi a* maiore in- 
cipiar comparatioralioqui fi a minore,fubdupla eft.Denominatio 
autem duplae venit a i.Igitur fi 1 in fe ducantur, nafcentur 4,quac 
inter primum numerum & tertium quadrupla efle proportionem 
denotabut.ita demu fi & maiore incipiat c5paratio:aIioqui Ciimi 
nore,fubquadrupla erit.Ipfa aute quadrupla eft dupla duplae,quia 
conftat ex duabus duplis. Rurfus de4-quantitatibus Euclidcs ad- 
monet,inquies, Si fuerint quatuor quantitates continue propor- 
tionales : proportio primae ad quarta dicetur proportio primae ad 
fecudam triplicata.Quorum verborum fenfus hic eft, Si fuerint4 
quantitates continue proportionales rproportio primse ad quar- 
tam erit,ficut primae ad fecundam triplicata:hoc eft prius in fe,po 
ftea in produ&u multiplicata. Verbi gratia. fint quatuor numeri 
tripli cotinue proportionales, veluti 1.3.9.17, proportio inter pri- 
mum & (ecundum tripla eft, fi & maiore incipiat comparatio,quae 
denominatur a 3. tria autcm in fc dutta producunt 9: ipfa aute o 

n.iij. 
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rurfus in } dutra procreant 27, quae viguitifeptuplam proportio- 
ne inter primu & quartu denotant , fi maior in coparatione prse- 
cedit.ea autem eft tripla tripla:,quia conftat ex tribus triplis. Per- 
inde itaque eft ac fi diceretur, Proportio eft duarum quantitatum 
fimplex interuallum,& habet naturam fimplicis dimefionis,vt li- 
nea;.Proportionalitas autem in tribus,eft duplex interuallum,ha- 
bens vnum medium:& refert naturam duplicis dimefionis, vt fu- 
perficiei. Proportionalitas autem in quatuor, eft triplex interual- 
lum,habens duo media:& refert naturam triplicis dimenfionis,vt 
folidi . Similiter fi quinque termini continue proportionales fue- 
rint, proportio extremorum comple£V,etur proportionem primo-! 
rum quater: fi fex fuerint, quinquies cam capiet : fi feptcm , fexi-! 
es:& ita deiriceps, vt femper proportio extremorum toties conti- 
neat proportionem primorum,quot funt omnes termini dempto 
vno. Nam cu proportiones fint interualla quaedam, interuallum 
autem nifi inter duo extrcma efle nequeat.-necefle eft terminos ip- 
fos interualla concludentes, vno plures eite quim fint ipfa inter- 
ualla.Igitur fi quatuor termini fuerint,ficut i.i.4.8.proportio ex- 
tremoru,videlicet 8 ad I erit o&upla.fc quia proportio primorum 
eft dupla,8c tria funt interualla, oftupla illa coftabit ex tribus du- 
plis.Si quinquc termini fuerint,veluti 1.2.4. 8.16. proportio extre 
mom, videlicct i(> ad 1 erit fedecupla: qua: quia primoru propor- 
tio eft dupla,& 4 funt interualla,conftabit ex quatuor duplis.qua 
ratione proportio de ji ad 1 compofita erit ex quinque dupiis . & 
fic in infinitum. Quo fit manifeftum,in proportionaiitate conti- 
nua proportione extremoru produci ex omnibus proportionibus 
medijs. Vel fi alia via fcire voles, pluribus cotinue proportionalii; 
bus propofitis.quse proportio fit inter extrema,proportione inter 
prima duo obferuabis: ficut in exemplo proxime dato , vbi dupla 
erat inter 2 & i.In qua denominator eius in fe ducatur, & furgent 
4.qux inter extremos trium terminorum, ficuti 1.2.4, quadrupla 
proportionem defignant. Deinde fi denominator ille produftus, 
videlicet 4,iterum ducatur in denominatorem primas proportio- 
nis,videlicet 2:nafcetur proportio inter extremos quatuor termi- 
norum,vtputa i.2.4.8.qusc efto&upla.bis enim 4funt 8-Rurfus 
fi ofto in denominatore ptimx proportionis 2 ducantur,fient 16. 
quae inter extremos quinqueterminoru,veluti 1.2.4.8.16. fedecu- 
plam monftrant proportionem-Denuo fi 16 in prima; proportio-. 
nis dcnominatoiem,videlicqt 2,ducantur:prqdibunt 32. qux pro- 
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portionem inter extremos fcx tcrminorum , vtpote 1.1:4.8.16^ 
denominabunt.& fic in infinitu poftrema? proportionis denomi- 
natorem produ&u per denominatore primaj multiplicando pro- 
cedere licct. Ita in longa ferie continue proportionalium, omnes 
multiplicationes pauciores pernumeru binarium euenient , qu&n 
funt ipfi termini propofiti, ficut ex prardi&is apparet. 

Quomodo in terminis improportionalibus loga ferie co- 
tinuatis vnam proportionem ex pluribus compofitam 
efle cognofcas* 

ic pvtamvs operajpretiu pauca quseda obiter pra»- 
H fari, cjui tcrmini funt improportionales - Sunt autem illi 
improportionales, inter quos proportionum dimmilitu- 
idocadit.nam ucut proportionum fimilitudo proportionalitas,fIc 
diflimilitudo improportionalitas vocatur.quae etiam ipfa, & con- 
tinua,& feparata efle poteft . Improportionalitas autem continua 
eft,aut quia maior eft proportio primi ad fecundum qu4m fecun- 
di ad tertium,& fic deinceps: aut quia minor velut inter i.z. 6.24,* 
vbi tres funt proportiones diflimiles,quarum prima dupla eft,in- 
ter t & i,fecuda tripla inter 6 & z,qua? maior eft,quam dupIa:ter-> 
tia quadrupla eft inter 14 & 6,qux maior eft qu*m tripla.Impro- 
portionalitas vero fcparata flue incontinua eft aut quia maior eft 
proportio primi ad fecundum,qu*n tertij ad quartum,vtpote in- 
ter 10 & 2 ac 6 & 4:aut quia minor. Huius autem inter proportio 
nesdiflimilitudinisjfiue continua fit,fiue feparata,du* fpecies ha- 
bentur. Altera eft, quando maior eft proportio primi ad fecundu, 
quim fecundi ad tcrtium in continuis : vel qudm tertij ad quarta 
in feparatis. qua», maior improportionalitas nuncupatur , vtputa 
inter 8 & 2,ac 6 & 3. Altera eft,quando minor eft proportio pri- 
mi ad fecundum,qua*m fecundiad tertium in continuis, vel quam 
tertij ad quartum in feparatis . ficuti inter 6 & $ ac 8 & 2,qux,mi- 
nor improportionalitas appcllatur. Ad hunc modum plcrique o- 
mnes improportionalitatem & diffiniunt,& diuidunt. 

c ae t e R v m quomodocunque termini complures fiue pro- 
portionales fiue improportionales logaferie fintcotinuati,& qua- 
tacuque inter improportionales diffimilitudo interueniat,propor- 
tione femper intcr primu & vltimu ex omnibus efle colle&a,Eucli 
des nos admonet, inquiens, Cum continuata: fuerint plures pro- 
portiones, fitie esdem,fiue diuerfs: proportio primiad vlrimum 

niii/. 
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dicetur ex omnibus compofita l QBocirca fi plures proportiones, 
fiue fimiles,fiuediffimiles inter primum terminum & vltimu me 
diae interueniunt, proportio inter ipfos extremos terminos medi- 
as illas proportiones omnes,quotquot fuerint,compleaetur.De- 
nominationem autem habebit & numero produfto ex multiplica- 
tione denominationum omnium proportionummediarum,nem- 
pe primarum duartim alterius in alteram, deinde produfti cuiuf- 
que numericontinuo in quanque proximam,donec per omnes fit 
dilcurfum. Nam proportio coponi ex duabusproportionibus di- 
citur,quando denominatio illius producitur ex duftu denomina- 
tionum illarum proportionu alterius in alteram.Similiter ex plu- 
ribus proportionibus componi dicetur, quando denominatio II- 
lius producitur ex duarum primaru denominationum alterius in 
alteram,deinde produfti in quinque proximam duftu vfquead fi- 
nem. Nec refert ab vtra manu denominationes ipfas multiplicare 
incipias,fiue a* dextra,fiue a finiftra,dummodo cceptufequens or- 
dinem,per omnes difcurras. Idque tam in proportionalitate con- 
tinua,quam in omni improportionalitate perpetuum eft. 

de proportion alitate autem continua,quaquam 
ex prsedi&is iicet id videre,vnum tamen exemplum dare nongra 
uabimur.Efto,proponanturhiquinque numeridupli 1.2.4.8. 16. 
i dextra incipientes inter duos primos 16 & 8 duplam proportio- 
nem inuenimus. iterum progrcdientes inter 8 & 4>* liam duplam 
deprchendimus. Dux igitur illac denominationcs altera in altera 
duftae quadruplam oftendent proportionem inter 16 & 4.Rurlus 
procedentes inter 4 & 2 aliam duplam cernimus : quam m deno- 
minationcm prius ex alijs produftam videlicet quadruplam duce- 
tes,oftupla formabimus. fic inter 16 & 1 oftupla coperimus. Dc- 
nuo progredientes inter 2 & i,duplam etiamnum habemus.eaau- 
tem in oftuplam priores compleacntem ducentes,fedecuplam ta 
dem producimus.qua? proportio inter 16 & 1 inuenittir medias o- 
mnes compleaens.Itidem in omni alia proportionalitate cotinua 
eueniet,quotcunque proportiones in ea conneaantur. 

n v n c exepla de improportionalitate demus,quado proportio 
nes diflimiles inter primum & poftremum interueniunt.Et exem 
plicaufafumamushosquatuornumeros 1.2. 6.24. Interquatuor 
hos numeros tres funt proportiones.quarum prima inter 2 & 1 eft 
dupla:fecunda,intcr 6 & 2 eft tripla:tertia, inter 24 & 6 eft qua- 
druplaJgitur fi fcire voles quse proportio fit inter extrema,vide- 
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licet 24 & i,inueftiga primum proportionem inter duo prima,vi- 
delicet 2 & i,& duplam habebis: iterum inueftiga inter 6 & 2, & 
tripla tibi occurret: qua? denominationes altera in alteram du&a» 
procreant fextuplam:ea erit proportio inter 6 & 1. Deinde fi pro- 
grediens quams proportionem inter 24 & 6,quadrupla inuenies: 
ea autem fi in denominationem ex prioribus colleftam videlicet 
fextuplam ducatur,viginti quadrupla nafcetur: quam proportio- 
nem ex dupla tripla & quadrupla compofitam videre licet.In hoc 
excplo minor improportionalitas continua eft,fi a" finiftra in dex- 
tram tendas,& a maioribus terminis ad minores comparationem 
in fingulis proportionibus facias,vti nos iam fecimus. 

s 1 m 1 l 1 s copofitio proportionis inter extrema erit, etiam fi 
proportiones omnes ex integris & minutijs,vel minutijs folis fint 
denominatae. Quod vt magis appareat , exempli gratia fumamus 
hos quatuor numeros 4.6. S.io.inter quos, trcs proportiones dif- 
fimiles habentur:videlicet inter 6 & 4 fefquialtera, inter 8 & 6 fef 
quitertia,inter 10 & 8fefquiquarta.quaruproportionum denomi 
natores capiam 9 ,videlicet pro fefquialtera i~r:pro fefquitertia i-y: 
pro fefquiquarta i-J-: ipforumque priores duosalterum in altcrii 
ducamus,eo modo quo in minutiaru libro edocuimustita produ 
cetur denominator proportionis ex ambabus compofitar.Deinde 
produclum ex illa multiplicatione denominatorem iteru in ter- 
tiae proportionis denominatore ducentes,procreabimus denomi- 
natorem iliius proportionis,qua; ex tribus illis coponitur. Igitur 
fi a prioribus duobus incipientes fcy in 1 j-ducamus,enafcentur2, 
quaj de fefquialtera & fefquitertia duplam proportione componi 
demonftrant.Deinde2 in i-^-ducamus,& producetur 2t-' qui nu 
merus proportione de tribus illis varijs copofitam dupla fefquial- 
teram denominabit: qua? proportio erit intcr extremos omniu il- 
laru proportionu terminos,videlicet 10 & 4»In hoc exeplo maior 
improportionalitas cotinua eft,fi d finiftra incipias,& maiores ter 
minos ad minores coparans in dextra tendas,vti nos ia fecimus. 

1 A m vero exemplu demus,quando improportionalitas fepara . 
ta fiue incontinua occurntmam Euclidis rcgula,qua: inftar oracu 
li,neminefallit,de ea etiam idcm prascipit. Itaque coferamus hos 
quatuor terminos 8 ad 2 pro priore proportionej& 6 ad $ pro po- 
fteriore:inter priores duos,eft quadrupla, qua? maior eft quam ea 
qua? inter pofteriores duplaeft: atque eapropter maior impropor 
tionaiitas in his reperitur:& tamenproportio mtcr primum tcr- 
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minum prioris proportionis & vltimum poftcrioris ex omnibus 
proportionibus medijs copofita comperictur, atque etiam ex illa 
quse duas vtrinque pofitas media difiungit.-eaeft inter 2,quse funt 
in fine prioris proportionis , & 6 quae funt in initio pofterioris. 1 
Id autem per regulam modo datam fict manifcftum. Nam fiquis 
d finiftra ab ofto faciens initium in dextram tendat , inter 8 & 2, 
quae prima occurrunt, quadruplam habebit. Deinde progrediens 
inter 2 & 6, quia minor terminus in comparatione pra:cedit,fub- 
triplamcomperiet,qua; minoris insequalitatis eft proportio.-atque 
ide6 ficut fupcrius moftrauimus, per minutias fuas denominada, 
videlicct v,qusefunt -j- : ita fi 4" qua? hanc proportione denomi- 
nat,ducatur in 4 quse denominat priorem,nafcentur -f: qua» vn5 
integrum & vnam tertiam facicntes,fefquitertiam proportionem 
inter 8 & 6 ex duabus prioribus coponi demoftrant.Rurfus pro- 
gredienti inter 6 & $ proportio dupla occurrit : qua» quia a 2 de- 
nominatur,! in produftum ex priore multiplicatione denomina- 
tionem,videlicet I \ ducantur:& in numero produtto— compe-. 
rienturrquae fi ad integra reducas,inuenientur 2-7: qua» duplafu-' 
perbitertiam proportionem inter 8 & 5 manifeftant.qua ex tribus 
illis medijs copofitam efle,per regulam Euclidis explicauimus. Id 
quod paulo apertius de^jnduftria fecimus , vt nihil interefle mo- 
ftraremus,qui termini medij inter extremos interueniant,etiam fi 
maiore extrcmo fint maiorer,aut minores minore.Quanqua funt 
qui putant,fi id fiat,maiores in medio proportiones nonunquam 
occurfuras,qu£m quse eft inter primum & vltimum, 8c fieri pof- 
fe negant,vt pars fuo toto fit maior. Veruntamen id nihil obfta-' 
bit quo minus proportio inter primu & vltimu ex omnibus me- 
dijs colligatur. Nam nuquam accidet vt maior in medio propor- 
tio,qustm qua» inter primu & vltimum eft,intercedat, quin fimul 
alia minoris inaequalitatis proportio media etiam reperiatur,qua» 
cum maiore copulata tantum auteret,quantu illa nimium redun* 
dat, vt procreatio proportionis inter primum & vltimum ex me- 
dijs omnibus ad aequalitate perducatur.Et fi pergis quserere quo-' 
modo fieri poffit vt proportioni adiuntta proportio quicquam ab 
ea detrahat, facile eft explicatu, fiquis proportionum natura per- 
nouit.Omnis nanque proportio maioris inarqualitatis alteri ma-- 
ioris inaequalitatis addita,proportionem creat alterutramaiorcm; 
At omnis proportio minoris inaequalitatis alteri minoris inacqua 
litatis aditinfta,minore,qudm alterutra fit,profcrt.Ca;teru quan- 
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do altera maioris inarqualitatis proportio , & altera ina?qualitatis 
minoriscopulantur , proportio qusc procreatur, minor eftquam 
qua: maioris eft ina?qualitatis,& maior quim qua» minoris. Quo 
fit vt no omnis proportionu colie&io femper augeat.Itaque qua- 
do proportione,qua? eft inter primum & vltimum, ex medijs co- 
ftare Mathematici tradunt,hoc exprimut ex omnibus medijs pro- 
portionibus eam coIligi:quauis non tota vnaquasque medialem- 
per l7t pars illius , quod interda illa proportionum copulatio de- 
trahat:quod cu acciderit,quicquid de fingulis non detraftu refta- 
bit, partis vicem praeftabit in ea proportione quse eft inter primu 
& vltimum.Rem illuftremus exemplo:in quo & maiore extremo 
termino maiore,& minore minorem interponamus-.capiamufque 
hos quatuor terminos 2.r.2o.i6.inter quos,fi 2 ad l,& 20 ad 16 co- 
paremus,maior improportionalitas feparata habebitur. Nihil re- 
tert ab vtra manu muitipiicatio initium fumat,dumodo coeptum 
ordine progrediedo feruet. Igitur a finiftra,fi libet,ordiamur:vbi 
inter 2 & 1 dupla proportio inuenitur: at inter 1 & 20 fubuigintu- 
pla,quse proportio progredienti proxima occurrit,& his minutijs 
exprimitur ,o-.Ideo numeros has duas proportiones denominan- 
tes,alterum in alteru ducamus, videlicet 2 in -j^: & producentur 
T5-.qu* faciuntTo-,& fubdccuplam proportionem inter 2 & 10 ex 
prioribusillisduabuscopofitaindicat.Rurfusinter 20 & 16 fef- 
quiquarta occurrit:quocirea numeru eum denominantem videli- 
cet 1 ducamus in denominatione illam ex prioribus produfta, 
videlicet-iF:& producentur ^qua; faciunt~:& fuboftupla pro- 
portionem,inter 2 & 16 ex omnibus medijs proportionibus com- 
pofitam effe manifeftat. Vides igitur nihil referre qui termini in- 
tcr primu & vltimum medij interueniant, dummodo multiplica- 
tio ab altero extremo ad alteru progrediens, cceptumque feruans 
ordinc,nihil errer,neque minoris inarqualitatis proportio pro ma 
ioris fumatur:id quod multos fa?pe faliit.Regula naque ab Eucli- 
de data generalis eft, fiue proportiones esede,fiue diuerfa: fuerint? 
id eft fiue#portionales,fiue improportionales termini occurrat. 

0.VAMOBREM quod de improportionalitate feparata dicim?, 
proportionem inter primum & vltimu ex medijs omnibus cofta- 
re,mu!to magis in feparata proportionalitate veru erit,in quapro 
portiones inter primu & vltimum partim fimiies,partim funt dif 
fimiles. Veluti fi copares 4 ad 2 & 6 ad $,in his terminis tres pro- 
portiones habentur 1 quarum duas fimiles tertia media diflimilis 
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difiungit. Hic 4 ad icollata duplam creant: ea prima eft propor- 
tio.-iterum 1 ad 6 collata,fubtriplam proportionem mediam^qua» 
duas fimiles vtrinquedifiungit,monftrant.Quocirca2in -j , du-> 
fta proferent %X qua» fubfefquialteram proportionem inter 4 & 6 
oftendut.Rurfus inter 6 & } dupla inuenitur, prim* Cimilis y qua» 
in produ&am fubfefquialteram ducenda eft,nempe 1 in>j:8i pro- 
ducentur-y: qua? fefquitertiam proportionem interprimum ex- 
tremum terminum prima» proportionis & vltimum feeudae pate- 
faciunt.-quam ex duabus fimilibus proportionibus extremis, ter- 
tiaque media dimmili compofitam cffe liquet. Ad eundem modtl 
fiat,quotcunque & qusecuque proportiones, fiuefimiles & esede, 
fiue diffimiles & quantuncunque varia» inter primum terminum 
& poftremum media: interueniant. 

O.V ae r e t fortalTe quifpiam,quorfum de proportionum co- 
pofitione prius monftratum eft in cotinueproportionalibus: de- 
inde in improportionalibus tam continue quam feparatim:& dc- 
mum in feparatis proportionalibus, quado vna praceptio pro o- 
mnibus fufficere potuiffet.In proptu ratio eft,Euclidem fecuti fu- 
mus, qui de proportionum copofitione in quantitatibus cotinue 
proportionalib^prius docere,atque ita per faciliora difcentiu ani- 
mos ad magis ardua pracparare voluit,qudm regula hanc enarrata 
tam multos receffus tamque varios anfraftus habente explicaret^ 

Quando proportio quaeuis occurrit , quomodo propor- 
tiones alias ipfam componentes inueftigabis. 

q.v 1 propofita proportione qualibet,putat fe poiTe dicere quot 
& quales aliae proportiones eam componunt,in chaos maximum 
incidit imprudens. Sexcentas nanque, imoveroinfinitae propor- 
tiones exquiri poffunt,ex quibus quxuis conflari poteft: id quod 
mox apparebit. Quamobrem quot proportionb quanque forma- 
re queant,enarrare nemo poteft,quippe cum fint innumerae. Cx- 
terum coplures inueniri poffunt,ex quibus quacuis proportio co- 
ftet.Nam propofita proportione qualibet, ea neceffe eft duos ter- 
minos habeat, inter quos, fi nifi vnum medium appones, hi tres 
termini duas proportiones capient, ex quibus ea qux inter extre- 
mos eft,omnino componetur.Porro cum multis modis terminus 
mcdius variari poffit, multa? & varia; proportiones per id enafci 
poterut.Id quod hoc exeplo fiet manifeftum.Inter 16 & i,fedecu- 
piaproportio eft 1 intcr qua> fi mcdium tetminu 6 interponamus, 
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pcr hoc inter 16 Sc 6 proportio dupla fuperbitertia habetur:at in- 
ter 6 & i,fextupla eft proportio. Vnde liquet proportionem fede- 
cuplam,quae eft inter extrema, ex his duabus medijs conftare. Id 
ita habere probabis,fi duas illas medias denominationes alteram 
in alteram ducas.nam 6 qusefextupladenominant, du&a in rf , 
quae denominant altera, 16 producunttquaefedecupla proportio- 
ncm inter extrema demonftrant.Quo fit manifeftum,duplam fu- 
perbitertia & fextuplam c5ponere fedecuplam . Quod fi inter ea- 
dem extrema alium terminu medium ponas,aliac proportiones o- 
rietur: vtpote fi 8 intcrferas. Eo fiet vt inter 16 & 8 dupla oriatur: 
at inter 8 & i,o£tupla habebitur.-quae denominationes,altera in al 
teram du£r,ae,fedecuplam iterum crcabunt. qua ratione fedecupla 
ex dupla & o&upla coflata erit. At fi inter ipfaextrema plures tcr 
mini fint interpofiti,plures ita proportiones enafcetur: quas vni- 
uerfas ea,quse mter primum & vltimumeft,comple£r,etur.Velu- 
ti fi ?.6.8. ftatuamus inter i & 16, vt hic fit ordo L j. 6.S. i6.inter 
quinque hos terminos,quatuor diucrfae proportiones habentur: 
inter $ & 1 quintupla,intcr 6 & ? fefquiquinta.Igitur ? quae quin- 
tuplam denominant,ducT:a in i7-,qua> dcnominant fefquiquinta, 
procreant-^f :quae 6 integra faciunt,& fextupla proportionem in- 
ter 6 & I ex ambabus compofitam indicant . Deinde progrediens 
inter 8 & 6/efquitertiam comperies . Ita iy multiplices in 6, quae 
ex prioribus produ&am proportionem denominant,produces-^: 
qua; ad integra redu&se faciunt 8,& o&upla inter 8 & 1 defignat.' 
Rurfus progredere, & inter 16 & 8 dupla tibi occurrct: igitur 2 fi 
in 8quae ex priorum dcnominationum multiplicatione proxima 
produtta funt, ducas,tandem produces 16, quae fedecuplam pro- 
portionem inter 16 & 1 denominant.Quo fit manifeftum,fedecu- 
plam proportione ex quintupla,fefquiquinta, fefquitcrtia,& du- 
pla compofitam cfte. Igitur ctim terminos inter extrema interpo- 
nendos innumeris modis per minutias,in quas finguli frangi pof 
funt,variare licet,manifefto liquet,proportione propofita nequa- 
quam explicari pofle quot & quae proportiones eam pofiint com- 
ponere, cum infinita varietas vnam atque eandem proportionem 
producat:id quod per exempla iam data videre licetmam vt mul- 
tse proportiones,ex quibus quaeuis conftat, facile inuenientur,ita 
omnes exquirere qua: eam formare pomnt,infiniti operis crit. 
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Quomodo cuiufque^roportionis vel ambo extrema,vel alte 
rum per numeru ipfam denominantem inueniri poflint. 
mn is proportio duo extrema habet.-quorum fi id quod 
b maius eft, atque vna* ipfam proportionis denominatione 
cognofcim*, diuifio ipfius noti extremi per numeru eam 
proportione denominatem fa&a, ignoratu extremu minus in nu- 
mero partitionis patefacict.Exempli gratia. Efto,proportio dupla 
proponatur, cuius maius extremu nobis notu fit 10 :fi minus eius 
cxtremfi eruere volumus, 10 per 2, quse dupla denominant,feCan- 
tes,in numero partitionis e inueniemus:fic extremu minus in luce 
prodibit. At fi proportionis denominatione cognita,minus extrc 
mum nobis erit notum , & maius ignoratum exquirere velimus, 
ipfum minu* extremum in proportionis denominationem duca-. 
mus,& numerus produ&us maius extremu erit. Veluti fi de pro-. 
portione tripla minus extremu fciamus efle 6: tria, qua; triplade-j 
nominant,in 6 ducamus, & nafcetur extremu maius, videlicet 18., 
Csterum fi denominatione proportionis cognita , neutrum eius 
icxtremum habeamus notum,numeros quofcunque,qui cam pro-; 
portioncm forment,pro arbitrio apponere poterimus. 

hactenvs de proportionum origine,generibufque earum, 
& compofitione.Nunc reftat vt de earum Additione,Subdu&io- 
ne,Multiplicatione,& Diuifione dicamus. Id quod huius libri i- 
nitio ftudiofis polliciti fumus, 

DE PROPOR TIONVM A DDITION E. 

dditio proportionu, fiuc cotinua; funt,ffue feparata»i 
A fiue fimiles,fiue diuerfa?,fieri debet ad eu modu que pau-: 

lo fuperius explicauim V* in longa proportionu ferie,pri 
maru duarum denominatio ducatur altera in altera. Deinde pro- 
portionis per hoc produ&c denominatio in proxima denomina- 
tione ducatunatquc ita deinceps produ&a: cuiufy denominatio^ 
nis multiplicatio in qUaque proxima,vfque in fine peragatur.quo 
cum ventum erit, poftremo produfta dcnominatio,vclut fumma 
quaeda, proportione monftrabit omnes copleftente. Et quanqua 
exempla de proportionu compofitionc iam ante data poflunt fuf-, 
ficere,vnu tamen apponemus,in quo proportiones partim contw 
nuas,partim feparatas,partim fimiles, partim diuerfas, connefte-. 
mus.Efto,fepte hi numeri proponatur,$o.24.u.6.4.2.i.inter hos 
feptcm numeros interualla fex funt,& totide proportiones.Qua- 
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re 3 finiftra incipientes,fingul6fqQe numeros maiores ad minoies 
comparantes, inuenicmus prima proportionem fefquiquarta, fe- 
cundam & tertia duplas,quartam fefquialteram,iteru quintam & 
fcxtam duplas.Omnes has dcnominationes fic addemus.Primam 
denominatione fefquiquarta inter $o & 24 in fecunda duplam in- 
tcr 24 & 12 ducentes,procreabimus dupla fefquialtera, qua; eft in- 
tcr 30 & 12 . Deinde produ&a illam duplam fefquialtera in pro- 
ximam duplam inter 12 & 6 ducentes,formabimus quintupla in- 
ter 30 & 6.Rurfus quintupla illa produ&a in proxtma fefquialte- 
ram inter 6 & 4 multiplicata,producet feptuplam fefquialtera" in- 
ter 50 & 4.Dcnuo feptupla fefquialtcra illa produfta, fi in dupla 
proximam inter 4 & 2 ducatur, cnafcetur quindecupla inter 30 & 
2.DemuquindccupIam illam in poftremam duplamultiplicates, 
producemus trigintuplam inter 30 & I : qu« proportio inter pri- 
mum & vltimu fic formata,velut fumma quardam, proportiones 
medias omnes intrafe cople&etur.Hocmodo proportiones,quaj 
funt numeroru inter fe habitudines, per additionem in vna fum- 
mam aptiflime colliguntur. Nonnullisautem alia via propor- 
tiones fic addere placet,vtearum omnium,quasfuntaddituri,ter- 
minos priores a finiftra notent alium fub alio,atque a dextra po- 
fleriores earu terminos prioribus e' regione opponat.Poftea prio- 
rem tcrminum prim* proportionis in priorem fecund* muitipli- 
cant: numerumqueproduclum ftatuunt priorem terminum pfo- 
portionis ex ambabus copofitar.Deindepofteriorem terminu pri 
mxproportionis in pofteriorem fecunda; ducunt:& produ&u fi- 
militer faciunt poftcriorem terminu compofitac.Porro fi propor- 
tiones plures addenda: fuerint, tertia; proportionis priorcm termi 
num m priorem tcrminum ex primis duabus compofita; ducunt, 
& produftum ftatuunt terminum priorem ex rribus illis compo- 
fitx : pofterioremque terminum tertia?, in pofteriorem ex duabus 
primis compofit* ducentes, produftum terminum apponunt po 
fteriorem ex tribus illis compofitaj.Et fic vlterius,priorem termi- 
num cuiufque proportionis copofita: in terminu priorem proxi- 
ma* cuiufque proportionis addeda;,& pofteriorem cuiufque copo 
fita: in pofteriore cuiufque addcndar,ducunt vfque in finem.Quo 
fit vt inter terminos poftrcmo produ£tos,proportio enafcatur o- 
mnes priores copleaens.ExempIum afferamus.Sint ha? tres pro- 
portiones addend;c,prima fefquitertia inter 4 & 3, fecuda fefqui- 
altera inter 3 & 2, tertia dupla inter 2 & 1. Si prims proportionis 
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priorem terminum 4 duces in 3 priore fecunda?,creabis ntqui ter-- 
minus erit prior proportionis compofitse.Et fi 3 pofteriorem ter- 
minum prima: duces in 2 pofteriorem feundx,produces 6:qui ter 
minus pofterior compofita: proportionis erit.lta produ&i illi ter 
mini 12 & 6 duplam proportionem habentes indicat ex fefquiter- 
tia & fefquialtera fimul additis,fieri duplam.Id quod etiam deno 
minationes ipfae altera in altera du£te probant.Iam verd fi prio- 
rcm terminum proportionis copofitae , videlicet I2,in tertia: pro- 
portionis priorem terminum 2 multiplices,prodibunt 24--qui ter- 
minus erit prior proportionis ex tribus copofitae.Et fi 6 pofterio- 
rem terminu compofitx in pofteriorem tertia: 1 duces,nihil nifi ea 
ipfa 6 habebis: qui terminus erit pofterior proportionis ex tribus 
colleftar.Ita proportio inter produ&os terminos 24 & 6,moftrat 
ex fefquitertia,fefquialtera, & dupla fimul additis, nafci quadru-! 
plam.Nam(vt inquit Eudides) omnium duoru numerorum com 
pofitorum proportio vnius ad alterum,eft ex laterum fuoru pro- 
dufta proportionibus.Latera autem numeroru appellantur^quo- 
rum multiplicatione numeri producuntur . Id quoque veru elTe, 
proportionum denominationes,alia in aliam,ficuti praccpimus, 
dufta: manifefto probant. Hic proportionum addedi modus per 
carum terminos multiplicatos, vti diximus, produttorum termi- 
norum mutuas habitudines obiter commonftrat . Carterum mo- 
diis ille fuperior denominationes proportionum,alias in alias du 
cendi,multo apertius indicat colleftam earum fummam. 

DE PROPORTIONVM SVBDVCTIONE. 



vbdvctio proportionu monftrat,quado alia? propor 
s tiones ab alijs fubtrahutur,qu:e proportiones reftabut.ta 

aute tum demu fieri poteft,fi minorcs funt quae fubducu- 
tur,quiim a quibus fit fubduaio,vel fi funt eis arquales. Neque e-j 
nim per reru natura,quod maius eft,ex minore demi poteft. Qua- 
obre plurimn iuuabit meminilTe,proportiones eas alijs maioresef 
fe qua* maiores alijsdenominationes habet: minoresaute,quai mi 
nores-id quod fuperius admonuimus. Porro modus fubducendi 
proportiones longe facillimus hic eft.Denominatio proportionu 
earu qu* fubduccd* funt,& earu i quibus fiet fubdu£tio,per nu- 
mcros ipfas defignates, feorfum annotctur. Deinde numerus de- 
nominans proportione i qua fit fubduftio, diuidatur per nume- 
rum qui dcnominatproportionemfubducendam:5c numerusfe- 
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ttionis proportionem ex ea fubdu&ione rcli&a defTgnabit. Et vt 
exempla rem magis aperiat: Efto,proportio fefquialtera fubduci i 
dupla debeate qua? dupla denominant diuifa per i^- qui fefqui- 
altera: dant nome, in numero fe&ionis proferunt-f- ; qua: ad in- 
tegra rcdu£be faciut i -patque ita moftrant fefquitcrtiaex ea fub- 
du&ione reli&am. Certu fpecimen eft re&e fubdu&u cflc,fi pro- 
portio relifta ad fubdu&am addita proportione inftaurat a qua 
fubdu£tafuit:(icut fit in numeris. Scfquitertia naquead fcfquial- 
teram addita peralterius in altcram duftu,duplam itera in nume 
ro fe&ionis format. Aliud exemplum demus :fefquiquartamque 
fubducamus & dupla fefquialtera:2-r qua? denominant dupla fef- 
quialteram, fe&a per i^-, qua? defignantfefquiquarta, in numero 
fe&ionis moftrant 4s". qua? funt duo integra, & duplam propor- 
tionem ex ea fubduftionc fuperefle monftrat.Rurfus fi libet cape 
fpecimen, reli&amque dupla ad fefquiquarta adde, ducens altera 
fn altera,& in numero feftionis dupla fefquialtera iteru redibit. 

a l i v s etiam modus proportiones per earum tcrminos fub- 
ducendi,traditur a quibufda. Porro proportione vtranque,& qua; 
fubduci, & & qua fubduftio fieri debet, minimis notant numeris 
quieas proportiones habeant,quo facilius reddatur opusrpropor- 
tionem aute a qua fit fubtraftio, fuprd fcribunt:qua? ver6 fubdu- 
ccnda eft,infri,vt termini terminis refpondeant,priori prior,po- 
fteribrquepofteriori. Deinde priorem terminu proportionis eius 
a qua fit fubductio,in poftcriore auferenda?, pofterioremque eius 
terminu in aufereda? priorem,obIique in forma crucis ducunt, 8c 
terminos ex his duabus multiplicationibus produ&os ftatuut ef- 
fe reli&aj proportionis tcrminos.Exepli gratia.a 4 proportione tri- 
pla inter 6 & 2 fubducatur fcfquitertia inter 4 & 3. In hac fubdu- 
ftione 6 in 3 du&a creant 18. & 2 dufta in 4 proferut 8: inter quos 
terminos produ£r,os,videlicet 18 & 8 proportio dupla fefquiquar- 
ta reperi^qua; ex fefquitertiaj fubdu&ione de tripla relinquitur. 
tripla 

/^3^ duplafefquiquarta 
fefquitertia 

svbdvctionem hanc re&e fa£U efie probabis, fi propor^ 

o.j, 
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tionis relift* dcnominationc addes ad fubdu£t2e,ficuti modo di- 
ximus.Vcl fi mauis, proportionem reli£tam ad proportione fub - 
dufta adde,per altcrius terminos in alterius duccndos,ficuti pro-1 
ximo tapite docuimus : quadoquidem illa etiam via rcdibit pre- 
portio a 4 qua fubductio fa£ta eft. na fi 18 priorem terminum reli- 
clscjducas in 4 priore fubdu&a^fient jv.&cdB pofteriorem termi 
num reli£tac duccs in 3 pofterioreTubdu£ta>,furgent 24:qua> pro- 
portionem illa fuiflfe triplam,a* qua fubductio fa£ta eft,defignant. 

q,v 6 D fi plures proportioncs ab vna fubduci debent, prius in 
vnam proportionem,velut in fummam quadam,omnes funt ad- 
dcnda?,& tum demum ad eius fubdu&ionem procedendum,mo- 
do non fit fafra maior qudm ca & qua fubdu&io fiet . Porrd funt 
nonnulli qui fingulas feorfum fubducunt:Ca:terum maiorem ea 
rcs laborem pariet,qudm fiquis pmnes fubducendas prius in fum 
mam colligens vnicam fubdu&ionem faciat. 

proportionvm itaque fubtractione duob* his modis fie- 
ri vidcs:a!tero per denominationum fe&ionem: altero per earum 
terminos oblique,vti diximus,multiplicados.Tertius quoque mo 
dus ex his duobus mixtus inuentuseft,qui & proportione relifta, 
& fubdu£tam , necnon illam etiam & quafit fubtra£tio,vna opera 
ante oculos ponit. Is aute eft huiufmodi, Proportio illa a* qua fit 
fubdu£tio,fuis numeris in primis notetur.Dcinde inter maiorem 
illius terminu & minorem tertius numcrus medius apponatur,ad 
quem ca proportione maior terminus fe habeat qua fit ipla pro-' 
portio qua: fubduci dcbet . Ita intcr numein medium & terminu 
minorem inuenietur ea proportio quar ex fubdu£Hone rcftabit. 
Exempli gratia, A proportione tripla inter 6 & 2 fubducamus fef- 
quitertiam.Poftqua notata funt 6 & i,numerus exquiredus eft ad 
que maior terminus,videlicet 6,proportione fefquitertia qusc fub- 
ducenda eft,fe habeat.Eum aute numerum facile inuenies, fi mc- 
moria tenes regulam quam fupra* enarrauimus,qua: eft huiufmo- 
di,Quando maior terminus proportionis cuiufuis vndcu eius de-! 
nominatione notus cft , fi ipfum terminu per proportionis illius 
denominationem diuidas , minor tcrminus ignoratus cx numero 
feftionis inuenietur . Igitur 6 illa qua; fefquitertia: proportionis, 
quam inueftigamus,maiore terminum prscftant,per eius denomi- 
nationem iy diuidcndafunt:& numerus partitionis proferet ^ 
qux faciunt qr.ls terminus minor erit proportionis fefquitertia; 
jtotcr 6 & 4-^-. Dcinde poftquaper compautipne maioris extrerai 
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a'd mcmum mimcru interferf um,proportioncm Yufcrenda depre- 
hendifti, rmfus copara mcdium numeru ad extremum minus- 8c 
proportione eam qua? ex fubdu&ione relinquctur,intcr eos repe- 
rics qu* eft duplafefquiquarta. Id ita effe probabis, 17 relia* du-' 
pla: fefquiquartse denominationc ad fubdu&a? fcfqinrcrtia?(flcuti' 
monftrauimus)addes:rurfus naque nafcetur proportio tripla. Per 
hanc fubduccdi via tres proportiones fimul ante oeulos licet cer- 
nere;vna,d qua fubducim«:altera,qua fubducimus:tertia,qua reliri 
quimus.Itidc etiam apparet fingularutermmi.Ad hsecproportio 
nu differetia^qua: ex fubductione onutur,patefiut per hucmodu 

tripla 

fefqui- duplafcf- 

tertia quiquarta 
proportionvm igitur additio multiplicationi numerorS 
fimilis efle videtur.At earu fubduftio magnopere diuifionis,pra;- 
fertim eius qua; fit in minutijs, fimilitudinem refert. Id quod ea 
qux hoc capite,& proximo funt difta,manifeftum faciunt. 

DE PROPORTIONVM MVLTIPLICATIONE.' 

vltiplicatio propottionum longe diuerfa eft af> 
M ea qua* fit in numeris . Numerus nanque eft vnitatu col- 

Ic£tio. At proportio numerus no eft, fed ipforu numero-i 
rum fnter fe refpeftus & habitudo^uar nifi inter duos minimiim 
numeros efie nequit.Igitur proportione per proportionem, velut 
per quenda numera multiplicari,fenfus comunis no admittit.Ca; 
terum quado proportio proportioni eft addeda, numeri ipfas de- 
nominantes,aut jpfaiatermini,per aJiarum denominationes, aut 
terminos multiphcari poffunt,ficuti fupri de earii additionefaci- 
enda di&u eft. quse denominationu aut terminoru multiplicatio 
eft additio ip&ru habitudinum. Ita proportionu diuerfarum col- 
lectionem in vna fumma,vulgus multiplicatione putat,quod per 
ea fiat,cu tame fit additio.Quare proportionu aliaru per alias mul 
tiplicatio,eo modo quo fit in numeris,nulla proprie efle poteft. 

v E r v m fi per proportionu multiplicatione intelligis fimilem 
& cotinuam generatione plurium numerorum proportionalium 
ex vna ftirpe nafcentium, & fecundu datam proportionem mini 
morum, ea fiet ad hunc modu, Proportio quaeuis, cui complures 

o.ijc 
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fimiles continuare cupis , minimis numeris qui eam proportione 
habeant,velut ftirps qusedam ex qua carterae proditurae funt, no- 
tetur.Deindeprior eius terminus in fe multiplicetur,produftuf- 
que numerus fignetuniteru idem tcrminus ducatur in pofteriore, 
produ&ufque fecundus apponatur numerus. Tertio pofterior ter- 
minus ducatur in feipfum , numerufqueprodu&us tertius tertio 
loco ftatuatur : atque ita inter tres illos produ&os terminos duo 
interualla habetur,& dua: proportiones ftirpis ex qua du£be funt, 
fimiles nafcunturreaqueproportio qua? inter eorum extremos eft, 
duas alias medias comple&itur.Exempli gratia. proportione fef- 
quialtera fignemus his numeris 3 & 2: ducamufque } in fe, & o fur 
gent. Iterumque 5 in 2 ducamus, & fient 6. Deinde 2 in fe multi- 
plicemus,& prodibunt 4:inter quos tres numeros produttos o.6 fc 
4.dux proportiones fefquialterae cotinuantur:& inter primum 9 
& vltimum 4 dupla fefquiquarta ex illis duabus fefquialteris co- 
pofita inuenitur.Et quia o & 4illorum triumterminorum conti- 
nue^proportionalium extremi,cotra fe funt primi,ideo tres illi fe- 
cundum daram proportione funttres minimi.Nam fecundu Eu- 
clidem, Si numerorum qtiotlibct continue proportionalium duo 
extremi fuerint contra fe primi, eos omnes,fecundum fuam pro- 
portionem in totidem numeris fumpta, minimos efle necefle efiV 
QuodiT quatuor numeros eade proportione procreare volumus, 
primum terminum ftirpis in omnes tres numeros produttos fin- 
gulatim ducamus , numerofque ex his denuo produc"tos fcorfum 
notemus. Deinde fecundil terminum ftirpis multiplicem 9 in ter-] 
tium productu folum: & numerus ex hoc produc"tus quarto loco 
fignetur. Igitur in exemplo priore quatuor numeros & trcs fef- 
quialteras procreaturijprimu numerum produ&u,videliceto in $ 
ducamus,& furgent 27. Iterum 6 fecundum produ£tum,in $ du- 
centes,i8formabimus. Rurfus 4 tertiumprodu&u,in 3muJtipli- 
cantes,producemus 12. Demumquefecundum terminum ftirpis, 
vidclicet 2,in folum tertium numerum ante produc"tum,videlicet 
4 ducentes,efTicicmus 8:qui quartus erit numerus:inter quos qua- 
tuor numeros proportiones fefquialterae tres habentur; & propor 
tio inter primum 27,& vltimum 8,ex tribtis illis coaceruata com- 
pcrietur, tripla fupertripartiens oftauas . Et quoniam 27 & 8 qui 
quatuor illorumcontinue proportionalium extremum locumte- 
nent,l unt contra fe primi,ideo quatuor illi fccundum datam pro- 
portionem funt quatuor minimi . Eodem modo priorem tcrmi- 



num ftirpis ducetes in omnesquatuor illos numeros vltimo pro- 
duftos,notantefque numeros rurfus producendos,& deinde po- 
fteriorem ftirpis terminum in folum quartum poftremo produ- 
ftum muItiplicantes,formabimusquinque numeros,& quatuor 
continuas proportiones fefquialteras.Sicque etiam vlterius quot- 
libet riumeros eadem proportione cotinue formare licet: vti fub- 
iecta: nota: monftrant. 

81. 54- 36. H- 16. 
27* '8- S. 
9* 6- 4. 
$. 2. 

d v 6 d (I cui proportionem per numerum aliquem mulripli- 
<Care libet,tunc proportionis denominatio velut aliqua alia res nu 
merata accipietur: & ideo quot vnitates in numero produ£to re- 
perientur,totidem proportiones illius denominationis per nume- 
rum illum produfto defignabuntur. Veluti fi vna triplam per nu- 
merum ternariu multiplicare velimus,furgent 3 tripl*:fi duas tri 
plas internariu ducamus,fient 6 triplae.Similiter fi vnaquadrupla 
per ternariu multiplicemus,prodibut 3 quadruplaerfi 1 quadruplas 
in ternarium ducamus,orientur 8 quadrupla::& fic de alijs fiat. 

DE PROPORTIONVM DIVISIONE. 

I v 1 s 1 o proporrionis fit,quando inter eius extrema vel 
D vnus termin 9 medius, vel plures interponutur: quo fit vt 

diuideda proportio in totide alias proportiones fecetur, 
quot interualla inter eius extrema ex illa interpofitioneoriuntur. 
qua derefuperius abude diximus,quado docuim* quomodo pro- 
portione quauis oc<?urrente,proportiones alids ipfam coponentes 
inueftigares.Exempla illic explicata hic tantuattingemus.Si pro- 
portione diuidendam partiri in duas proportiones cupis, vnicus 
terminus interferedus eft. Veluti fi in fedecupla proportione inter 
16 & 1 interponas 8, in duas proportiones eam fecabis: quaru vna 
inter 16 & 8 dupla erit,altcra inter 8 & 1 oftupla. At fi in eade fe- 
decupla intcr eius extrema,tres terminos interpones,vtpote 8.6.$ 
vt quinque terminoru hic fit ordo,i6.8.6.?.i. in quatuor propor- 
tiones fe&io per hoc fiet:quaru prima erit dupla,fecuda fefquiter- 
tia,terria fefquiquinta,quarta quintupla.Similiter etia fiet,fi quot- 
libet terminos medios apponesmam in totidem proportiones fa- 
c"ta erit fe&io, quot inter primum & vltimn comperientur inter- 

o.iij. 
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ualla.Nec quicqua refert qui termini mcdij* mferatur^eSam fi ma 
iore extremo maiores fint,aut minore minores, quemadmodu il- 
lic latius explicauimus. Ad hunc modum diuifio fit in proportio- 
nibus,nec vlla alia qu$m haec eft,in eis reperitur. 

Quomodo proportione inter quofuis numeros aflignatarai 
inuenias in minimis numeris qui eam proportione habeat. 

nter quoflibet numeros affignatam proportionem iri- 
i uenire potes in numeris fecundn eam proportionem mi- 
nimis, ad hunc modum. Principio obferuandum cft an 
numeri ipfius datse proportionis fint cotra fe primi,vt nullus nu 
merus eas numeret praeter vnitatem : nam fi funt huiufmodi , illi 
ipfi funt ea proportione minimi . Sin autem alius numerus pra- 
ter vnitatem eos numerat, maximus numerus vtrunque commu- 
nitcrnumerans eft inueftigandus:& per illum inuentum vterque 
numerorum,tamantecedens quam confequens diuidendus.Quo 
fiet vt in numeris ambarum feftionum minimi eiufdem propor- 
tionis numeri appareant. Nam maximus numerus duos commu-1 
niter numerans numerat eos, per minimos illius proportionis nu 
meros.Quomodo autemmaximus numerus duos comuniter nu- 
mcrans fit inueftigandus, fupri libro fecudo copiofiiis admonui-; 
mus,quando docuimus,Quomodo partes ad minima fui nomen- 
clatura fedigantur. Quare qua» iJlic de numeratore &denomina- 
tore partium funt dic"ta,hic de numero antecedente & numero co 
fequente cuiufque proportionis repetita intelligantur: nam idem 
vtrobique modus cft & partes ad minimam fui nomenclaturam, 
& proportiones ad minimos numeros ipfas habentes,reducendi. 
Exemplum dcmus in numeris contra fe primis. Inter 7 & 5 pro- 
portio dupla fcfquitertia eft: nec minores numeri haberi poffunt, 
inter quos fit ea proportio.Exemplum demus in alijs numeris co- 
municantibus,quos communis aliquis numerus alius quam vni- 
tas metitur, Veluti inter y; & if , inter quos proportio duplafef- 
quitcrtia cx fe&ione maioris per minorem repentur.Et quia vter« 
que illorum numerora numeratur a ?,qui maximus numerus eft 
eos comuniter numerans,vtrunque per 5 diuidamus:& cx feftio- 
nc 3? fa&a per ?,in numero partitionis 7 inueniuntur. Iteru per c, 
diuidamus i$,& in numero fectionis 3 prodeunt:fic ex duabus il- 
lis feftionibus minimi numeri 7 & 3 c6penuntur,inter quos pro- 
portio dupla fefquitertia haberi poteft. 
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Qubmodo proportionum difiun&arum (imilitudo inue 
niri poffit in minimis numeris fecudum ipfas propor- 
tiones continue* proportionalibus. 

roportionvm <}uaruiibet qua; feparata; funt,& dif 
P iunfta», fimilitudo in minimis numcris cotinuatim pro- 

portionalibus fecundu ilias ipfas proportiones difiu&as, 
fnueniri poteft hoc modo. Notetur quscuis proportiones difiun- 
cT:a;,fuis quazque minimis terminis.Deinde minim 9 numerus ex- 
quiratur, que prima; proportionis extremu confequens, & cxtre- 
mum antecedens fecuda; numcrant. nam is inuentus primapro- 
portione cum fecuda copulabit. Extremu autem antecedes ei ad- 
iungendu,ita demum inueniemus,fi prima; proportionis antece- 
dens per eum numeru multiplicamus , per que prima; extremum 
cofequens multiplicatu,producit minimu ab eo,& antecedetc fe- 
cundse numeratu.Confequens verd fecundse proportionis conti- 
nuanda; exquiremus, fi per eum numeru multiplicemus cofeques 
fecuda» proportionis difi€£ta;,per que antecedens eiufde procreat 
minimu numeru ab ipfo, & prima; difiun&a; cofequente numcra- 
tum.Deinde fi antecedens tertiae proportionis difiun&a;, per ali- 
quem numeru numerat confeques fecunda; cotinuata;,per eundc 
multiplica cofequens tertia; difiunfta;,& produces cofequens pro 
portionis tertia;,cu duabus fupcrioribus cotinuanda?. Sin aute ter 
tium antecedens difiun&a; proportionis per nullum numeru nu- 
merat cofequens fecudac conrinuataynquirendus eft minimus nu 
merus,que confequens fecunda; continuatse,& antecedens terti* 
difiunfta; numerant:is autem inuentus,antecedes erit tertia; pro-' 
portionis continuata;. Poftea fi confequens tertia; difiunfta; mul 
tiphcabis per eu numerum,per que antecedens eiufde multiplica- 
tum,producit minimu ab eis numeratu,prodibit confeques tertia» 
continuata; proportionis.Deinde fi reliquos tcrminos ante* coti- 
nuatos multiplicabis per cum numeru,per quem cofequens fecu 
da; cotinuata; producit minimu a fe & ab antecedente proportio- 
nis tertia; difiunfta; numeratu,tres proportiones difiuttim propo 
fita; coiungetur.-idque in minimis terminis.Et quanqua duae pri- 
ma; proportiones,ante* in minoribus terminis coiunfke erat, has 
tame tres vniuerfas in minoribus terminis copulare no licet. At- 
que ad eunde modu quotlibetproportioncs cotinuari poflut.Exe- 
plu aflferamus de tribus ^pportionib^^vt res magis appareat.rediga 
mufcjj ad minimos numeros continue , ^ponionajes has tres pro- 
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portiones,videlicet prima,triplam fupertriquarta: fecundam/ub^ 
quadruplamfefquialtera: tertiam,fefquiaitera. Porro minima tri- 
pla fupertriquarta reperitur inter if & 4: minima fubquadrupla 
fefquialtera inter 1 & 9-Sc minima fefquialtera inter 3 & 2,quos nu 
meros minimos in ordinem defignemus.Deinde primas duas pro 
portiones per terminos cotinue" proportionales copuIaturi,mini- 
mum numero inquiramus,que 4 confequens primse & 2, antece- 
dens fecuda: numerat:& quia hi iutnumeri c6municates,idcdmi 
nimi illius proportionis, cuius ipfi funt,inquiratur. Illi aute funt 
2 & i,qui inueti fubnotetur,2 fub 4,& 1 fub 2. Ita fiue I in 4, fiue 
2 in 2 ducamus , coperiemus 4 minimum numeru numeratum ab 
eis.nam fecundu Euclidem,Quilibet duo numeri minimos nume 
ros fuse proportionis maior minorem, aut minor maiore, multi- 
plicates,minimu ab ipfis numeratum producut: quarc fupra ver- 
ticcm intcr prima proportionem &fecundam illum annotemus. 
Poftea antecedens ei adiungendum inueftigemus. & quia 4 cofe- 
quens primse numerat 4,minimu numerum numeratum a confe- 
quente primse,& antecedente fecudse per vnitate: per eam multi- 
plicemus antecedens primse i?,& ipfa ic prodeunt,qu* fupra ver- 
ticem fignata antecedens erunt ad illa 4fuprd annotata . Deinde 
vt cofequens fecundse proportionis cotinuandseexquiramus:quia 
2 antecedens fecudse difiun&se per 2 multiplicata producunt 4,mi 
nimum videlicct numeru numeratum & confequente prima? dif- 
iunaae,& antecedente fecudse difiun£tse:per illa 2 multiplicemus 
9 confequens fecudse difiunase,& producemus i8:qusc fupra ver- 
ticem fignata,cofequenserunt proportionis fecundse continuata». 
Sic ex duabus proportionibus difiun&is duas edidimus proporti- 
ones continuatas,quibus tertia difiunfta copulemus.Et quia ter- 
narius antecedens tertise difiun&se numerat confequens fecundse 
cotinuatse, videlicet 18 per 6,multiplicemus cofequens tertise dif- 
iun£tse,nempe 2,per illa ipia 6,& prodibunt duodecim qusc erunt 
confequens tertise cotinuatse.Ita quatuor hi numeri,ij. 4.i8.i2,c6 
tinue proportionales erunr,fecundum tres illas proportiones dif- 
iun£bs,videlicettriplam fupertriquarta,fubquadrupla fefquialte- 
ram, & fefquialtera. Minimi autcm cotinue proportionales funt, 
in quibus has proportiones fecundum illas difiunftas inuenire H 
cet.quia nulli totidem his minores hoc prseftare poflunt. 
if 4 18 12 
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s in autem tcttium antecedens proportionis difiuc"ta;, pcr nul 
lum numerum numerat confequensfecundse continuatae: inqui- 
rendus eft minimus numerus , quem confequens fecundae conti- 
nuatae & tertium antecedcns difiun&ae numerat. veluti fi quadru- 
plam inter 4 & 1 fefquialteram inter 3 & 2 , ac triplam inter 3 & 1 
continuare velimus.-comperiemus eo modo quo iam diximus, pri 
mas duas proportiones quadrupla & fefquialtera his tribus mini- 
mis terminis 12.3 & 2,fccundu datas proportiones cotinuari.Qui- 
bus tertia difiun&a poftea" copulcmus.& quia 3 antecedens tertiai 
difiunc*be , per nullum niunerum numerat confequens fccunda: 
continuatse 2, inquirendus eft minimus numerus ab his numera- 
tus .& quia 3 & 2 funt numeri contra fe primi:alter in alterum du- 
catur,& producentur 6.quae crunt antecedens tertia: continuada:: 
& fupra vertice confeqUetis fecundas continuatae reponenda funt. 
Deinde quia 3 anteccdcns tertiae difiuctae du&a in 2,produxerut 6: 
fimiliter per illa ipia 2 multipliccmus conlequens tertiae difiun- 
ct.je,videlicet i,& prodeunt2.quaecrunt confequens tertiae conti- 
nuatje.lam vero quiatcrtia proportio continuata inter 6 &2,ma- 
iores habet terminos , quslm vt prarcedcntes ante* continuati cum 
ea congruant, & confcquens fecunda? continuatae 2 multiplicata 
pcr 3,produxerunt minimum afe numeratum: multiplicemus per 
illa 3 antecedens fecundae continuata» , videlicet 3: & prodeunt 9. 
quae iam erunt antccedens fecundae continuatg ,& fupra verticem 
ante 6 ftatuentur . Rurfus per illa 3 multiplicemus etia antecedes 
prima? continuatae,videlicet u:& producentur 36. quae iam erunt 
antccedens prima: continuatae: & fupra vertice ante 9 reponi de- 
bent.Ita in his quatuor terminis,36.p.6.2,contmuat£e funt in mi- 
nimis terminis tres proportioncs, videlicet quadrupla, fcfquialte- 
ra,& tripla/ecundum illas tres difiun&as datas.Ex hac autem po 
ftrema terminorum ante continuatorum multiplicatione per vnu 
& eundcm numeru fac"fca,propterest vt cum tertia continuata pro • 
portione conueniant, producuntur eaedem proportiones quar an- 
te* in minoribus terminis continuatae erant . Nam fecundum Eu- 
clidem, Si vnus numerus in plures ducatur,eadcm crit numcroru 
inde produ&orum ,quae multiplicatorum proportio. 

36 9 6.2 
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h A c ratione his quartam proportioncm difiunftam, & quot- 
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lfbet aliasper terminos continue' proportionales conneftere licet. 
nam de primis quibufque proportionibus primum expedire opor 
tet:atque his adaptatis,ad alias tranfire. 

De proportione habente medium duoque cxtrema? 

p v d geometr as fpedes quaedam proportionis lon 
X ge a* praidictis diuerfa reperitur ,quam Euclides nuncupat 

proportionem habente medium dubque extrcma.Ea nu- 
quam in paucioribus terminis qudm in tribus haberi poteft , cum 
cctersB proportiones inter duo conftent. Qua in re fimilitudinem 
proportionalitatis rcfert , & ad quorundam corporum dimenfio- 
nem,qua? fine ea intelligi nequit,adinuenta. Geometris ad multa 
confert: ficuti Euclidcs libro 13 multis praeceptis explicat, qui etia 
libro 6,propofitione 2p,fecundum eam proportionem lineam feca 
re docct. Verutamen quia in numeris huiufmodi proportio no ha 
betur, ncc ad fupputatione facit : nos Geometris carelinquamus. 

De progreflione numerorium continue* proportionalium. 1 

roportionvm cotinuatarum progrelfio^qua Geo- 
p mctricam vocant,eft plurium numerorum continue pro- 

portionalium in vnam fummam colle£tio:qua; compen- 
dium affert numerandi eos numcros inter quos cotinua & a?qua- 
lis eft proportio:quanuis numerorum differenti* fint ina?quales. 
Et quia proportionum fpecies variae funt,ide6 varia? in his dantur 
progreflionum regulae.Quare^ multiplicium fpecie, in quadupli 
primum occurrunt,faciamus exordium. 

1 n compltiribus numeris duplis longa feriecontinuatis primus 
numerus i Doftrcmo fubduci,& quod de ipfo poftremo rcliquum 
erit, ad ipfum intcgrum poftremum addi debet. Sic fumma quas 
inde furget,omncs feriei continebit vnitates. nec quicquam refert 
£ quo numero feries initium fumat: neque an numeri proportio- 
nales fint integri,an minutiae . Exempium demus in his numeris, 
3.6.12.14.48. A poftrcmo 48 fubtrahe primum y.Sc fupercrunt 4*. 
ea addc ad 48: & fient 93. ea fumma eft illius progreflionis. Idem 
erit fi ab vnitate incipias,veluti 1.2.4.8.16.31.64. ab vltimo 64 der 
me primum 1. & reliqua, qu* funt 63,ad 64 adde, & crefcent 117I 
quae fumma eft vniuerforum,Regula hxc & certa eft,& pcrpetua, 
ficut illa de triplts. 
0, v a n d 0 numeri tripli longa ferie cotinuantur : primum a 
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poftremo fubducito t & reliqui dimidium, quodde poftremo fu- 
pereft, integro poftremo adde . Ita numerus vniuerforum prodi- 
bit,aquocunquenumeroferies incipiat:etiam fi minutiae interue- 
niat.Exemplo fint hi numeri,i.i .9.27.81. tolle primu 1 ipoftremo 
8i,& reftantSo.cuiusnumeri dimidiu eft 4o:eaaddead 81, & fict 
I2i,quae fumma eft omnium.Similiter eueniet fi i 2 incipias,2.6.i8 
J4.deme 2 & 54, & remanent $2: cuius numeri dimidium eft 26. ea 
adde ad^4:6Vfurgent 8o,qu3> fumma eft vniuerforum. 

s 1 n quadrupli numeri continue proportionales occurrent,de- 
me primum de poftremo: & tertiam pattem eius reliqui , quod de 
poftremo fupereft,ad ipfum integrum poftrcmu adiunge:& fum- 
ma vniuerforum habebitur. Veluti in his numeris ,1.4.16.64. fub- 
trahe primu d 64 :& 63 reli&a funt, quoru pars tertia eft 21. ea ad- 
de ad vltimu 64:8^ exeunt 8f,fumma omnium. Itidem erit in 2.8» 
32.128.toHe 2 ab I28.-& relinquuntur u6.quorum tertia eft 42: qux 
addita ad 128, procreant i7o,fummam vniuerforum. 

a t v b 1 numeri quintupli longa fcric conefhintur: fi primus 
a poftremo dematur, & reliqui de poftremo reli&i pars quarta ad 
integrum poftremum addatunomnium nafcetur fumma . Vtpo- 
te i.s.2?.i2?.fubtrahei ab u?,& reftant i24.quorum quarta cft $r. 
quae addita ad n?,faciunt i$6:qua> fumma capit omnes.Sic in infi 
nitum procedit ordo in multiplicibus : vt fi progreffio fit in fex- 
tuplis: poft fubdu&ione primi ab vltimo fafta pars rejiqui quin- 
ta iungaturvltimo. fi in fextuplis r poft factam primi a poftremo 
fubtra£r,ionem,addatur vltimo pars fexta. fi in o&uplis, poft eiuf 
modi fubdu&ionem pars feptima adiugatur.fi in nonuplis , pats 
oftaua.fi in decuplis,pars nona. & fic in mfinitu poft fubduftio- 
nem primi ab vltimo fa&am ea pars reliqui, qua; denominatur a 
numero vnitatc minoreqtidm proportionis denominatio Cit y ad^ 
datur ad ipfum vltimum: & omnium fumma prodibit. 

de progreftione autem numeforum fuperparticularium vnius 
proportionis , dantur etiam regulze. & in primis ha*c de numeris 
fefquialteris. In numeris continuc fefquialteris fi primus duplica^ 
tus fubducatur ab vltimo triplicato: id, quod reliquum eft,fum- 
mam omniu numeroru monftrabit.Exemplo (int y i.^^rr, 6^-. du^ 
plica 2,& fiunt4. triplica (r^ : & furgent2o-£ . a* quibus fubtra- 
he 4,& reftant Kj^furama vniuerforum. 

a t 1 n fefquitertijs primus ntimerus triplicatus ab vltimo qua- 
druplicato demendus eft,& reliquum indicabit omnium fumma. 
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i n fefquiquartis primus quadruplicatus & pbftremb qumtupli- 
cato fubducatur,& reliquum monftrabitfummam. 

i n fcfquiquintis primus quintuplicatus ab yltimo fextuplicato 
dematur,& reliquum fummam proferet. 

i n fefquifextis primus fcxtuplicatus a poftremo feptuplicato 
demptus omnium fummam relinquet.Et fic in infinitum, nume- 
rus ex multiplicatione primi in proportiois denominatione pro- 
duftus fubduci debet a* numero produfto ex multiplicatione po- 
ftremi in numerum vno maiorem qudm fit ipfa denominatio. ita 
rcliquum monftrabit vniuerforum x"ummam:nec refert a* quo nu- 
raero progreflio fumat initium. 

siMix.iTER.ad alias proportionum fpecies regulae dari pof- 
funt,fi cui obferuare libet. Veruntamen nili faciles fint,multo fa- 
tius erit per additionem , ipforum numerorum fummam collige-' 
re,qua*m per flexuofas ambages compendium feftari. nam quor^ 
fum progreiTio,fi compendium non affert? 

DE FALSARVM POSITI0NVM REGVLIS. 

v p e r e s t nunc vt viam aperiamus , per quam ex for- 
s tuitis conie£turis,atque ipfis quidem ralfis,& ad quas er- 

rores infequuntur , propofitae qujeftionis veritas explice- 
tur. Arabes & Phcenices mercatura celebres,& a quibus Arithme 
tica profecta primum putatur,arte illam veritatis inueniendac bar 
baro vocabulo Cathavm appellat, Latini fiue falfarum pofitionil, 
fiue falfarum coniefturaru regulas vocant: per quas pene* vniucr- 
fa qua: ad negociationem attinet, atque alia pleraque poffunt ex^ 
pediri, modo aliqua rei propofita: pars fit certa & cognita. Per ea 
nanque miro compedio reliqua omnia ignorata , quatumcunque 
senigma prae fe ferant,continuo inueftigata in notitiam proferun 
tur.Qua in re dici non poteft, qudm diuinis ingenijs prazditi fue- 
runt primi huiusfcientise inuentores.-quorum folertia fafhim eft, 
vt quse plcrifquc imperfcrutabilia videntur , nullo negotio in lu- 
cem veniant . Porrb numerorum quasftiones multa* farpe occur- 
runt,in quibus rei propofitae pars aliqua nobis cognita cft,fed alia 
eius pars qua maxime fcire cupimus, a fenfu comuni longe fum- 
mouetur.Quam vtcum parte nota congruere faciamus, pro arbi- 
trio noftro fingere poterimus eam eiTe qua: magis apta videtur:& 
cu obferuauerimus , vel qu2m prope conie&ura noftra rem atti- 
git,vel quam longeji fcopo crrauit,iteru conijcere licet:vt fi prio- 
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re conieftu parum profecerimus, faltem fecundo propius acceda- 
mus. Quaecunque autem per vnicam pofitionem inueniuntur,ea 
etiam per duas expediri poflunt.Cseteru e conuerfo non idem eue 
niet.neque enim quicquid duse pofitiones explicat, id vnica prse- 
ftabit . Et quod maxime in his admirandum videtur , nihil refert 
quim Ionge coie&ura nos fallat: nam per illos ipfos errores,regu 
Ix mox dandae nos ad veritatem perducent.De quibus dicere ag- 
grediemur, &quidem prius de ea quse per vnicam pofirionem,id 
quod quazfitum eft,eruit. 

REGVLA DI VNICA FAL5A POSITIONE. 

n nvmerorvm quazftionibus in quibus pars eft co- 
I gnifa,pars eft ignorata, frequenter euenit vt vnica coriie- 

cturafortuita, tametfi aberret & vero , id quod inueftiga- 
tur manifeftet.Nam cum obferuamus^quid ipfa coniecfcura parit, 
proportionemque annotamus quas eft inter id quod conijcimus, 
& id quod ex eo confequitur:ad exemplum illius,inter partem co 
gnitam & partem ignoratam,proportionem alteram procreare li 
cet,dummodo nos adiuuetquatuorproportionalium regula qua; 
de tribus notis quartum ignotu proferentibus fupra 4 data eft.quip 
pe cum tria fint cognitarprimum id, quod conijcimus : fecundum 
id quod ex eo confequitur,inter quae cadit proportio:tcrtiu,quod 
de quarftione propofita eft cognitum:certe* quartum, quod igno- 
ratum eft,& tertio refpondere debet,nequaquam latere poteft.Ita 
vnica pofitio primam proportionem fibifingit . Ad cuius exem- 
plum regula illa quatuor proportionaliu fuccedens , aliamque fi- 
milem proportionem formans,id quod quaefitum eft,continuo in 
lucem prorert.Exempla rem magis aperient. 

v I A t o r tot aureos in itinere reperit, vt eorum pars fecunda 
tertiaque & quarta limul addita: facerent yo. Hsefitatur, quamam 
fumma reperta erat . Pone quanuis fummam quae partcs eas ha- 
beat:& vide an illius fumma: partes denominatse fimul addita; fa 
ciant fo.Si faciunt,ea fumma eft quam quajris .Si non faciunt,vl- 
terius inueftigabis hoc modo,tinge fummam repertam, qux par- 
tes eas habeat,efle 12, cuius dimidium eft 6, tertia pars 4,quarta 3, 
quze omnes fimul additse faciunt i$.at tu quarris jo.Igitur conie- 
ftura te longe fefellit* Veruntamen ille ipfe error in viam te rcdu- 
cet , fi rem bene confyderes . Nam ficut partes fummx per conie- 
fturam pofita?,qu« fimul addita: fiunt 1 j,fe habent ad ipfam fum- 



lli D E PR0P0R, 

mam totVm , qu* eft 12, fic partes fummsc reperri fimul addita»; 
qua: funt $o, ad ipfam fummam repcrtam quse ignoratur,fe habe- 
re debent . Atque ideo ad regulam de tribus notis negotiu fic ap-J 
plicabis,Si i*,qua? partes fimul additas notant, vcniunt ex 12 male 
d te pofitis.cuius fumma? partes illse eiut, qua: collecla? coplct $cf 
Seques regula multiplica 50 per 11, & furgcnt 6co.ea per 13 diuide: 
& prodibunt46-r| . quse fumma aureorum repertacrat.cuius di- 
midiu cft 22~n, pars tertia iStj, f ars quarta u-ff :qua? partes fi- 
mul additse faciunt 50. Similiter eueniet, quarcunquc alia fumma 
quim 12 per conie&uram ponaturmodo partes eas habeat. Vides 
itaque per adiumetum regulae de tribus notis vnica coie&ura for- 
tuita rcm expediri.nec duabus pofitionibus cfle opus. 

p £ r hanc regulam exempla quae fequuntur poflunt explica^ 
ri:qua: fubijcienda duximus,vt ad ea iuuenes exerccantur. 

in vestigetvr numerus in quo % fint y .Pone numerfi 
quem voles, qui partes eas habeat, veluti 6: & vidc quantum ca- 
piant -j : & inuenies 4-attu quacris j. Scrutare igitur fi ^faciunt 
y de 6:de quo % complebunt -f- f tenta,& inuenies 7 -r • 

exqviratvr numerus ex quo,poftquam pars tertia,pars 
quarta,& pars quinta fubdufta: funt,adhuc fupererut i4.Pone nu 
merum aliquem qui partes eas habeat,Veluti 6o.Poftea deme par- 
tes illas.fc vide quid reftabit: & inucnies ij.Ecce quantum erraftu 
qua:fiuiftii4,at inuenifti nifi 1$ Quamobrem fic tecum ratiocina-; 
re,Si i*poftpartesfubdu&asfuperfi5tde6o, de qiio numero poft: 
fubduftas partcs,relifta erunt 24?Tenta per regulam de tribus no 
tis, & inuenies 110 J| numerum illum efle, cuius pars tertia eft |6 
4y,quarta 2777 ,quinta UiY.qux cmnes fimul additar faciut 8617^ 
Et fi fubducantur & 110 jf, reftabunt 24. 

$ 1 0. v 1 s numerum exquiri iubet , a quo parte fecunda, tertfa; 
& quarta fubdu£tis,reftent 24, Continuo refponde,id fieri nequa- 
quam pofle.Nam quicunque numerus fumatur qui partcs eas ha- 
beat, femper minor erit qudm partium ipfius fumma coaceruata* 
quo fiet,vt ne illa quidem fubduci poflit, nedum quicquam refta-, 
re.QuippcCvt obiter admoneamus)tres funt numerorum fpccie*. 
Vna eft eorum qui partium fuarum fummam maiorem habcnt, 
qudm fint illi ipfi . hi abundantes vocantur. cuiufmodi numerus 
eft 12. na huius dimidium eft 6, pars tertia 4,quarta $,fexta2,duo- 
decima i.quse partes fimul addita: redundant in i6,& corporis fui 
numerum vincunt. Itcm 24 numcrus eft abundans: nam eius diz 
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midiu eftu,pars tertia 8,quarta <S,fexta4,o£taua $,duodecima2,vi 
cefima quarta i.quarum fumma redudat in 36. Altera eorum fpc- 
cies eft qui diminuti vocantur,in quibus fumma partiu fimul po- 
fita minor eft, quiim fint ipfi. cuiufmodi numcrus eft S.nam cius 
dimidium eft 4 , pars quarta 2,o£taua |: quarum partium colle&a 
fumma 7,minor eft quam totum corpus.Itcm 14 numerus eft di- 
minutus: na dimidium eius eft 7,pars feptima 2, quartadecima r. 
fumma omnium io,toto corpore minor cft. Tertia fpecies eorum 
eft, in quibus partes in fummam colIe£tae fuo corpori funt arqua- • 
les.Hi,quia nec cxcefliim ncc dcfe&um habent,perfe£r.i vocantur: 
cuiufmodi numcrus cft 6. nam eius dimidium eft 3,pars tertia2, 
fexta i.qua» partes copofitae reddunt etiam 6. Item 28 numerus cft 
perfe£fcus:na dimidid habet I4,quarta partem 7, feptima4, quar- 
tamdecimam 2,vicefimamo£taua i:qua? partes coaccruatas fuo to-; 
to numeru sequakm faciunt 28. Hi numeri perfc£ti,qu6d rari fint, 
viris bonis aflimilantur. Itaque vt ad rem redeamus:minimusnu 
merus,qui 4* TT habeat,eft 12: huius dimidium 6,tertia4,quar-; 
taj.partes ha: colle&je proferunt tyquse a 1 12 fubduci nequeunt. 
Qudd fi numerus maior partcs eafdem habens fumatur , partium 
fumma maior redundabit.Ita nunquam fiet earum fubdu£r,io,ne- 
dum quicquam reftabit . Quare propofitis huiufmodi quarftioni- 
bus, continuo priufquam ad illas rcfpondemus, nobifcum medi- 
temur an poflibilia fuggerant , ne labor irritus fruftra fufcipiatur. 

s 1 4 cflent 6,quis numerus efletio*' Priufquarefpondes, quaere 
ab interrogante,quid intelligat fermone tam ambiguo,vtrum ve- 
lit 4 crefcere ad 6,an 6 minui ad 4.Etenim fi 4 crefcunt ad 6, eadc 
ratione io ad 15 crefcent.Nam fi 6 in 10 ducas ,crefcent 60. qua» fi 
feces per 4,prodeunt if . At fi 6 ad 4 minuere vo!cs,fic ratione fa- 
cito,Si 6 ficnt 4, quid fient iofDucatur 4 in io,& furgcnt 40. qua* 
diuide per6,& cxeunt 6-7. eoufquc minuenda eflcnt 10- 

Itidem fiquis fic roget,Si «r de $ eflent },ipfa ? cuius numeri ef- 
fent — .' Qtmendum ante omniacft quid fibivelit.Namfidimi- 
dium dec,quod eft2 t , crefcere debet ad 3, eade ratione ? pcr re- 
gulam de tribus notis crcfcent ad <>,& erunt-^de 24. At fi 3 minui 
debent ad2 7 ,eadem ratione? pcr regulam de tribus notis minui 
debent ad 4 4" . & erunt ~ de 16 -f . 

s 1 3 eflent 4 de 7:qua> pars 4 eflent de itffi 3 crefcere dcbent ad 
3t fcrtitare quid fecundum eamrationem 4efiedebent. &pcr 
regulam de tribus ndtis inuenies ea crefcere ad 4 y . Iam viden- 
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dum 4 -f > q 11 * P a " ^ unt <k "-id quod fcfes,fi n pcr 4 ~ feces.-ffc 
prodibut ztj • ea pars 4 erunt de H.Nam fecundum hoc thema 11 
immota manent. Animaduertere itaqj oportet,quid fiVquod quse- 
ratur: ne refponfum aberret d quxfito. Porrd fi 4" de 7 minui de- 
berentrad 3:conuerfa ratione fupputandu eflet. ficuti in proximis 
fupradiftum eft. 

EXQ.VIRANTVR duo numeri,in quibus -f & *f v nius fint, 
-f & -f alterius. Accipe aliquem numerum qui vnam fecunda & 
• vnam tertiam habeat,puta 54.CUIUS -f & t fint 4?. Pofted vtfcias 
cuius numeri iila 45 fint vna quarta & vna quinta , per pofitionc 
vnicam inueftigare licet hoc modo, Pone quenuis numerum,qui 
:f &-f habeat:vtpote 60. Deinde vide qui numerus fit quarta & 
quinta illius:& inuenies eum efle 27. At tu quaetebas 4f.Sic igitur 
per regulam de tribus notis ratiocinare,Si 17 funtquarta & quin- 
ta de 6o:quis numerus eft cuius quarta & quinta funt 4? .'Scrutare 
fequens regulam:& inuenies eu effe 100. GC54 & 100 numeri funt 
quos quaerebas. Alia etiam via, atque ea quidem compendiofa, id 
inueftigari poteft ad hunc modum,Eae minutise qua? ad vnum nu 
merum vtnnque fpectant, fimul addantur, vt fint vnae minutia». 
quo fiet vt -f & -f per additionem colle&se, faciant -f ■ At -f & -f 
per additioncm iun£be facient -j§ . Deinde hse minutise feorfum 
coaceruata:,altera2 contra alteras annotentur. & vtcrque denomi- 
nator in alterarum numeratorem obliquein crucisformam duca- 
tur.numenque produfti reponantur iuxta fuum vterquedenomi 
natorem a quo du£his eft. Ita ex ea multipIicatione?4 iuxta -f ha 
bebuntur, & 100 iuxtz-&. qui numeri partes eo modo, quo praj- 
fcriptum eft,communicantes habebunt.Numerus autem qui am- 
bobus ex obliqua multiplicationeprodu£t,is inxqualiter commu- 
nicat, is eft qui ex numeratorum muttio in fe du£tu furgit,videli- 
cet 4f .nam 45 funt «f & *f de ^.Itemque 45 funt-^- & T de 100.' 
Hoc compendium inueniendi numeros, qui partes ad hunc modu 
inaequaliter communicantes habeant : ad multos in numeris no- 
dos explicandos plurimum iuuabit,fi in promptu habeatur. 

x T - w 9 - T T 

mercator argenti libram , quas de notaatque indicatura S 
fcrupulorum erat,aureis 9 emit. qua:ro,fi fecudum eam rationem 
velit de nota 10 fcrupulorum emere libras 20: quotaureis confta- 
buntfPone vt libct,puta coftituras aureis 8o*!vt fingulae libras \x- 
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neant aureis 4. Vidc quid fecudum ea ratione vna libra. de nota 8 
fcrupulora coftabit.id quod facies fic ratiocinado,Si argcnti nota 
de 10 profert vnius libra? pretiu 4, quod pretiu vnius libra? dabit 
nota (crupulorum S^Scquere regulam de tribus notis: & inuenies 
eaUire 3-j-. at^tu fcis eam dare o.Quamobre fic fupputabis,Si j -7 
prodeut ex 80 quae conie&ura pofuit,de quo prodibunt 9! Ducan 
tur o in 8o:& furget 72o.quae fi feces per 3 4" >in numero partitio- 
nis prodeut 22j.tot aureis librsc 20 de 10 fcrupulorum nota confta 
bunt, quarum vnaquseque pretij erit aureorum 11 . 

0, v 1 argenti libram de 10 fcrupulorum nota,aureis 11 cmit, po 
ftea 1 libras argenti 1% de alia nota aureis 200 mercatus eftrqusro cu 
ius notae fuerunt.'' Quia earu vnaquseque conftititaureis 8, fic ra- 
tiocinabere, Si 11 aurei reddunt notam 10 : quam notam reddent 
aurei St Scrutare,& inuenies 7 tt- ca nota & indicatura librarum 
i% erat.Hic propter faciiitatem nulla pofitione fuit opus. 

complvres huiufmodi qua?ftiones, & multa: etiam ex his, 
quas fupra libro tertio explicauimus,pcr vnicam pofitionem, ad- 
tuuante regula de'tribus notis,folui poflfunt. 

REGVLA DE DVABVS FALSIS P 0 S I T I O N I B V S. 

n n v m e r ae queftiones in numeris occurrut,qua* tam- 
I etfi earu pars fit cognita,pars fit ignorata, per vnica coie- 
ftura explicari nequeut: at ha? per duas pofitiones ftatim 
expedietur. In quibus ante omnia obferuare oportet,quam prope 1 
vtraque pofitio vel acccditad veru,vel d vero rccedit.Ite ipforu er 
roru differetia magnopcre notanda cft.Na per obferuationem ap- 
proximationis vtriufque pofitionis ad veru,& per dirTcrentiam er- 
roru qui ex his infequuntur, veritas in luccm veniet.quae duobus 
modis inueniri poteft , videlicet vel per regulas pluris & minoris, 
vel per differentiaru obferuatione. Itaq* de plure & minore qua- 
tuor haec praecepta funt in primis edifceda.Primu,Si vtraque pofi 
tio plus quam veru c6ij'cit:alterum plus fubducere ab altero plure 
oportet.Sccundu,Si vtraquc pofitio minus qujlm veru affert,alte- 
rum minus ab altero minore fubtrahedum cft. Tertiu,Siprior po 
fitio plus,pofterior minus profert,tum plus & minus in vnu funt 
addcda.Quartum, Si priorpofitio minus,poftcriorplus coie&at, 
tum minus & plus in vnu coniungatur. Ita cum his quatuor mo 
dis conieftura varictur,primis eorfi duobus videlicct fiue vtraque 
c»nieftura plus, fiue vtraqueminus ponat,alterius ab altero fub- 

p.j. 
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du&io fieri debet:at poftremis duobus, videlicet quado prior po- 
litio plus, pofterior minus coijcit, vele* conuerfo-.pluris & mino- 
ris additio ncceflaria eft.Et cjuo facilius has prxceptiones ftudiofi 
memoriateneret,Morus,rogatu noftro,redegit eas in hoccarme, 

, Apluredemeplufculum, 
Minus minori fubtrahe: 
Pluri minus coniungito, 
Atque ad minus plus adijce. 
h A R v m primx reguls in qua vtraque pofitio plus affert, fen- 
fus eft , Si per priorem pofitioneatque item per pofteriorem plus 
quim veritas exit: tunc altcr error plus afferens ab altero plus af- 
ferete fubducedus eft:& id quod reftat, diuifor totius operationis 
erit.Poftea prior error ducendus eft in pofitione pofteriore. item- 
que error pofterior in pofitione pnore ad forma obliquae crucis: 
& numcrorum ex his duabus muJtipiicationibus productoru alte- 
rius ab altero fit etiam fubduftio . Deindeid quod reliquum eft, 
per errorum diffcrcntiam diuiditur,atque ita numerus partitionts 
yeritatem profert. Exemplum pra*beamus.Tres mercatores aure- 
os centum lucrifa&os fic diuiferunt, vt fecundus tres aureos plu- 
res quam primus caperet , tertius quatuor plures quam fecundus: 
Libet inueftigare , quot aureos quuque habuit . In primis magna 
crux ob!iqua,formam referes X litera» Grxcx, quam vulgus cruce 
diui Andrcx vocat,in abaco depingenda eft. Poft id faftum con- 
iecturas aggrediamur , & ponamusprimum mercatorem accepif- 
fe 33 aureos: quo fiet vt fecundus 36, tertius 40 debuerit accipere. 1 
qux fummse colle&a* faciunt rop. At tantn 100 crant diuifi.ita in 
9 errauimus.quierror ex illoru 33 falfa pofitione, quae nimia erat, 
natus cft. Eapropter illam pofitionem 33 ad verticem finiftru de- 
pi£te crucis fignemus:errorcm vero ex ea infecutum qui capit o, 
annotemus ad pedem ipfius crucis finiftrum . Et quia plus quam 
yerum conic&ura peperit, P literaad ipfum plus fignificandum, 
inter finiftrum verticem & finiftrum pedem in intimo crucis finu 
fcribatur.Deinde quia priore conie&u parum profecimus,iterum 
tentantes.fingamus primum mercatorem aureoj, 31 habuifle:ea ra 
tione fecundus 34,terrius 38 accepit.quorum fumma colle&a pro- 
fert 103. At tatum 100 funt diuifi .Quocirca fecuda conie&ura etia 
ipfa plus quam vcrum attulit,& errauit in 3.Quare pofitio illa fe- 
cunda de 31 ad vertice crucis dextrum ftatuenda cft , errorque ex 
ea infecutus ad pedem eius dextto fcbnotetur: & P Jitera ad plus 
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fignificandum inter dertrum verticem & pedem idextrfi in intimo 
finu ponatur . Deindc minor error 3 i maiori 9 fubducatur . & 6 
qua? reftabunt, medio fpatio inter vtrunque errore notanda funr. 
Poftea prior crror o ducatur in fecudam pofitionem 31, & enafceV 
tur 27?.Itcm fecundus error 3 ducatur in priore pofitioncm 33, Sc 
producentur oo.quarum fummarum productaru minor oofubdu 
catur d maiorei7p, & fupererfit 180. Ea fi per errorum differentia 
videlicet 6,fecetur,numerus partitionis proferct *p>qua; vcra fum- 
ma primi erat. Primus nanque 30, fecundus 33, tertius 37 habuit. 
qua» fumma» coaceruata» faciut ioo,ficut thema propofuit. Ita de- 
mumveritas per duas falfas pofitiones inuentamedio fpatioin- 
tercrucis vertices,in quibus hx fignata? funt,annotanda cft. 

180 

99 179 
l.pofitio. 33 v 30 /p. i.pofitio 

56 \ / 34 
4° p\Vp 




secvkdae regul*,in qua vtraque pofitio minus affert, fen- 
fus pene prim« fimiIis,huiufmodi eft,Si per priore pofitioncm,at 
que item per pofteriore minus qu$m veritas habetur:altcr crror ab 
altero fubduci debet.& reliquum erit diuifor.Tum prior error in 
pofteriorem pofitionem , & error pofterior in pofitione priorem 
ducatur:produftorumque numeroru alterius ab altero fit fubdu- 
&io.& quod reliquum eft per errorum differcntiam fecatur.Sic in 
numero parritionis veritas apparebit.Excmplum in thcmate mo- 
do dato prxbeamus, & ponamus primum mercatore habuifle 27, 
fecundum 3o,tertium 34: qux fumma? colleftx faciunt j?r. At 100 
funt qua?fita. In $ igituv erratum eft. Itaque pofitio 27 in finiftro 
crucis verticc, error o in finiftro pede ftatuatur. & quia error mi- 
nus attulit,M litera quae minus indicct, in finiftru receflum intcr 
pofitionem & errorcm condatur. Itcrum deinde conie&ura ten- 
temus: & fingamus primu mercatore accepiffe29, fecudu 32,tcrtia 
36. qua» vniuerfa faciunt 97. At fcopus erat 100. fic 3 de numero 
deftinato defunt.Quocirca ipfa pofterior pofitio 29 in dextro cru- 
cis vertice fignetur, & error pofterior 3 in pede dextro:atque M li« 
tera,quod in minus fit erratum,in dcxtro receffu inter pofitionem 

p.ij. 
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8c errorem reporiatur. Poft id minor error 3 a* maiori 9 fubduca- 

tur:& 6 qusc reftat,medio mter errores fpatio ftatuantur.Tu prior 

error 9 ducendus eft in pofteriore pofitionem 20 :& nalccntur 161. 

Itc pofterior error 3 ducendus cft in priore pofitionem 27, & pro- 

ducentur Si.Horu autem numerorum productoru (1 minor a ma- 

iore fubtrahatur,relinquentur 180. quae fi per errorum diflfcrc ntia 

videlicct 6,fecentur : numer us partitionis verum primi numerum 

ao monftrabit. 180 

81 261 

l.pofitio 2 7\. 30 / *V l.pofitio. 
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t e rt I ae regula:, in qua prior pofitio plus, pofterior minus 
affert,hic fenfus cft,Si per priorem pofitionem plus, per pofterio- 
rem aute minus quam veritas inuenitur : alter error ad alteru ad- 
di debet,vt amboru fumma diuifor fiat. Prseterea poftquam prior 
crror in pofitionem poftcriorem, & error pofteriorin pofitionem 
priorem dufti erut: numeri ex his multiplicationibus produ&i in 
vnum amboaddendi funt. Quo fiet,vt fi eorum fumma per addi- 
toru erroru fummam fecetur,numerus partitionis veritatem in lu 
cem proferat. Thema datu rurfus traftatcs exeplum afferamus:& 
ponamus primu mercatore accepuTe 32, fecudum 3f, tertiu 3?. qua: 
fummsc colle&a? facmt io6:fic 6 redundat,quum 100 fint qiucfita. 
Pofitio igitur 32 ad finiftru crucis vcrticc notctur,atque error 6 ad 
pedem eius finiftrum, & P litera qua; in plus erratu efle moneat, 
inter pofitione & errore in finiftro crucis finu fcribatur . Et quia 
coniectura nimium attulit,paulum infratentemus : fingamufque 
phmum mercatorem habuifle 2o,fecundum 32,tertium 36.qui nu- 
mericolle£tiproferunto7: atque ita 3 defunt de numero 100 de- 
ftinato. Eapropter ipia fecunda pofitio 2? ad dextrum crucis vcrti 
cem,error autem 3 ad pedem eius dextru fignetur: & M litera,qua; 
in minus erratu effe moftret, in crucis dextro finu inter pofitione 
& errorc reponatur.Dcinde poftamborum erroru additione qua; 
facit o,priorerror 6 in pofteriorepofitione2o ducatur,& enafcen 
tur I74.1te poftcrior error 3 in pofitione priorcm 32 duftus, cdu- 
cct 06. Qui numeri produ&i ambo in vnum additi coponut 270» 
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Ea G per amboru errorum colJecti fumma, Wcfejficer p fecenturjnu 
tnerus partitionis joprocreabit, qu* yera primi lumma erat. 

270 

9f 3 374 
i.pofitio- 51 30 y zp i7pofitio 
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q.vartae regul«,in qua prior pofitio minus,pofterior plus 
coicftat, idem per omnia fenfus qui tcrtisc cft :nifi quod prior po- 
fitio quae minus affert,atque error ex ea infequutus, finiftra crucis 
partem tcnere debent : pofterior vero pofitio cum fuo crrore dex- 
tram.Csetcra omnia eodem modo quo in tertia regula factum cft, 
expediantur.Exemplum in thcmatc iam dato fpe£tandum antc o- 
culpsfubiecimus^quod quiuis facile fine prseunte explicabit. 

19* 

l.pofitio. 18 V 3° /\l r.pofitio 





DIFFERENTIARVM OBSERVATIO. 

t v r 1 s & minoris regulis expeditis, differentiarum ob- 
p feruatione ab eifdem praxeptionibus pendetem, quaj etia 
ipla per duas falfas pofitiones expeditur,his adiungamus. 
Et quo magis manifeftum fit quatulum hic explicandi modus ab 
illo iam dato diffcrt,ide thcma feruemus. Et fingamus primu mer 
catore accepiffe 3^ ,fecundum 38,tertium4z,quorum fumma colle- 
c"la facit 115". fic conieftura \% pluraqua*m opus erat pcperk.Qua- 
re pofitio % ad finiftru crucis vertice,& error ex ea natus 15 ad pe 
dem eius finiftru ftatuatur, & P litera ad pius dcnotandum in fi- 
niftro finu codatur.Et quia coie&ura plus iufto protulit,iteru te- 
temus.& ponamus primu mercatore habuiffe 3i,iccunc!u J4,tertiti 
38;qua ratione omnes acceperunt 103^6 tamen tantum ico fint di- 

p.ii/. 
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uifi. Tta fecunda pofitio in 3 quae redundat^crrauit. Quocirca lpfa 
pofitio 31, ad verticem crucis dextru:error 3 ad pcdem cius dextrfi; 
P litera,ad plus (?gnificandu,in dextro finu reponatur. Poftea* po- 
fitionu ipfarum differetia , per minoris a maiore fubdu&ione de- 
prehenfa,pauld fupra mediu inter vtranque fpatiu notetur: ea eft 
4. Atquc itidem erroru differetia,per alterius ab altcro fubdu&io- 
nem inuenta,medio inter cos fpatio reponatur: ea eft 12. Deindc 
confyderemtis priorem pofitionem 35: occultu in fe exceffum & ad- 
huc ignotu habente,procreaffe errorem excedentem in if,& fecu- 
dam pofitionc3i exceffum etiaignotu habente,edidiffe errorc ex- 
cedentem in 3 .Exquo viderc licet pofitionu differentia4,quje in- 
ter earu vtranque mcdia eft, peperiffe differetiam errorum 12, qusc 
media eft inter vtruque errore.Et quonia prior pofitio fuperat fe- 
cundam in 4,eo magis abducit a veritate per 12 qu3m fecunda. At 
fecunda pofitio quia minor cft prioreper4, eo magis appropin- 
quat ad veritatc.Nihilominus tamen veritate excedit in 3. Quare 
li magis fuiffet imminuta,propius ad veritate acceffiffet, 8c mino- 
rem aliquanto genuiffet errorem . Eapropter inueftigare oportet 
ad quem numerum fecunda pofitio 31 fit minuenda,vt nihil erro- 
ris pariat.Hoc autem manifcftu fiet,fi confyderemus tres numeros 
proportionales nobis effenotos . Primus eft pofitionum errantifi 
differetia,qua> eft 4.Secudus,qui ex ea nafcitur,eft crroru differen- 
tia n.Tertius numerus eft fecundus-error 3 ex fecuda pofitione er-! 
rante exiensrqui magis ad veru appropinquat per 12 , qudm prior 
crror: eo quod fecunda pofitio minor eft priore per4 . Quocirca 
qua; proportio eft inter erroru differentia 12 longius d veritate di- 
ftante,& errorcm fecundQ 5 propius ad veru accedente,hoc cft in- 
ter vtraque fobolem:eadem effe dcbet intcr vtraque gcnitrice, vi-' 
delicet inter pofitionu differentia 4,qua: veritate intercludes pepe 
rit differentia crroru:& illa fecuda: pofitionis differetia a vero nos 
cxcludentein, & adhuc ignotam, quae cxceffum in fecundo crrore 
edidit . Et permutatim,c]ua: proportio eft inter errorum differen- 
tiam I2,& differentiam pofitionum 4,quae eam peperit: eadem in- 
ter fecundum crrorem 3, & & vero nos excludentc fecud* pofitio- 
nis differetia,qu3c cu ardidit, & adhuc ignota eft,effe debet. Qua- 
obrem regula de tribus notis quartu ignotum proferentibus, rcm 
totam patcfaciet, nobis fic confyderantibus, Si errorum differen- 
tia 11 venit ex falfarum pofitionum differentia veritatem interclu-1 
dcnte,qu« eft 4:dc qua faife pofinonis &fferentia vcritatem abf- 



l x b; i i i r. t j t 

cohdente veniet feamdus crror V Ducantiir 3 iri 1 4V& furgent 12^ 
qux fe£ta per 12: in numero fe&ionis edunt r. tantu minui debet 
fecunda pofitioji, vt veritas in luce veniat. Iila enim vnitas erat, 
quas exceffum in fecunda pofi tione faciens fecundu errore in 3 pe- 
perit.qua fubdu£ta,tollituromnis error, & $0 reftat.qui numerus 
yeritate exprimens medio inter vtraque pofitione fpatio noteturj 
q. v 6 d Gcui fcire libet quis erat ille numerus qui in priore po- 
fitione exceflu fecit , cofyderetqua» proportio eft inter erroru dif- 
ferentia u,& priore errore ic,eadem eflfe debere inter pofitionu dif 
feretia 4 , & iila prioris pofitionis differetia qus a vero nos exclu- 
dit,& adhuc ignota eft.Et permutatim,qua» proportio eft inter er 
roru difreretia 12, & pofitionu differetiam 4, eadem efle deberc in-; 
tcr priore crrorc if, & illa prioris pofitionis differentia a vero nos 
excludente & ignota.quare traftas regula de tribus notjs,tertio lo 
co ftatuat primu errore ry,hoc modo,Si differentia erroru,quai eft, 
12, venit ex falfaru pofitionu differetia,qux eft 4:de qua fallse po-. 
(itionis differentia veritate in priore pofitione occultantc nafcetur 
crror primus rsfDucantur4 in r^fic producetur 6o:qua: fec"ta per 
I2,educent Is exccffus in priorc pofitione peperit errorem in 1?. 
quare fi fubducatur,reftat verus numerus 30. Sic fublata redunda- 
te differetia, quae facit exceffum:veritas fola reli&a fefe offert:fiue 
exceffum in fecunda pofitione,fiue in phore inueftigare,atqueau- 
ferrc libet.Atque ita per duas falfas pofitiones,quaruvtraque plus 
iufto conijcit ,veritas eruitur, per obferuatione proportionu qu« 
funt inter differentias erroru & differentias pofitionum:adiuuan- 
te regula quatuor proportionalium, quorum tria funt nota. 

4 
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r%/ « >i 
b evndem modum per diffcretiarum obferuationerri 
A res expediatur: etiam fi vtraque pofitio minus quam veru 
afferat . Vcluti fi ponamus primum mercatorem habuifle 
ij y fecundm 3o,tertium 34:qua* fummx colle£be faciunt 91 : cum 
roo fint qujefita . Quare pofitio 27 ad finiftrum crucis verticem, 
error o ad finiftru pedem , M lttcra in medio finu reponatur . Ite- 

p.iiij. 
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rum tehtaMes,ringamus primum accepuTe 29, fecundum 32, tcrtiS 
36, qu* fimul addita faciunt ?7-fic 3 de 100 defunt. Quare ea om-! 
nia i dextra,fuo quaeque loco ftatuantur,videlicet pofitio ad ver- 
ticem,error ad pedem, M litera finu medio. Oeinde quia vtraque 
conie&ura minus attulit , differentias errorum & pofitionum per 
fubductionem capiemus.Poftea confyderare oportet pnorem po- 
litioncm 27,dtfectum adhuc ignotum in fe habente.procreafle er- 
rorem,cui 9 defunt: & iecunda pofitionem 2? defe&um etia igno 
tum habentem, edidifle errorem, cui defunt 3. Quo fit manifeitu 
pofitionum difftrentiam 2 ,quse inter earum vtranque media eft, 
peperifle errorum differentiam 6,qua: media eft inter vtrunque er 
rorem. Atque ideo,vt veritatem exquiramus,fic ratiocinemur, Si 
6 differentia errorum nafcitur ex pofitionum differentia 2 veritate 
intercludente,de qua fccunda? pofitioms dittercn tia vcritatcm oc- 
cultante nafcetur fecundus error 3.' Operare fecundu regula qua- 
tuor proportionalium,& inuemes eum nafciex i.quod quia fecu- 
dae pofitioni defuit,etiam ipfa fecunda coie&ura minus lufto pro- 
tulit.Quapropter vnitas addita veritatem expnmit. 

a t s 1 fcire voles quantum priori pofitioni defuit , in regula 
de tribus notis tertio loco quseftionem de primo errorc ftatue hoc 
modo, Sierrorumdifferentia6veniti 2 differentia pofitionum, 
de qua falfse pofitionis differentia veritate in priore pofitione ar- 
cente,nafcetur primus error prRegulam ducem fequens deprehe- 
des illam fuifle j.lpfa igitur differentia addita ad primam pofitio- 
nem,defe£rum eius replet. 

s 1 c quando per difterentiarum obferuationem veritas inquid- 
tur ,fi vtraque pofitio minus affert: id quod vel prima: coniettura» 
vel fccundas deefle per regulam de tribus notis depreheditur,lup- 
pletur. ficut quando vtraque pofitio plus profert, id quod fiue in 
priore conie&ura, fiue in pofteriore redundantem exceiTum face- 
re per regulam de tribus notis inuenitur, auferendum eft, vt veri- 
tas expnmatur .ficuti in proximo fuperiori exemplo videre licuit. 

I 
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v N c videamus quomodo per differentiarum obferuatio- 
N nem res expedietur, quando prior pofitio plus , pofterior 

minus affcrt,vel e x conuerfo. Et in thcmate iam dato fin- 
gamus primu mercatorem accepiffe 33, fecundu $6,tertium 40. Ea 
in vnam fumma collecta faciunt 109 : ex quo liquet 9 rcdundare. 
Quare a finiftra crucis,pofitio verticem,error pede, P Jitera,qu* 
plus conie£him effe demonftret,finu occupet.Iterumquetentan- 
tes,ponamus primu mercatorem habuiffe 29, fecudum 3i,tertium 
36. q ux per additione coaceruata faciunt 97 .-atque ita 3 de 100 de- 
funt,ea dextra tencant: M litera,ad minus indicandu,in finu dex- 
tro repotita.Deinde confyderare oportet prioris pofitionis excef- 
fum edidiffe exceffum prioris erroris,fecudaj autem pofitionis de- 
fettum peperiffe defe&u erroris fecundi.Quocirca hi duo errorcs, 
quia alter in plus,alter in minus peccat, in vnum funt addendi,6c 
furgent ii:quse erroru cumulatio venit ex differentia pofitionum, 
videlicet 4. Nam quia prior pofitio 9 plura quam oportuit attulit, 
fecunda autem pofitio per 4 tantu ab ea diffcrens non folum*ex- 
ceffum illu prioris abftulit,fed etiam plus quam iuftum erat aufc- 
rens, defectum fuperinduxit. ideo tam ad auferendu prioris pofi- 
tionis exceffum,qua*m ad fupplendu defe&um pofterioris, fit ifta 
errorum additio: vt per eam temperametum inter exceffum & de- 
fectum inueniatur.Nam ita proportionu ratio in vtranuis parte, 
fiue exceffus, fiue defe&us vim fua porrigere poteft . Etenim fi in 
dextram ad defe&u refpicimus,quae proportio eft inter amborum 
errorum cumulationem & fecundu errorem,eadem inter pofitio- 
num differentiam exceffum & defe&u cumulantem, & illam diffe 
rentiam qua» in fecuda pofitione veritatem occultat,cffe debet.Et 
permutatim,quae proportio eft inter amborum erroiu cumulatio- 
nem,& pofitionum differentia exceffum & defe&um cumulante, 
ex qua nafcitur, eadem inter fecundum errorem & illam fecunda: 
pofitionis differentiam verum abfcondentem,ex qua nafcitur, effe 
debet. Atque eapropter fi fcire voles quisfit numerusqui in fe- 
cundapofitione defuityvt iuftum fuppleret,confyderare oportet, 
ad hunc modum, Si cumulatio errorum qua: eft u,nafcitur a po- 
fitionum differentia veritatem occulente , quae eft 4, de qua fe- 
cundae falfas pofitionis differentia vcrum abfcondente nafcetur fe- 
cundus error 3,'Multiplica 3 in 4,& produccntur u-.qua: per 12 fe- 
£la moftrant i,in numero partitionis. Hoc autem additum ad fe- 
cundam pofitione 2?>qui numerus vno dcficitur,fuppkt ld quod 
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defuit:& fiunt^ qui numerus verus primi mercatoris crat. 

a t s i fcire voles quantum priori pofitioni redundantidetra^ 
hendum erat,vt folum exceflfum auferret,& iuftum numerum re-| 
linqueret,proportionum ratio £ finiftra confyderanda eft.nam fl- 
cut amboru errorum cumulatio ad priorem errore fe habct,fic po 
(Itionum differentia ad illam differentiJ quse in priore pofitione 
veritate occultat,fe haberc debet.Et permutatim,ficut amboru er- 
rorum cumulatio fe habet ad difFerentiam pofitionu,ex qua nafct 
tur : flc prior error ad illa prioris pofitionis differentiam veru in-; 
tercludente,ex qua nafcitur,fe habere debet.Et ideo in operatione 
facienda per regulam de tribus notis,tertip loco forma quseftione 
de primo errore qui plus attulit,perinde quafi verfo exeplo,pofi- 
tio prior fuiflet minor,& fecuda maior^hoc modo,Si 12 cumulatio 
errorum nafcitur i pofitionu differentia 4 veritatcm praedudente: 
de qua prioris falfse pofitionis differentia veritatem abfcondentc, 
nafcetur primus error o?Ducantur 4 in ?,& crefcent }6:qux fetta 
per 12 in numero partitionis edunt j: is excelTus erat, qui primam 
pofitionem # errare fecit.Quocirca dempto illo exceffu,fuperfunt 
3o:qui verus erat primi mercatoris numerus.Itaque quando alte- 
ra pofitio plus, altera minus affert, fi per regulam de tribus notis 
cxquiris numerii qui exccffum in pofitione fecit,is inuentus fub«- 
ducendus eft. Atfi numerum inquiris qui pofirioni defuit,is co?! 
pertus ad eam eft addendus,vt veritas appareat. 

4 _ 
ap\ 3° / * 
1* \ / & 




\/ tt \o 



3 

4i * *i tt 4- 9- V 

iq.vispiam fcire cupit quado per differentiaru bbfer 
8 uatione res expeditur , cur fiue vtraque pofitio,plus fiuc 
vtraqj minus affert, alterius pofitionis ab altera,atque al-' 
terius erroris ab altero fit fubdu&io:Animaduertere debet ad ea 
quse difta funt,nempe qu6d diftatia i veritate,vel appropinqua-, 
tio ab veritatem, per differentiam alterius pofitionis ab altera,at-. 
que alterius crroris ab altero deprehenditunipfa autem numerp; 
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rum diflferentia per fubdu&ionem inuenitur.Ex proportione au- 
tem illarum diftercntiarum,qua2 media» funt inter errores & pofi- 
tiones, veritas inueftigata per regulam de tribus notis in luce ve- 
nit,fiue in dextram partem, fiue in finiftram rcfpicias. Nam fi in 
dextram.quae proportio eft inter errorum diffcxentiam & fecun- 
dum errorem qui magis ad veritatem appropinquat, eadem intcr 
pofitionum differcntiam quae differentiam errorum peperit,& il- 
lum fecundse pofitionis numeru qui veritatem adhuc abfcodens 
fecundum errorem edidit,efle debet.Et permutatim,qua» propor- 
tio eft inter errorum differentiam,& diffcrentiam pofitionum ge- 
nitricem fuam,eadcm inter fecundum errorem,8c ignotum nume 
rum matrem fuam ent. At fi in finiftram refpicias: ficut errorum 
differentia fe habet ad priorem errorem qua» longius & vero rece- 
dit, fic pofitionum difterentia ad illam prioris pofitionis laten- 
tem differenriam,qua: priorem errorem edidit.Et permutatim, fi« : 
cut errorum differcntia fe habet ad differcntiam pofitionum , fic 
prior error ad illam prioris pofitionis Jatentem differentiam,qua» 
ipfam edidit,fe habere dcbet. Porro nifi haec proportionu ratio in 
differetijs pofitionum atque errorum ineflet, nulla vnquam quae- 
ftio per regulas faifarum pofitionu folui quouifmodo poflet.Suc- 
cedens autem iila quatuor proportionalium regula,quae quartum 
numerum ignotum latere non finit, per tres numeros notos fta- 
tim eum profert,& rem totam explicat. 

x s i fcire voles cur in regulis pluris & minoris,fiue vtra-^ 
A que pofitio plus,fiue vtraque minus affert,prior error du 

citur in fecunda pofitionem,& fecundus error in pofitio 
hem priore,pofteaque alterius produfti ab altero,& alterius erro«. 
ris ab altero fitfubduc"fcio:Ratio hui 9 rei pedetpartim ab his qua* 
de differentiaru proportione di&a funt, partim £ prima & fecuda 
regula Euclidis libro fecudo.-quas quanquam ille de lineis pofuit, 
quia tamen in numeris etia vera* funt,nos de numeris eas demus, 
ad hunc modu, Si fuerint duo numeri quorum vnus in quotlibet 
partes diuidatur, illud quod ex duclu alterius in alteru fiet, xquu 
erit his qua? ex du£hi numeri indiuifi in vnaquancg parte nume- 
ri particulatim diuifi producentur. Ite fi fuerit numerus in partes 
diuifus,illud quod ex duttu totius in feipfu fit,aequu erit his quae 
producetur ex duftu eiufde in omnes fuas partes.Ita quado prior 
error in fecundam pofitionem ducitur,perinde eft quafi diffcren* 
tia erroru & fecudus error , qui numeri funt partes pnmi erroris, 
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ducantur in eadem fecundam pofitionem. Veluti in primo exem^ 
plo de regulis pluris & minoris dato,vbi ytrao^ pofitioplus affert a 
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prior error 9 in fecunda pofitioncm 31 duCitur,& procreatur,27p: 
ITc fi errorum differentia 6 feorfum in 31 ducatur,nafcentur 186.& 
fi 3 fecundus error in 31 ducatur,fient 93:qui numeriprodu&iam-s 
bo fimul additi faciunt 27?.Similitcr cum diffcrentia pofitionu 2, 
& fecunda pofitio 31 partes fint prima? pofitionis 33, ducentes fe- 
cundum errorem 3 in primam pofitionem33,producemus 90: qui 
numerus produttus sequalis eft numero producendo,fi ipfe fecu- 
dus error 3 feorfum in pofitionu differcntiam 2,& poftea in 31 du- 
caturrfic quoque furgent oo. Itaque cum inter differentiam erro- 
rum & fecundu errorem ea fit proportio, quse eft inter differentia 
pofitionum & excelTum in fecunda pofitionerquandomultiplica- 
mus differentiam errorum 6 rn fecundam pofitionem 31, facimus 
i86,& ducimus eam non folum in totum verum numerum 3o,fed 
etiam in exceffum,qui veritatcm abfcodit,videlicet i.Et cum mul- 
tiplicamus fecundum errorem 3 in fecundam pofitionem 31, faci- 
mus yy.qux addita ad i86,creant 27?.Horum autem vtrunque ta- 
cite fecimus ducentes primum crrorem in fecundam pofitionem. 
Ita 99 fupra veru addidimus: quod tantu eft quantum capit mul- 
tiplicatio fecundi erroris 3 in primam pofitione 3$.Nam multipli- 
catio differentiar errorum 6 in fecundae pofitionis exceffum i,qua* 
tacite fafta eft quando duximus 6 in 31, sequiparatur multiplica-. 
tioni fecundi erroris 3 in differentiam pofitionum 2. Quia cu illa 
quatuor fint proportionalia,ficuti fupradittum eft:quse ab extte- 
morum multiplicatione veniunt,a?qualia f unt his quae a medio- 
rum,per regulam de tribus notis.Et multiplicatio fecundi erroris 
3 in fecundam pofitionem 3i,qua; tacite fafta eft quando duximus 
primum errorem in fecundam pofitioncm,facit 93:fic 00 fupra vc 
ritatem funt adietta. Quarefubdu&ionumeri per multiplicatio- 
nem fecundi erroris in p"rimam pofitionem produ&i , qui etiam 
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cft 9% cxCeffum omncm £ veritate aufert, & numerum verum ve- 
lut in turba latirantem relinquit: fed quis fit, adhuc ignoramus. 
Diuifio autcm fa£la per errorum ditTerentiam 6,quifnam fit ofte- 
dit,videlicct ^o.Nam quando aliquis numerus ex duorum . mlti- 
plicatione producitur , eius diuifto per alterum fa£U profert alte- 
rum in numero fe&ionis. Eadem ratione fubdu&io aiterius pro- 
d ufti ab aItcro,8c alterius erroris ab altero fiet, quado vtraque po 
iitio minus affcret. 

vod fi fcire defydcras quando per differentiarum obfer^ 
0. uationem res expeditur,cur errorum fit additio,fiue prior 

pofitio plus,pofterior minus affert,fiue c conuerfo:Katio 
illa eft, quam cum exempla daremus, attigimus: videlicet qu6d fi 
contingat priori pofitioni aliquid fupereffe/ecundas aliquid deef- 
fe , differentia pofitionum non folum exceffum prioris pofitionis 
aufert,fcd etiam defeclum in fecunda inducit.Vel fi eueniat prio- 
rempofitionem defectum afferre,fecundam exceffum,tum differe- 
tia pofitionum non foJum id quod priori pofitioni deeft,fupplet, 
fed plus iufto aggregans, exceffum in fecunda pofitione parit. 
Quocirca ad inueniendum temperametum intcr exceffum & de- 
fe£tum,prior error ex priore pofitione veniens & pofterior exiens 
cx pofteriore, in vnum coniungutur: quse errorum cumulario in- 
ter duos errores media,in vtranuis partem fiue exceffus fiue defe- 
&us compararipoteft. Nam fi ad defe£tum rcfpicimus, Sicut er- 
rorum cumulatio a differentia pofitionum defectum & exceffum 
accumulante nafcens fe habet ad illum errore qui nafcitur ex dc- 
fe£tu,fic pofitionum differetia,ad illam falfa* pofitionis latentem 
differentiam qu* defe&um edidit. Et permutatim, ficut errorum 
cumulatio fe habet ad differetiam pofitionum, fic crror defectum 
patiens ad illam differentiam quse defe£tum attulit, fehabere de- 
bet . At fi in alteram partem ad exccffum rcfpicimus,Sicut crro- 
rum cumulatio fe'habet ad errorem qui natus eft ab exceffu,fic dif 
ferentia pofitionum ad illam falf* pofitionis latetem differentia 
qua> peperit exceffum.Et permutatim, ficut errorum cumulatio fe 
habet ad diffcrentiam pofitionum,fic error ab exccffu ad illam dif 
ferentiam qua: exceffum protulit,fe habere debet. Atque ideo re- 
gula de tribus notis facile quartam illam ignotam fiue exceffus fi- 
ue defeftus differentiam quae verum occuitat.manifcftabit.Ea ve- 
ro cognita fi cxceffum affert, fub ducenda cft:fi defettum, adden- 
da f vt vcrus numcrus cxcat. 
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b R rA fi fcirc voles cur in regulis pluris & minoris', jfiuc 
p prior pofitio plus,pofterior minus affert, fiuc e conuerfo, 

femper prior error ducitur in fecundam pofitionem,& fe 
eiindus error in pofitionem priorem,pofteaqueaIterius produ&i 
ad alterum fit additio , & amborum fumma per fumma errorum 
diuiditur,vt veritas exeat: Ratio tota huius rei pendet partim ab 
his qux de ratione proportionu modo funt di£ba,fine quibus hu 
iufmodi quxftiones per falfarum pofitionu rcgulas expljcari ne- 
queunt, partim & prxdi£tis Euclidis regulis prima videlicet & fe- 
cunda,libro fecundo. Et vt in exemplo verfantibus res magis elu 
ceat, repetamus illud quod in tertia pluris & minoris regula fu- 
pril datu eft,in quo prior pofitio plus, pofterior minus affert: vbi 
prior error 6 du£tus in fecunda pofitionem zo,profert 174. fecun 
dus aute error 3 ductus in pofitione priore 3i,producit <?6:qui nu- 
mcri produfti ambo coiunfti faciut 27o,quje fe£U per o ^pferut 30. 
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h 1 c multiplicatio prioris erroris 6 in fecudam pofitioncm zo, 

qua; procreat 174, perindc cft ac fi ipfe prior error duceretur in ve 

ritatem 3o,& fierent i3o: pra?terqua quod tot vnitatcs multiplica- 

tioni prioris erroris in fecunda pofitionem,defunt ad squandam 

eam veritati, quot multiplicatio prioris crroris in id quod verita- 

ti in fecoda pofitionc defuit,addere poteft.Quocirca quia 1 dcfuit 

fecund* pofitioni,quod duftu in 6 crearct 6: ideo numerus pro-; 

du£tus ex multiplicationc prioris erroris in fecunda pofitionem 

174, per 6 differt i numero qui produceretur ex multiplicatione 

prioris erroris in veritatcm,qui eflet 180: qui numerus per 6 fupe- 

rat 174 . Similiter multiplicatio fecudi erroris 3 in priorem pofi- 

tionem 3*,qua; facit 96, pcrinde eft acfi ipfe fecundus error 3 du- 

ceretur in vcritate 3o,& procrearentur oomifi quod multiplicatio 

fecundi erroris in priorem pofitione,per totvnitates fuperatmul 

tiplicationem fecundi erroris in veritatcm,quot multipiicatio fc- 

cundi crroris in id quod in priorc pofitione veritatcm exccdit, 
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producere poteft.Quare cum in priore pofitionc exceffus fupra ve 
ritatem fit 2,qui duftus in fecundu errorem 3,creat 6: ex ea multi- 
plicationefecundi erroris in priore pofitione quae facit 06,6 plu- 
ra producuntur quam procreari debercnt fi ipfe fecudus error $ in 
veritate 30 fuiflet du£his,& crearetur oo.Illa aute 6 quas hic veri- 
tatem excedut, in priore multiplicatione prioris erroris in fecuda 
pofitionem,veritati defuerut.Et ita defettus ab exceflu fuppletur. 
Nam quae proportio eft inter exceflum prioris pofitionis 2,& prio 
rem errore ex eo natu 6,eadem inter defectu fecundaj pofitionis 1 
6c fecundum errorem ex eo natum 3,omnino erit.Et permutatim, 
quaj proportio eft inter excefliim prioris pofitionis 2,& defe&um 
fecudx pofitionis i, eadem erit inter priorem errore 6,& fecundfi 
errorem 3. Quare cu fint 4 numeri proportionales, quae ab extre- 
moru multiplicationeproducutur,a:qualiafunthis quaed medio- 
rum: tantu enim faciunt bis tria, quantu femel fex.Quamobre ii 
ambonumeri exobiiqua errorumin pofitiones multipiicatione 
produ&i coiungatur,alter alterius vitiufemper corriget.Atque is 
cui deeft,alterius exhauriet cxceffum:& is cui fupereft, alteri* fup 
plebit defe£tu.Quaratione res ad aequalitate reducetur.& fiet 270. 
Idem aute numerus fimiliter etia producetur,fi vterqj erroru feor 
fum in veritate 30 ducatur.Nam 6 in 30 dufta creant i8o:& 3 in 30 
du£U coponunt oo.-quae fimul addita faciunt etia 27o.Quamobre 
cum fumma produftoru ex obliqua erroru in pofitioncs multipli 
catione , fit sequalis fummae produ£fcoru ex vtriufque feorfum er- 
roris in veritate du£t.u,Eaque multiplicatio vtriufque feorfum er- 
roris in veritatc,2equalis fit amboru errorum fimul additotu fum- 
mse in veritate ductae, per praeditta Euclidis prima regula fecudi: 
Necefle eft,fi ipfe erroru fumma cumuiata quae eft o,fumma pro- 
duftoru ex obliqua errotu in pofitiones multiplicatione videiicet 
270 diuidat, ipfaveritas 30 in numero fe&ionis in luce prodeat. 
Na quado numer 9 aliquis ex duoru multiplicatione ^duci!,idem- 
que per eoru aiteru diuidif ,in numero partitionisalter apparebit. 

x p e di t 1 s falfarum pofitionum regulis,quo magis ftu 
£ diofi in eis exerceantur , quxftiones aiiquot,quae per eas 

folui poflunt,hic fubijciemus. 

oci 1 tres habucrunt communcs aureos44, quoru fe- 
1 S cundus bis tantn quantum pnmus,atque eo ampiius au- 

reos 4 cotulit: tertius quantu ambo reliqui,atque eo am- 
plius aureos 6;qu«ro,quantu ab ynoquoquc collatu eftf Expcrire 
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pcr datas regulas:8c comperies primum contulifle aurcbs f ,fecun 
dumi4,tertium2c. 

r e s panni tela» aureis 2jo funt empta»: quarum fecunda 
T bis tanti,quanti prima conftitit,atque eo pluris aureis 10: 

tertia bis tanti, quanti alise duae,atque eo pluris aureo v- 
no:qua»ro,quanti tela quseque conftituY Tenta per datas regulas, 
& inuenies primam aureis 24 -j- emptam efle,fecunda aureis c&y-, 
tertiam aureis 167. 

bsonator quifpiam emit in coenam domini gallinas 
o ;,perdices 4,phafianos % ,nummis 86:perdix quifque num 

mis; pluris quam gallina conftitit : phafianus quifque 
nummis 7 pluris quam perdix:qua?ro, quanti qua?que auis empta 
eft/Tentans per datas regulas comperies gallinam quanque num 
mis 2 , perdicem quenque nummis c , phafianum quenque num- 
mis 12 conftitifle. 

v b 1 t 1 6 panni rubri, 8c 4 panni \iridis valet aureos 36. 
c Eodem pretio cubiti 9 panni rubri,& 7 panni viridis va- 

lent aureos 57: quaero, quanticubitus^uifque vtriulque 
panni conftitit.' Pone quo pretio libet 6 cubitos panni rubri &4 
panni viridis fuifle emptos, dummodo de ambobus coloribus o- 
mnium cubitorum pretium 36 efficiat.Deinde vide fi $ cubiti pan 
ni rubri & 7 panni viridis eodem pretio emantur, quanta vel de- 
erit,vel fupererit de %y:Zc errore notato,iterum ad eundem modu 
ponens perge. Ita deprehendes per datas regulas panni rubri cu- 
bitum aureos 4 valere,cubitum autem viridis aureos 3. 

a l l 1 n ae 3, perdices 4, phafiani 5 valent nummis 72^ 
c Eode pretio gaJlmse 3,perdices y, & phafiani 7 valent nu- 

mis 94 -|-:qua;ro, quati conftitit vnaquxque auis.^Regu- 
las ducesfequens comperies gallinaemptam efle nummo i-j*,per- 
dicem nummis c^,phafianum nummis . 

1 n 1 s t e r cui tradita a domino nummoru fumma,man 
m datum erat vt quendam tritici modiorum numeru cme- 

rettin mercatu profe£tus fingulos tritici modios denis nu 
mis licetunqua ratione de fumma accepta nummos 40 fi^i fuper- 
futuros deprehedit . at tritici venditor duodenis numis fingulos 
modios indicat:quod pretiu minifter foluere recufat,quod ea ra- 
tione coperiet fibi defuturos numos 4o:quaeritur,quis eratmodio 
rum numerus, que emi dominus iuftiti* & qtiis numoru numerus 
ad id traditus eratfSi modioru numerus eflet cognitus,fimul etu 
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nummorum numcrus fcirctur.Ideo vt cxquiras quot modij triti- 
ci fuerunt,inueftigandus eft numerus qui in io du&us additis 40 
tantum producat, quantu in 12 multiplicatus,fubdu£hs 40. Is in- 
uentus modiorum numerum monftrabitrquem vt exquiras,pone 
fuifle modios ^fi.quoru fi finguliconftarent nummis denis, rteret 
j6o;his adde nummos 40 qui fupereflent,& furgent 400 pro fum- 
ma miniftro data.Poftea videamus an venditoris indicatura cum 
hisquadret.Is in fingulos modios nummosupofcit:qua rationc 
modij 36 conftarent nummis 431: a quibus fi 40 fubducantur qui 
ad prctium illud cxplendum defuerunt,reftabunt $02:fic 8 defunt, 
vt fiant 400 pro fumma miniftro data. Atque ita pofitio modio- 
rum 56 defe&um in 8 profert.Quare iterum ponamus fuifle mo- 
dios 38 : quorum fi finguli dcnis conftarent nummis, fierent $So, 
quibus addamus 40 qua: fupereflent, & fient 410 pro fumma mi- 
niftro data.Deinde videamus an vcnditoris indicatura de 12 num 
mis in fingulos modios 38 quadret : nam fic fierent nummi 456. a* 
quibus fi 40 pro his qui ad explendum prctium defuerunt , fub- 
ducas,relinquentur 416. Ita defunt 4,vt fiant 420 pro fumma mi- 
niftro data.Sic vtraquc pofitio & de 36 & de 38 falia eft.Ex quibus 
fi veritatem per regulas fupri datas inueftigare libet,inuenies mo 
diorum numerum,quem dominus emi voluit,efle 4o,& nummo- 
rum numcrum miniftro datum 4400: in quibus numeris empto-. 
ris licitatio cum venditoris indicaturaquadrabit. 

A l 1 o modo per compendium quajftio hscc,atque alise huiuf- 
modi folui poflunt, vt numeru qui fuperfuiflet, & numerum qui 
defuiflet,in vnam fummam addas.Deinde pretium licitantis mi- 
niftri quod minus cft, a pretio maiore venditoris indicantis fub- 
ducito : & per pretiorum differcntiam quae reftat, illam fummam 
nummorum qui fuperfuiflent,& qui defuiflent,diuide: fic in nu- 
mero fettionis exibit modiorum numerus,qui cxtera omnia apc- 
riet.id quod in fequenti quxftione licebitetiam videre. 

perarii a* patrefamilias ad putandam vineam in vnu 
o diem conducli mercedem operaru petunt,finguli numos 

quinos : ille caufatus ante vefperam ab opere eos ceflafle, 
folum ternos offert, quibus fi contenti eflent,excuflis loculis, de- 
prehendit fibi fuperfuturos nummos 7. At fi quini foluendi ef- 
fent,dcfuturos i$.Libet inueftigarequot operarioshabuit,&quot 
nummos . Vt nodum hunc atque huiufmodiper compendiu fol- 
uas,addere oportet numos 7 qui fuperfuiflent,ad nummos 13 qui 

q.J. 
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defuiflent:& furgent io:qui numeriis feeandus eft.Deinde fubdu 
cere oportet mercede minorem oblatam & maiore flagitata, vide* 
licet 3 df,8c reftabunt l.qui numerus diuifor erit. Ita 20 per 2 fe-! 
£ta in numero partitionis dece proferent.Tot operarijvineam pu 
tarunt. Nummoru enim numerus quifuperfuiffet, ad numerum 
additus qui dcfuiffet, diuidedus eft per mercedis petitae & oblat* 
differentiam^vt numerus fe&ionis monftret qupt mercede petut. 
Poftea facile fcitu eft quot numos paterfamilias habuit.Nam mer 
ccdis oblata? numerus in numerum operarioru duftus id aperietj 
Itaque 3 in 10 du£ta procreabunt 30: quibus fi 7 addas, prodibunt 
37:is nummoru numerus patrifamil&s in locfulis erat. Prxterea fi 
operarius quifque c. in mercede exegiffet , operarij dece neceffe eft 
habuiflent jo: & quibus fi 13 qui defueruntjfubducas/upererut^^.' 

p o t £ s etiam rem explicare, fi per fal&s pofitiones numerum 
cxquiras,qui in 3multiplicatus, additis 7 tantum producat, qua-i 
tum fi in ? ducatur,fubdu£tis 13. Is inuentus operariorum nume-' 
rum indicabit.qui csetera omnia aperiet. 

vo avreos habetes,sequalem quifque numcrum , ad 

d emendu pannu in mercatum vadunt. Alter 13 panni cu - 
bitos emit,cui fuperf uerut aurei if . Alter eode pretio pa- 
ni cubitos emit 20: cui defuerunt aurei 28, in quibus remanfit de- 
bitor.qusero,quanti conftitit panni cubitus quifque, & quantum 
eoru vterque in crumena habuitfPotes per conietturas falfas rem 
explicare, fi numeru per eas inueftiges , qui in 13 duftus additis 15 
tantum producat,quantu in 20 multiplicatus, fubdu£tis2$. Vel fi 
mauis,percompcdium fupri datum rem aggredi licet: & vtroquc 
modo deprehendes vnius cubiti pretium fuiffe $ y : vtrunque au- 
tem feorfum in crumena habuiffc aureos ^4-7 . 

£ r c a t o r panni linei telam empturus,tatibne ra£ta,co« 

M perit, fi fingulos cubitos nummis 8 emat, fibi fuperfutu- 
ros nummos 50. At fi 10 nummis cubiti finguli conftent: 
defuturos nummos 8o:qua?ro,quot cubitos tela capiebatf & quan* 
tum illi in loculis eratrSi per falfas pofitiones rem tentas, per eas 
inueftigandus eft numerus, qui in o£lo duftus, additis quinqua- 
ginta tantum producat,quantum in decem multiplicatus,fubdu-; 
£h's o£toginta.Qua ratione inuenies telacubitos fexaginta quin- 
que longam fuiffe,numm6fque in lpculis eum habuiffe57o.Potes 
etiam per compendium datum Oontinuo rem explicare. 
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vo merc atores haue lanis onerandam coducunt; 
D alter in cam faccos lana: fepte, altcr lanar faccos vndecim 

impofuit:eoru vterque feorfum pro fefaccum vnu magi-; 
ftrb nauis traditum vedi,deque pretio naulum folui, & (Iquid fu- 
pereffet, reddi mandauit.Quod cum expleta nauigatione fac*tuef- 
fet,magifter nauis ei quifeptefaccos impofucrat,aureos quinqua- 
ginta reddidit : ei verd qui vndecim faccos , aureos 20. quamtur, 
quantu cuiufque facci naulu erat, & quati magifter nauis traditu 
faccum vendiditfPer pofitiones inueftigandus eft numerus,qui in 
7 multiplicatus,additis quinquaginta tantum producat,quantum 
in 11 duftus, additis 10: quicum inuentus fuerit, monftrabit fac- 
ci cuiufque naulum fuiflie aureos 7?- : faccum autem illum magi- 
ftro nauis traditum,aureis ioz4venditumfuuTe. 

vx saccari libras fex emerat, interrogatus de vnius 
0. librs pretio,reip6dit, Quanti hbrac fex pluris decem nu- 

mis conftiterunt,tanti librae lo pluris 10 nummis funt em 
pts.Qusritur, quodnam pretium eft vnius libra^Ad hanc quac- 
ftionem explicandam,per politiones inquiredus eft numerus, qui 
in fex multiplicatus tantum fupra decem producat,quantu in de- 
cem du&us fupra 20 proferret. Is autcm inuetus vnius librar pre- 
tium indicabit 2-3-. Vel (i mauis,ad huius generis snigmata folue- 
da, compendium fequi Iicet ad hunc modum, Minimum numc- 
tum & medio fubducere oportet,& quatuor reftabunt: qui nume- 
rus diuifor erit. Deinde medium numerum £ maximo fubtrahere 
cft opus:& decemremanebunt.Eaper diuiforem fectalibram vna 
nummis 27 effe vendita,in numero partitionis monftrabunt. In 
tribus nanque his numeris 6,io,20 } dua* funt diffcrcntia? , (iue duo 
exccffus, quorum minorinhoc quxfito maiorem fecaredebet. 
Poftquam autem habes vnius librae pretium,rcfponii arnigma in 
lucem venit.Nam fi libra» fex in vnius libra» pretium ducas, pro - 
creantur nummi 15. Atque iterum fi libras decem per vnius librae 
pretium multiplices.furgcnt nummi 25. Ita numerus hic ? sequa- 
liter fuperat & 10 nummos & 20. 

RCHiTECTvsqui intra 50 dies a»des reficiendas fufce- 
A pit,cum earum domino vehementer vrgente,vt operi in- 

ftaret,pepigit vt in (ingulos dies quibus operaretur,mer- 
cedcm acciperet numos 18: atfiquos dies ceffaret,pro (ingulis red- 
deret domino nummos 16. Is tot diebus sdibus reficiendis ope- 
tam dcdit , & tot diebus ccflauit, vt fafta ratione nihil ei reftaret: 

q.i). 



quaero qubt diebus operatus eft,& quot diebus ceflauit?Pa6tu be- 
ne confyderans coperies de 30 partes i exquirendas effe, quara al- 
tera dutta in 18 tantum producat, quantum altera in 16 : id quod 
pcr pofitiones fortuitas facile inueftigabis , fi fub 30 numeru die-; 
rum quibus operatus eft conijcias,eumque in 18 ducas:deinde re- 
liquam partem de 30 multiplices in 16 pro ceffationis diebus.Poft- 
ea vide vter numerus produ&us altero maior erit. Si numerus pro 
diebus ceffationis produftus alteru fuperat, pofitio de operis die- 
bus defe&um oftentat. At fi numerus produ&us ex operum die- 
bus maior eft,pofitio in exceffu peccat. Vtruncunque autem eue- 
nerit,annotandum erit: & iterum tentanda pofitio. Sequens ita- 
que regulas datas comperies dies quibus operatus eft, effe Hif"!. 
reliquos yerdyfque ad 30 quibus ceffauit,efle ij4f . 
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nterrog atvs quifpiam quotam horam index ho- 
1 rologij moftraret,rcfpondit, Tertia & quarta pars horaru 

quas indicat,funt quinta & fexta pars earum quas indica- 
re deberet . quotam horam index monftrabat i & quotam mon-; 
ftrare debebatrPriufquam refpondes,animaduertere oportet mo- 
rem regionis in qua eft horologiu.Efto,fuerit in Italia,in qua ho-i 
rarum fupputatio per die & no£fcem progreditur vfque ad 14. Vt 
amigma hoc foluas, per pofitiones dus partes de 24 funt inuefti- 
gandac , quarum 7- & vnius, fint «f- & 4" alterius. Ita inuenies 
horas ab horologio monftratas effe 9 rf • eas vero quae debuiffent 
monftrari,efle 14-77. Quippe de o^f tertia pars eft 3 {7 > Quarta z 
17 . quae partes ambse fimul additae facint 5 At de 14 ^ quin- 
ta pars eft ijj , fexta 1 j| . quse etiam partes ambx fimul additar 
creantsiHj. 

v r 1 1 duceti inter duos aleatores xquie portionibus di- 
A uidi debuerunt, vt eorum vterque ioo deportaret. Effufis 
i facco aureis, cu rixa intcr eos orta cflet, iniettis vterque 
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manibus aceruum deripiunt:de quo alter plus,alter minus fuftu- 
lit.Dernum fedata rixa,conuentum eft vt qui plus rapuiflct,dimi 
dium deponeret.-qui minus,partem tertiam: quae fumma: depofi- 
t*,quum scquis partibus inter eos diuifa: fuiflent,vtcrque fc com- 
perit habere aureos 100, queadmodum ab initio partitio fieri de- 
buit:qua:ro,quantum vterque rapuit.' Per poMtiones inuenies al- 
terum aureos o&oginta quinque & -f :alterum aurcos Centu qua- 
tuordecim & y rapuifle:qua» fummae compofita? faciunt 200. 

t R 1 B v s aleatoribus primus de pecunia fecQdi dimidiu 
E lucratus eft:fecundus de tertij pccunia parte tertiam: ter- 

tius de primi pecunia partem quintamrlufuque finito,di- 
fcedens eorum quifquc centum aureos deportauit: quaero,quantu 
quilibet initio Itifus attulit ? Tentans per pofitiones coperies pri- 
mum attulifle aureos quinquaginta quinque & -f. Secudurn au- 
reos m v .Tertium i$$4-.Nam primus de fua pecunia quinta par- 
tem perdidit,videlicct 11-5-: quo faftum eft vt ei reftarent quadra- 
ginta quatuor & -% :quibus dimidium de fccundi pccunia acceflit, 
nempe quinquaginta quinque &-£:ita centum deportauit.Secun 
dus de fua pccunia dimidium perdidit,& de tertij pecunia partem 
tertia lucratus eft, videlicet quadraginta qtiatuor & -£: quae fi ad- 
das ad alterum dimidiu quod remanfit,furgent etiam centu.Ter 
tius dc tertia parte pccuniae fua» iatturam fecit.fic ei remanferunt 
o&ogintaofto & 4" : quibus fi quintam partem de primi pecunia 
lucrifac"t,am,videlicet n-7-,adiungas,Eent etiam illicentum. 

vo viatores Cornelius & Antonius in itinere cru- 
d menas duas,altera rubram,alteram nigra/ubinde repere- 

runt,in quaru altera aurei 10 plures quamin altera fuerut, 
atque in ambabus aurei centu.Cornelius fecUm fupputas,ad An- 
tonium inquit,Si tu mihi crumenam rubram dabis, & aureos de- 
cem de tuis , tum cgo tua? pccunia» quadruplum fum habiturus. 
Refpondit Antonius, At fi tu mihi dabis crumena nigram, & dc 
tuis aureos viginti, tum ego tua? pecunia» quintuplu fum habitu- 
rus:quam'tur,quot aurei in rubra crumena,quot in nigra fuerunt, 
& quotaureos Cornelius defuis,quotquc Antonius habuitiTrin- 
cipio de centu duas partes faccre oportet, quaru altera fuperet al- 
teram partibus dece.-hze funt quinquaginta quinque,& 4f. Dein- 
dc viatoru vtriufque aureos per pofitiones exquifiturus, fingc eo- 
rum vtruque numeru quemlibet habere, aflignans etiam eis vt li- 
betcrumenas: annotaquc errore. Cxterum prius quslm ad fecun- 

q.iij. 
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dam pofitionem pergis, crumenarum amgnationem (feruata ipfa 
eadem pofitione)commuta,obferuaque vtra earum alfignatio mi- 
norem errore parit,vt illam reie&a aitera } etiam in fecuda pofitio- 
nc tcncas. ita fcies vter crumena rubram vter nigra habuit. Poft- ; 
ea adfecundam pofitione accingere, & regulas datas fequens de-i 
prehendes Cornelium de fuis habuiffc aureos4oif . Antonium 
j6jj:atque in crumcna rubra fuiffe aureos s?,in nigra 4?. 

1 L e s qui in ftatione erat,^ viatore interrogatus quot in 
M praefidio clTcnt,rcfpondi t,Si totidem alij accederent,dimi 

dium de totidem, & quarta pars de totidem, omnes vni 
tecum faceremus loo.Iuuat fcire quot milites effent in ptafidio.. 
Tentaper pofitiones,& inucnies fuiffe triginta fex. 

ercator ad trinas nundinas fubinde profe&us , pri- 
M mis omnem fuam pecuniam per lucru duplicauit : & in-j 

fumpfit libras auri duodecim.Secundis id quod ex primis 
fuperfuir,per lucrn duplicauit, & iteru infumpfir libras auri duo- 
decim.Tertijs id quod ex fecundis remanfit,per lucrum duplica- 
uit, & rurfus infumpfit auri libras 11. quo fa&um eft, vr nihil o- 
mnino ei reftaret.Qua»ritur,quantu pecunia: ad primas nundinas 
ab initio fecum extulitfTenta per pofitiones, & coperies eum ex- 
tuliffe auri libras io~.Licet etiam fine vlla pofitione qu&fitu hoc 
explicare,fi a poftrcmis nundinis incipiens, colligenfque per fin- 
gulas Iucraqua!que > & fubducens impenfas,ordine retrogrado ad 
primas nundinas pergas.quemadmodum defacerdote tribus me- 
dicis pecuniam erogante libro tcrtio monftrauimus. 

Ris pccuniam habent,aureoru quifque fummam, quo- 
t rum primus alijs duobus inqtiit, Si mihi dimidium pecu- 

nise veftra? cotuleritis, habebo \ni cum meapecunia au- 
reos 2o.Secudus vero cajteris dicit, Si mihi parte tcrtiam pecunia; 
veftra: donaueritis,habebo vnd cum mea aureos 20. Tertius quo-f 
qua> rcliquis affirmat,fi mihi parte quartam pccunise veftra: dedc- 
htisjhabebo vna cu mea aureos 2o.Qua*ro,quot aureos habct eo- 
rum vnufquifque f Pone vt libet, puta primum habere aureos 4: 
alij(neceffeeft)habcant in fumma }2:quor6-r primo data faciet il 
li aureos 20. Iam verd, vt feorfum cxquiras fecudi Sc terti/ partes, 
pofitiones alias faccre oportet,ad hunc modum, Adde fimul om- 
nium partes prima pofitioneconieftas,& fienr $6.Deinde vr par- 
tem fecundi exquiras,inueftigare oportet de 36 partes duas, quaru 
alteri pars tertia altenus iunda faciat 20: id quod obiter per alias 



pofitiones faciehdiim eft,& earum alteram fauenies r2~rant5 ha- 
bebitfecudus.Sic primus & tertius habebunt 24, dquibus 4 funt 
primi,fieuteft pofitum,2o erunt terti/.Sic fecundum thema partes 
primi & fecundi congruunt-.csterum terti/ pars per hanc pofitio- 
nem erit 24:quippe fi primus & fecundus -^-ei coferant,ea erit 4 . 
at ipfe habet 20 .fic fiunt 24,8: 4 excedentes in prima hac pofitio- 
neredundant. Iterumigiturpone vt libet, puta primum habcre 
8, quo fiet vt fecundus & tertius habeant 24, quorum -f faciet ei 
qui primus eft 20. Et vt partem fecundi inuenias , addc ea omnia 
fimul, & fient 32. poftea per alias pofitiones obiter inueftigare o- 
portet de 32 partes duas , quarum alteri pars tertia alterius iuncTa 
taciat 2o.Et inuenies alteram cfle i4.Tantum habebit fecundus in 
fecunda hac pofitione, in qua primus habet 8: primus vero & tcr- 
tius habebunt 18: quorum 7- fectldo collata faciet ei 20. Si primus 
& fecundus habent 22, quorum f- eft c-f : qus addita ad io faciut 
ic-f : qua ratione defunt 4-f > vt fiant 20: atque ita fecunda pofitio 
defe&um parit.Quocirca vt inter has duas falfas pofitiones,qua- 
rum prior excefliim,fecunda defeftum profert,veritas inueniatur, 
adde ambos errores,videlicct 4 & 4-f <& furgent 8-f :qui numerus 
diuifor erit.Deindc primus error 4 ducatur in fecundam pofitio- 
nem 8,& producentur 32. Item fecudus error 4-f ducatur in prio- 
rem pofitionem 4,& fient I8:ea addita ad 32, creant co:qus fum- 
ma fi fecetur per 8—, in numero partitionis prodibunt «/^f.tan- 1 
tum habuit primus.Iterum pro fecundi parte exquireda, ducatur 
prior error 4 in fecundam pofitionem i4,& crefcent <;6\Itidem fe 
cundus error 4-f in priorem pofitionem i2,& fient 5-4: quar addi- 
ta ad c^jcreant 110: ea fi fecetur per 8-f , in numero partitionis ex- 
eunt 12 tantum habuitfecundus.Rurfus pro terti/ parte inuc- 
ftiganda,ducatur prior crror 4in fecundam pofitionem io,& fient 
40. Similiter fecundus error 4-f in priorem pofitionem 20, & ffent 
00: quse addita ad 4o,creant ijo.Ea fi pcr 8-f diuidantur.in nume- 
ro fe&ionis prodibunt ic~tantum habuit tertius.Experirc fecun 
dum thema,& ita efle comperies. 

Huiufmodi pofitiones duplices vocantur , quod ad confirman- 
das pra?cipuas pofitiones,aliai obiter fiant,quas fpeclandas oculis 
hic fubi«imus,vt le&or melius intelligat, 

g.iii/. 1 
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Primus 

Sccundus 

Tcrtius 
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N svNM a, pcr falfarum pofitionum regulas vniuerfae 
i quseftiones quse in negotiationibus interuenire folent, 

facile explicantur.Qua: ver6radicumfupputationem,aut 
quadraturas requirunt,altiorem pofcunt artem,quam Arabes Al- 
gebram vocant. Ea moftrat radicum quadratarum cubicarumquc 
additione,fubduftionem,multiplicatione,& diuifionem: perqul 
vniuerfa quantunuis ardua,qua: ad numeros attment,poflunt ex- 
pediri. Cxterum nos ratum ea qusr ad vitam communem tranii- 
gcndam nece(Tariafunt,ftudiofis explicanda fufcepimus. 



APPENDIX EX BVDAEI IIBRO DE ASSE EXCER- 

pta,in qua prifca Latinorum & Graxorum fupputatio,ad sefti- 
mationcm pecuni* tum Gallicaj,tum Anglic* reuocatur. 

peraepretivm eflfe putauimus noftrates ftudiofos 
o admonere,quemadmodum prifca vcl Romana vel Gra?ca 
numifmata,eorumque fumma; qujehbet pecunia noftrate 
poflfint a-ftimari: vt cum veteres authores in manus legendos fu- 
inunt, iiqua pecunise fumma interuenit,cius «ftimationem pro- 
tinus agnofcat. Id quod Budasus vir cum primis aetatis noftrse e- 
ruditus in eo libro que de Afle & partibus eius mira induftria co- 
pofuit,de pecunia Gallicafuam gente admonuit.Quo nomineno 
tatum Gallorum, fed omnium nationum pofteritas ei plurimum 
debet,quod prifcorum thefauros refra£tis barbariei vinculis,qui- 
bus conclufi erant,aperuerit. Itaque quibus pecunia Gallica nota 
eft,fatis ab illo funt edofti quanti vetera quaeque numifmata, at- 
jque eorum fummse quslibet occurrentes arftimentur. Noftrates 
vero,quibus ea ignota eft, per quxdam qua» ex illius libro excer- 
pta hicfubnotauimusjfacileidem cognofcent. 

a p v d Romanos,dum floreret imperium, auri libra nummos 
aureos quadragenos o&onos capiebat , quorum finguli valebant 
denarios vicenos quinos.Ex his ailrei quatuor vnciam pendebat: 
poftea partim luxu,partim bellis ciuilibus,extenuatis opibus,im- 
miniiti funt aurei\vt tertia pars ponderi decederet,& fcptuaginta 
duo ex auri libra fierent . Hi folidi vocari ccepti funt , quafi inte- 
gri , quibus nihil deeflfet. folidum enim antiqui integrum voca- 
bant. Atque fextula? etiam nuncupati funt , quod eorum fex vn- 
ciam complerent. Nunc, quod fciam, nufquam gentium illorum 
aureorum inftar aliquod manet,ni(T apud noftrates Anglos,quo- 
rum aurei quatuor,quos Nobiles Rofatos vulgo vocant,pendent 
vnciam: qui vetcrcs aureos Romanos & pondere xquant, & auri 
probitate parum aut nihil cedunt . Item fex noftrates aurei, quos 
Nobiles Angelos appellamus complent vnciam : & veteres foli- 
dos,qui fextula: nuncupatifuerunt,& podere & indicatura sequi- 
parant. Porro Romani nummariam argenti libram centum dena- 
rios argenteos,quorum (Tnguli drachma; pondus a?quabant,com- 
ple£t,i voIuerunt.Denarius apud eos dic"his,quod denos a*reos af- 
fes valeret, vt inquit Varro. Huius dimidium Quinarius argen- 
teus valebat sereos aflfes quinque.at nummus Seftertius argenteus 

q.v. 



duos afles & femifrem,di£tus quafi femis tertius. Horum quatuor 
denarium valebant.quo fit vt quadringenti feftertij denarios cen- 
tum,hoc eft libram nummariam valerent.Qua ratione Scftertium 
neutro genere,quod duas argenti libras & femiflem comple&eba 
tur,mille feftertios genere mafculino capiebat. Seftertius autem ip 
c nummusa;ris duas libras & felibram comple&ebatur, hoc cft 
duos affes & fcmiflem. Nam As,scris libram duodecim vncias co- 
pleftentem valebat.Sextans numifma paruum valebat duos afles. 
Quadrans nummus sEreus quartamaflis partcm,vt Triens tertia. 
Semis autem duos valebat quadrantes. Huic nummariae rationi, 
quod ad denarios,quinarios,& feftertios attinet,vetus pecunia no 
ftra,quam Sterlingam vocamus,per omnia fimilis eft.Quod cnim 
vetcrcm Groflum Sterlingum noftrate lingua dicimus, id ponde- 
rc fic indicatura denarium Romanum scquat. Quod veterem Sc-J 
migroflum vocamus,Quinarium.Quod noftratium vu/gus vete- 
rcm dcnarium Stcrlingum appellat,feftcrtium nummum aequipa 
rat. Carterum nos libram Sterlingam vocamus , quod apud Ro- 
rnanos librae dimidium,felibra crat. At quod Romani neutro gc-; 
nere Seftertium vocabant , duas argcti libras & femiflem comple- 
&ens,nos quinque libras vocamus,quod libnc noftrar fint felibra: 
Romana?. 

x l l v D obferuandum videtur, veteres Seftertium, quod duas 
libras & femiflem capcret , per duo l & vnum s notare folere, ad 
hunc modum ll s: fiue de feftertijs nummis, fiue de ahys feftertijs 
intelligas.Id quod adhuc extantes libri veteres teftantur. 

Seftertium neutri generis. Viginti quinque aurei coronati. Quuv 

que libra? fterlinga?. 
Decem feftertia.Duccnti quinquaginta coronati. Quinquaginta 

librar fterlinga?. 

Viginti feftertia.Quingenti coronati. Centum librae fterlinga».' 
Triginta feftertia.Scptingenti & quinquaginta coronati. Cetum 

& quinquaginta libra; ftcrlinga?. 
Quadragintafeftcrtia.Millecoronati. Ducent* librae fterlinga?? 
Quinquaginta feftertia. Millc ducenti quinquaginta coronati. 1 

Ducenta» quinquaginta Iibrse fterlingae. 
Centum fcftertia.Duo miUia & quingenti coronati. Quingentar 

libra» fterlinga». 



2 * 1 

DuceWeftertia.Quinq* millia coronatoru.Mille libra» fterlinga:.' 
Quadringenta feftertia.Oecem millia coronatoru. Duo millia li- 

brarum fterlingarum. 
Quingenta feftertia.Duoderim millia & quingeti coronati. Duo 

millia & quingcntx librae fterlings. 
Seacenta feftertia.Quindecim millia coronatorum.Tria millia li- 

brarum fterlingarum. 
Ocfcingenta feftertia.Viginti miliia coronatorumiQuatuor millia 

librarum fterlingarum. 
Mille feftertia. Viginti quinque millia coronatoru. Quinque mil- 

lia librarum fterlingarum. 

CDecies feftertium Romani quoda fermonis compendio di 
cebat pro decies centena millia feftertiorum. quo fignifi-. 
cabant ide quod millc feftertia. & ferc fupra mille per ad- 
uerbia loquebantur:infra mille,nunquam. 
Duodecies feftertium. Triginta millia coronatorum. Scx millia li- 

brarum fterlingarum. 
Quindecies feftcrtium.Triginta feptem millia & quingenti coro-' 

nati.Septem millia& quingentx librx fterlingx. 
Vicies feftcrtium. Quinquaginta rnillia coronatoru. Decem mil- 

lia librarum fterlingarum. 
Tricies feftertium>Septuaginta quinque millia coronatoru.Quin- 

decim millia librarum fterlingarum. 
Quadragies feftertium.Centum millia coronatorum.Viginti mil 

lia librarum fterlingarum. 
Sexagies feftertium. Centum quinquaginta millia coronatorum. 

Triginta millia librarum fterlingarum. 
O&ogies feftertium. Ducenta milliacoronatorum. Quadraginta 

millia librarum fterlingarum. 
Centies feftertium . Ducentaquinquaginta millia coronatorum. 

Quinquaginta millia librarum fterlingarum^ 
Ducenties feftertium.Quingenta milliacoronatorum.Centu mil 

lia librarum fterlingarum. 
Quadringentiesfeftertium . Decies centena millia coronatorum.' 

Ducenta millia librarum fterlingarum. 
Quingenties feftertium. Duodecies centena quinquaginta millia 

coronatoru. Duceta quinquaginta millia libraru fterlingarum. 
Q&ingenties feftertium.Vicies centena millia coronatorum.Qua 

dringenta millia librarum fterlingarunu 

q.v/. 
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Millies feftertium.Vicies quinqbies,centena fnillii coroiMrtorum ♦ 

Quingenta millia librarum fterlingarum. 
Bis millies feftertium.QuinquagiescentenamillfacoronatorumJ 

Decies centena millia librarum ftcrlingarum,fiue millies mille- 

naelibra». 

,Ter millies feftertium.Septuagies quinquies centena millia coro : 
natorum. Quindecies centena millia librarum fterlingarum» 

Quater milliesfeftertium . Centies centena milliacoronatorum? 
Vicies centena millia, hoc eft, bis millena millialibrarum fter-» 
lingarum. 

Sexics millies feftertium.Centics quinquagies centena millia co^ 

ronatorum.Tricies centena millia,hoc eft,ter millena millia li* 

brarum fterlingarum. 
Ofties millies feftertium Duceties cetenamillia coro.Quadragies 

cetena millia, hoc eft, quater millena millia libraru fterlingarfij 
Dccies millies feftertium . Duccnties quinquagies centena millia 

coronatoru.Qiiinquagiescentcna millia,hoc eft,quinquies miU 

lena millia librarum fterlingarum. 
Vicies millies feftertium.Quingenties cetena millia coronatorurri 

Centies centena millia,hoc eft,decies millena millia libraru ftet 

lingarum. 

Quadragies millics feftertium.Millies centena mOliaeoronatorii. 1 
Ducenties centena millia,hoc eft,vicies millena milha librarum 
fterlingarum» 

GRAECORVM SVPPVTATIO; 

I N A A P v d Graeeos idem eft qtiod libra & podo apud 
M Romanos. ha?c centum drachmas continebat,hoc eft cen 

tu denarios romanos,fiue quadringetosfeftertios.Drach- 
ma enim & denarius paris erant xftimationis. Mina decem coro-' 
natos valebat, fiue duas libras fterlingas. Drachma in fex obolos 
diuidebatur,atque in trientes,quadrantefque.Sefquiobolus Athe-i 
nis,erat Romae feftertius. 

talentvm multiplex fuit, fed Attictim maxime ab hiftofi- 
cis celebratum,fexaginta libras fiue minas valuit,hoc eft, fexcetos 
coronatos,fiuc centumviginti libras ftcrlingas. 

Decem talenta. Sex millia coronatorum. Mille & dticenta? libra 
fterlinga?. 



Viginti talenta.Duodecim millia coronatoru.Duo millia & qua- 

dringentae librae fterlinga». 
Quadraginta talenta. Viginti quatuor millia coronatorum. Qua- 

tuormillia oftingentae librae fterlingae. 
Quinquaginta talenta.Triginta millia coronatorum.Sex millia li 

brarum fterlingarum. 
Centum talenta.Sexagintamillia coronatorum.Duodecim millia 

librarum fterlingarum. 
Ducenta talenta.Centum viginti millia coronatoru. Viginti qua- 

tuor millia librarum fterlingarum. 
Trecenta talenta.Centum ottoginta millia coronatorum.Trigin- 

ta fex millia Iibrarum fterlingarum. 
Quadringenta talenta. Ducenta quadraginta millia coronatortu 

Quadraginta o£lo millia librarum fteriingarum. 
Quingenta talenta.Trecenta milliacoronatorum.Sexaginta mil- 

lia hbrarum fterlingarum. 
Sexcenta talenta.Trecenta fexaginta millia coronatorum.Septua- 

ginta duo millia librarum fterlingarum. 
Septingenta talenta . Quadringenta viginti millia coronatorum.. 

Octoginta quatuor miliia librarum fterlingarum. 
O&ingenta talcnta . Quadringcnta oftoginta millia coronatoru. 

Nonaginta fex miliia librarum fteriingarum. 
Noningenta talenta. Quingcnta quadraginta millia coronaforu. 

Centum & octo millia librarum fterlingarum. 
Mille talenta.Sexcenta millia coronatorum.Centum viginti mil- 

lia librarum ftcrlingarum. 
Duo millia talentum.Duodecies centena millia coronatoru. Du- 

centa quadraginta millia Iibrarum fterlingarum. 
Tria miliia talentum.Duodecies centena millia coronatoru.Tre- 

centa fexaginta millia librarum ftcrlingarum. 
Quatuormiliiatalentum . Vicies & quater centena millia coro- 

natorum . Quadnngenta o&oginta miilia librarum fteriinga- 

rum. 

Sex millia talcntum.Tricies fexies cetena miilia coronatoru. Scp- 

tingenta viginti miliia librarum fterlingarum. 
Ofto millia talcntum . Quadragies o&ies centena millia corona- 

torum.Noningcnta fcxaginta millia iibrarum fterlingarum. 
Decem miliia talentum.Sexagies centena milliacoronatoru.Mil- 

le & ducenta nrillialibrarumfterlingarum. 
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jQu indecim rnillia talcntfim.Nonagics eStena millia corbnatoro 3 
Mille & fexcenta millia librarum itcrlingarum. 

Vigintimillia talentum.Centies vicies centena millia coronatoru~} 
Bis millena & quadringenta millia librarum fterlingarum. 

M E N J VRAE EX BVDAEI LIBRO DE A SSE. 

* athus,duodecima pars fextarij,pedet yncias duasjdrach^ 
0 masfexdecim. 

Acetabulum,quod dicitur Oxybaphus,quarta pars Coty- 
la?,continet Cyathum & dimidium.pendet vncias tres. 
Cotyla qu« Hemina dicitur,dimidium fextarij continet, Cyathos 

fex.pendet libram vnam. 
Sextarius,fexta pars Congij,continet Cotylas duas, Cyathos duo^ 

decim.pendet libras duas. 
Congius continet Sextarios fex, Heminas duodecim', Cyathosfe-5 
ptuaginta duos. 

Modius,tertia pars Amphorg , capit Sextarios fexdecim.Heminas 

quadraginta ofto. 
Amphora quae Quadratal dicitut^ capit Vrnas duas: Modios tres: 

Congios octo:Sextarios quadraginta octo: Heminas nonagin- 

ta fex. 

Cadus, quietiam Metreta dicitur,capit Congios deccm: Sextarios 

fexaginta: Amphoram & quadrantem. 
Culeus capit Amphoras viginti,Vrnas quadraginta,Modios fexa* 

ginta. 

Medimnus capit Modios fex,Amphoras duas? 

actenvscx Bud*i libro de AlTe excerpfimus.Nuc a»t£ 
h te noftra apud fingulas pend nationes aurei pro regu aut 
principum arbitrio varium habent pretium. fic libra*, fic 
folidi,vt nuc funt vocabula,magnam pro regionibus diuerfitatem 
habent.Cxterum illud mirum videtur,qtiomodoin tanta libraru 
& folidoru «ftimationis differetia,pro fuo cuiufque regionis mo-* 
re, multae tamen nationes confentiut,vt vulgari lingua folidu vor 
cent,quod denariolos duodecim v ulgares coplectitur . libra,quod 
folidosviginti.Quocirca mercatorijs fupputationibus inhacsta 
te noftra plurimum conducct,fiquis in promptu teneat quotfoli- 
dosquaelibet denariolorum fumma procreet vfque ad mille . Id 
quod antc oculos per gradus quofdam,numerorum notis fignan: 
dum duximus. 
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APPENDICIS. 





GV lIEtMl BVDAII P A R I $ 1 E N S IS, SECRETARH 
REGII, BREVIARIVM DE ASSE. 

s, avi etassis dicitur,induodccimvnciasdi(lri- 
A buitur. As quaternos denariolos noftros valuit,& pauxil- 
lo plus, Sic fit vt duo afles & femis, feftertium faciant, id 
cft,caroleum noftrum & femiflem denarioli. 

Duo aflfes, fextans dicebantur, quod numifma paruum fuit,cu- 
ius meminit Plinius 6c Liuius. 

Quadrans etiam nummulus ,& valebat aflfis quartam partem,& 
Triens tertiam. Scmis autem duos quadranteis valebat. 

Apud Grjccos drachma in fex obolos diuifa eft , & in tricnteis, 

uadranteifque. Sefquiobolus Athenis erat Romi feftertius. 

Seftertius,& nummus idem erant apud Romanos. 

Seftertius arftimatione noftra decem turonicis denariolis,& fe- 
mifle denarioli valuit. 

Denarius quaternos feftertios nummos valebat,hoc eft,quater- 
nos caroleos noftros , & binos denariolos turonicosrex eo diftus 
denarius,qu6d pro decem affibus locaretur a:reis,& cederet in fo-' 
lutum. 

Seftertius ex eo diftus eft, quod duos afles, & femiftem valeret. 
Qua ratione quaterni feftertij denarium Romanum valebant . Et 
feftertius dittus, quia tertius femis eft, duo funt folidi afles, & fe- 
mis.hic etiam nummus dicebatur, & argenteus erat. 

Libra Romana qua? & mina,& pondo dicitur , centenos dena- 
rios,feu quod idcm eft,centenas drachmas habebat.Cu igitur de- 
narius quaternos feftcrtiosa?quaret podere & a>ftimatione, liquet 
in libra Romana quadringentos fuifle feftertios , & in duabus Ii- 
bris & felibra , mille feftertios . qua ratione fit vt feftertia fingula 
numero plurali millenos feftertios valeant,hoc eft, duas libras & 
femiflem.Vt enim feftertius nummus dicitur ex eo qu6d duos af- 
fes & femiflem valebat, hoc eft, duas libras aeris grauis & felibra; 
Ita feftertia numero plurali & genere neutro ideo dicuntur, quod 
(ingula duas libras & felibram argenti valerent,hoc eft, ducentos 
& quinquaginta denarios: flue millefeftertios,quod idem eft. Sic 
fit vt decem feftertia , & deccm millia feftertium nummorum pro 
eodem ab antiquis dicerentur. 

Mille feftertij, arftimatione noftra, viginti quinque coronatoru . 
valent.Dicitur autem miUe feftertij,& mille nummi-.vel mille fe- 
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ftertium,& mille nummum, vel copulate,mille feftertium nQmu.' 

Cum autem mille feftertij,id eft ducenti quinquaginta denarij, 
duas Ubras argenti & femiflem valerent,fequitur vt libra Romana 
quae & mina dicitur & pondo, decem aureos coronatos valuerit. 
Coronatos autem intelligi volo , vt finguli trigintaquinque folir 
dos valeant,quod eft legitimum pretium. 

Igitur dece millia nummum,vel decem millia feftertium , quod 
idem eft,ducetos & quinquaginta aureos coronatos valebat.Hsec 
etiam decem feftertia dicuntur,cum (ingula feftertia, fingula muV 
lia fignificant. 

Decies feftertium,ide eftquod decies centena millia feftertium: 
qUx fumma centies maior eft dece feftertijs.Ide eft enim decies fe- 
ftertium,quod mille feftertia . Cu enim fingula feftertia millenos 
numos feftertios valeant,fi mille feftertia millies multiplices, fient 
dccies centena millia , quem lingua vernacula millionem vocantj 

Decies igitur feftertium , centies ducentos & quinquaginta aur 
reos valet,hoc eft, vigintiquinque millia.Sic fiet vt millio Roma- 
nus vigintiquinque millia coVonatorum valeat. 

Hoc igitur tenere oportet , quod quemadmodum cu d nummis 
feftertijs ad feftertia genere neutro fit tranfitus, numerus millies 
m ultipl lcatur : ita cum ad eam loquutionem ventum eft qua> per 
aduerbia numeralia enuntiatur,feftertia fingula conduplicata cre- 
fcunttvt verbi gratia,Si centum feftertia dicam,centum millia fe- 
ftertium intelhgere debeas.Quod fi centies feftertium dicam,non 
iam centum feftertia,fed centies centena feftertia,feu centies cen-. 
tena millia feftertium, intelligendum fit. 

Vt autem facilis,& obuia fit vnicuique earum fummarum intel 
ligentia quae apud authores identide legutur,hoc meminiflfe opor 
tet quod fequitur, vt quaeuis fumma etiam in digitos deduci pof- 
fit fine calculis,aut abaco. 

Decem feftertia ducenti quinquaginta aurei. 

Viginti feftertia quingenti aurei. 

Triginta feftertia feptingenti & quinquaginta. 

Quadragintafeftertia milleaurei. 
Quinquaginta feftertia mille ducenti & quinquaginta. 

Sexaginta feftertia mille & quingenti. 

Centum ferftertia duo millia & quingenti. 

' Ducenta feftertia quinque millia. 

Quadringenta feftertia decem millia coronatorum.Cenfus 
equeftris fub Iulio Csfare. 
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Quingenta feftertia cluodedm millia cV qufagentC 

Sexcentafeftertia quindecim millia. 

Oftingenta feftertia L 4 Viginti millu.Ccfus fenatprius ante 
Auguftum. 

Mille feftertia viginti quinquc millia: 

Millc ac duccnta f eft cr tia triginta millia . Cenfus fcnatorius 
fub Augufto. 

Notandum quod fupra mille feftertia Rbmanifere xemper pcr 
aduerbia loquebantur: infra millc,nunquam per aduerbia loquu- 

ti funt,hoc modo, r * *• — 

Decies feftertium id eft millc feftertla, vigintiquinque millia: 
Duodecies feftertidm tr iginta milPa aureorum.Cenfus fe- 

natorius fub AuguftoJ _ 

Qmndecies feftertwm triginta feptcm tnillia & quingcntt 
Vicies feftertium quinquaginta millia. 

.Tricies feftertium feptuaginta quinque millia aureorum . 

Quadragies feftertium centum millia aureorum. 
Quinquagies feftertium cetum vigintiquinque millia aurebru. 1 
Sexagies feftertium cetum quinquaginta millia aureorum 
Ccnt ies feftertium duceta quinquaginta millia aureorum 

Tanti aeftimatus eft vnio Cleopatra». 
Quadringenties feftertium decies centena millia, !d eft 

millio. Millics mille,id eft millio. Tanti «ftimatus eft i Piinio 

ornatus Lollia?.' 

Millies feftertium vicies quinquies ccntcna millia \ id eft 

duo milliones , & quingenta millia. 
Bis millies feftertium quinquagies centena millia. CefusLc 
» tuli auguris fub Augufto. 

Quater millies feftertium decem milliones dicuntur, hoc 

eft centicscentenamillia? 
Decies millies feftertium viginti "quinque millibne$r 

Quadragies millies feftertium centum milliones . 
Vicies fcpties millies feftertidm coegiiTe Tiberius dicitur,ideft fe«- 

xaginta fex miliiones cV quinquaginta millia aureorum corona 

torum ,v t noftro fermone loquar. 
Libra Romana in duodecim vncias & fcmiimcia diuiditur,5c vn- 

cia in oftonas drachmas . Sic fit vt centen* drachma; libram & 

minam,feu pondofaciant. 



Drachma in tcrna fcrupula diuidituw Sic fiTwint viccna qua- 
tema fcrupula in vncia.Parifiefes drachmam groflum appellat, & 
fcrupulum appellant dcnarium ,8c binas drachmae fterlini quinque 
dicuntur,id eft quadransvncise. 

Ha»c de pondere di£ta f ufTician t. 

ORAECORVM SVPPVTATIO. 

Mina apud Grscos ide eft quod libra & podo apud Romanos . 
ha»c centum drachmas continebat , hoc eft centum denarios Ro- 
manos,feu quadringentos feftertios. 

Mina igitur decem aureos coronatos valuit. Et drachma tres fo 
lidos turonicos &femi(Tem ) quatifcilicet denarius Romanus aefti- 
friatus eft i nobis, hoc cft quaterni nummi. 

Taientu multiplex fuit, v t in libro noft ro latilTime cnarratu eft 
fed talentu Atticu quodplurimu celebratur ab hiftoricis,fexagin 
ta libras valuit, feu minas,hoc eft fex millia denarioru vel drach - 
mar um ,quar fexagies denos coronatos valent, hoc eft fexcentos» 
Talentum fexcenti aurei. 

Decem talenta fex millia aurcorum? 

Quindecim talenta nouem millia aureorum. 

Viginti talenta duodecim millia aureorum.' 

Quinquaginta talenta triginta millia aureorum. 

Duodtciei 1'tfhrtium. 

Centumtalenta fexaginta millia. 

▼ i«i«l qaatci fctrnidm. | 

Ducenta talenta centum millia & vigfnti. 1 

Quad ringenta talenta ducenta & quadringenta millia? 

Duccntici qu» Jr»giti f<dcrtidm, 

Mille talenta fexcenta millia." 

Duo millia talentum mille & ducenta millia. 

Bii millictck quaJring entiri frftruidm» 

Decem millia talentum fcxagies centena millia, Tati fu 

neraffe Alexander Epheftionem dicitur . 

ERRATA SIC CORRIGITO. 
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